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JUNIORAS (IXir X Klasés)

JI. (@ Pirmadienj

Tikrinkime atsakymus.

Jeigu buty teisingas atsakymas A ir tai buvo pirmadienj, tai triuSis melavo. Todel 1) sekmadieni
jis nemelavo, 2) treCiadienj ir ketvirtadienj jis nemeluos. Bet treciadieniais triusis meluoja, taigi
atsakyma A atmetame.

Jeigu buty teisingas atsakymas B ir tai buvo antradienj, tai triuSis melavo. Todeél 1) pirmadienj jis
nemelavo. O tai neteisybé. Atsakyma B atmetame.

Jeigu buty teisingas atsakymas C ir tai buvo treciadieni, tai triusis melavo. Todél 1) antradienj jis
nemelavo. O tai neteisybé. Atsakyma C atmetame.

Jeigu buty teisingas atsakymas D ir tai buvo ketvirtadieni, tai triusis nemelavo. Todél 1) treciadieni
jis melavo (ir tai teisybe), 2) SeStadienj ir sekmadieni jis meluos (o tai neteisybé). Atmetame
atsakyma D.

Jeigu buty teisingas atsakymas E ir tai buvo penktadieni, tai triusis nemelavo. Todel 1) ketvirtadienj
jis melavo. O tai neteisybé. Atmetame atsakyma E.

Spéliodami atmetéme visus atsakymus. Vis délto ,,Kengiiros* konkurso taisyklés garantuoja, kad i
nurodyty atsakymy vienas (ir tik vienas) teisingas. Zinoma, gyvenime ko neatsitinka — ir uzdaviniy
salygose klaidy gali pasitaikyti, bet tuo nesinoréty tikéti.

Idémiai perziturékime atsakymus i§ naujo. Dél kity atsakymy abejoniy kaip ir nekyla, o Stai atsaky-
mas A i$ tikryjy reiskia ne tai, kad jis treCiadieni ir ketvirtadieni nemeluos, o tai, kad teiginys, jog
jis meluos treciadieni ir ketvirtadienj, yra neteisingas.

IS tikryjuy, triusis treciadieniais meluoja, o ketvirtadieniais nemeluoja. Taigi tarsi pusé teiginio tei-
singa, o pusé neteisinga.

Bet paklauskime save taip:

Ar teisingas teiginys, jog triuSis meluos treciadien] ir ketvirtadienj?

Mes priversti atsakyti, kad teiginys neteisingas. (Beje, ir kasdieniniame gyvenime melagiu vadiname
Zmogu, kuris kartais meluoja.) Taigi renkamés atsakyma A.

IS esmés jau iSsiaiSkinome, kas yra sudétinio teiginio neiginys. Jeigu turime teiginj A, tai jo neiginys
yra ,.ne A“, kuris daZniausiai Zymimas A. Teiginio B neiginys yra ,,ne B* (kitaip B). O §tai teiginio
A ir B* neiginys yra ,,arba ne A, arba ne B“. Formule tai uZraSome taip: AA B = AV B.

Beje, dar nepatikrinome nenurodyty atsakymy F ,SeStadieni” ir G ,,sekmadienj. Bet nesunku
isitikinti, kad ir jie netinka.

Jeigu tai vyko SeStadieni, tai triuSis nemelavo, ir atsakymas G reiSkia, kad 1) penktadienj triuSis
melavo, o tai neteisybé (kad ir koks — teisingas ar neteisingas — biity 2) teiginys).

Jeigu tai vyko sekmadienj, tai triuSis nemelavo, ir atsakymas F reiskia, kad 1) SeStadienj triusis
melavo, o tai neteisybé. Taigi net jeigu uZdavinyje nebuty nurodyti atsakymai ir buity paklausta,
kurig savaités dieng tai ivyko, tai vienintelis teisingas atsakymas biity A, t.y. pirmadienj.

2. ®1

Aisku, kad O (atsakymas E) netinka, nes nei vienas dauginamasis nelygus O.
(¢§2—1)2000

Kadangi 2 < +/5 < 3, tai dauginamasis mazesnis uZ 1. Pirmas daugiklis maZesnis uz

Co . . g g 5200 S
(3'5—1)200, todél atsakymai A ir B taip pat netinka, nes net maZesnis i§ skaiciy 2 7 L per didelis:

200 199 199 _ 5199 199
ST oL 35Tl 5SS A4S 5199 4199 _ 5398

4 4 4 4
Renkamés atsakyma D.

Zinoma, geriausia skai¢iuoti. Kadangi ‘/§2+1 . */52_1 = (ﬁf - _ % = 1, tai ir pakelta 200-tuoju
laipsniu ta sandauga lygi 1.
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3. ® 12

budais. Kadangi antra eilutg galima pildyti irgi keliais budais, tai panasu, kad budy R|M|B
ne maziau kaip 12. Renkamés atsakyma E. B|R|M

Pirmg eilute galima uZpildyti SeSiais buidais (galima abécéliSkai suraSyti visus budus — BMR, BRM,
MBR, MRB, RBM, RMB, o galima remtis ir kombinatorikos daugybos taisykle: | pirma langeli
raide jrasSyti galima 3 budais, tada nepriklausomai nuo pirmos raidés i antra langeli raid¢ galima
jraSyti 2 budais, o i treCig — likusia raid¢ vieninteliu buidu, taigi visas 3 raides jrasyti galima 3-2-1 = 6
budais).

Kad ir kaip raides butume surase¢ i pirma eilute, antra eilutg galima uZpildyti tik 2 buidais (i pirma
langelj galima raSyti bet kurig raide, iSskyrus ta, kuri yra aukSc¢iau; liks dvi raidés, bet viena i§ juy
sutampa su paraSyta pirmos eilutés antrame ir tre¢iame langelyje, ir ja teks raSyti kitame stulpelyje;
treCia raidé sutampa su pirmos eilutés pirmo langelio raide, taigi paraSyta i likusig vieta ji nesutaps
su atitinkama pirmos eilutés raide).

Vadinasi, pirmas dvi eilutes remiantis daugybos taisykle galima uZpildyti 12 budy. Pildant trecia
eilute jokio pasirinkimo nebelieka: kiekviename stulpelyje jau paraSytos dvi raidés, taigi teks rasyti
treCiaja. Teisingas atsakymas E.

J4. 127 D

IS akies matyti, kad apskritimo lanko ilgis mazdaug lygus dviem pusems c
SeSiakampio kraStinés. Todél atsakymas turéty buti artimas 36. Artimiausias
i§ ju skaiCiui 36 yra 127.
Renkamés atsakyma B.

A
Kadangi apskritimo iSpjovos kampas lygus 120°, tai sudéj¢ tris iSpjovas gausime visa apskritima,
kurio ilgis 2 -3 = 6 (apskritimo spindulys lygus pusei SeSiakampio krastineés, t.y. 3). Todel visy
Sesiy lanky ilgis lygus 127.
Teisingas atsakymas B.

J5. O 66° 5

Vizualiai visiSkai aiSku, kad lygiis kampai BC P ir BPC ,truputi“ didesni uz
PBC (ypac gerai matyti, kad krastiné BC ilgesné uZ PC). Visy minéty trijy
kampy suma lygi 180°. Vadinasi, kampas BC P ,truputi* didesnis uz 60°.

Renkamés atsakyma D. b ¢

Nesunku kampus ir suskaiciuoti. Penkiakampio kampy suma lygi 3 - 180° = 540° (jsivaizduokime,
kad taska P sujungiame su E ir su D; gausime 5 trikampius, kuriy kampy suma 900°, o atmetus
pilnutinj kampa P, t.y. 360°, turésime penkiakampio kampy suma 540°). Todél ZABC = 540° : 5
= 108°. Vadinasi, ZPBC = 108° — 60° = 48°, 0 ZBCP = (180° —48°)/2 = 90° — 24° = 66°.

Jo. @A 14

Spéti ¢ia sunku. Bandykime tikrinti atsakymus.

Kadangi atsakymai surasyti didéjimo tvarka, tai pradékime nuo vidurio.

Jeigu kambaryje buvo 16 asmeny, tai jy amZiy suma buvo 16-16 = 256. Iéjus dar vienam asmeniui,
amZiy suma tapo lygi 256 + 29 = 285, bet ji i§ 17 nesidalija.

Jeigu i§ pradZiy buvo 15 asmeny, tai jy amZiy suma buvo 15 - 15 = 225, o padidinta tapo lygi
225 + 29 = 254, ir i§ 16 nesidalija (nesidalija net i§ 4).

Jeigu i§ pradZiy buvo 14 asmeny, tai jy amziy suma buvo 14-14 = 196, o padidéjusi tapo 196+29 =
225. Ir i8 tikryjy, tada ju amZiaus vidurkis 225 : 15 = 15 tikrai lygus asmeny skaicCiui.

Renkamés atsakyma A.
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2

Sakykime, kad i§ pradZiy asmeny buvo x, tada jy amZiy suma buvo lygi x~. Kai asmeny vienu

padaugéjo ir pasidaré x + 1, tai ju suma tapo (x 4+ 1)2. Sudarome lygti:
(x+1)?—x>=29, 2x+1=29, x=14

Teisingas atsakymas A.

J7. @ 32cm?

Kvadrato plotas lygus 8 x 8 = 64 (cmz). Vizualiai atrodo, kad ,,asoCio*
plotas didesnis uZ pus¢ kvadrato ploto. Vis délto tokio atsakymo néra, tad
tenka rinktis didZiausig i$ atsakymuy.

Renkamés atsakyma A.

,AsoCio® plota apytiksliai galima suskaiCiuoti pagal taisyklg: imame pilny kvadratéliy plota plius
puse nepilny kvadrateliy ploto. Taigi plotas apytiksliai lygus 3 x 4 4+ 10 x 2 =32 (cm?).
Renkamés atsakyma A.

Padalykime kvadrata i keturis lygius maZesnius kvadratus. Tada gsoCio dalj, priklausancia virSuti-
niam kvadratui, galime perkelti  apatinio kvadrato neuZtuSuota dalj, o kairiajam kvadratui priklau-
sancCig gsocio dalj — simetriSkai kvadrato centro atZvilgiu (t.y. apvertus) perkelti j deSiniojo kvadrato
neuZtuSuota dalj. Tada bus visiSkai uZpildyti 8 kvadratéliai, taigi teisingas atsakymas A.

Galima ir apskaiCiuoti gsocio daliy plotus. PavyzdZiui, vir§utiniam i§ 4 minéty kvadraty priklau-
sandios aso¢io dalies plotas lygus kvadrato ir ketvirtadalio skritulio skirtumui, t.y. 4> — 7 - 42 /4 =
16 —4m. Apatiniam kvadratui priklausancios dalies plotas yra skritulio ketvirtadalis, 3—1 4% =4x.
Kairiajam (taip pat ir deSiniajam) kvadratui priklausancio gsocio dalis sudaryta i§ kvadratélio, kvad-
ratélio minus skritulio ketvirtis ir skritulio ketvircio, taigi jos plotas lygus 2-4 = 8. Vadinasi, gsocio
plotas lygus 16 — 47 + 47 +2 -8 = 32 (cm?).

8. @ 10

Spéti ¢ia neverta.

UzraSykime salyga p(3) = 0: 3 +3b+c=0. Kadangi ¢ = —3(3* 4 b), tai c turi dalytis i§ 3.
Vadinasi, ¢ negali buti 10.
Renkamés atsakyma A.

Isitikinkime, kad visos kitos ¢ reikSmés jmanomos. I§ tikryju, ¢ = 12, jeigu ¥ +bh= —4, t.y.
b = —85; ¢ = 15, jei ¥ 4+b=-3b=-84;c= 36, jei ¥ 4b=-12, b= —93; c =9, jei
3*4b=-3b=—84

Beje, jeigu nebuty duoti atsakymai ir biity klausiama, kokios galimos ir kokios negalimos c reik§més,
tai atsakymas buty toks: galimos visos c reik§mes, dalios i§ 3; negalimos visos ¢ reikSmés, kurios
nesidalija i$ 3.

IS tikryjuy, jau matéme, kad c turi dalytis i§ 3. O jeigu jau ¢ = 3k, tai uZtenka imti k = —3% —p.

1. ©o0

IS bréZinio spéjame, kad EF ir AB lygios.
Renkamés atsakyma C.

AiSku, misy spéjimas labai jau rizikingas.

Visy pirma pabandykime iSsiaiSkinti salyga. Ka reiSkia ,,apskritimai
iSsideéste simetriSkai“? Ar simetriSkai iSsideéstg apskritimai, pavaizduoti
desingje?
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Matyt, ne, — greiCiausiai visos trys bendros dviejy apskritimy dalys turi
buti vienodos, o kitaip sakant — trikampis EFG (G — treCio apskritimo
centras) turi buti lygiakrastis. O ar vienintelé tokia trijy apskritimy pa-
detis? Atrodyty, vélgi ne, — bendros dalys tarsi gali buti ,,storesnés* ir
»plonesnés*.

Ir vis deélto pradékime skaiCiuoti. Aisku, kad EOFA, BFOG, GOEC —rombai (jy krastinés lygios
r). Kadangi EF, FG ir GE lygios, tai ir trikampiai EOF, FOG, OGE lygus. Kampai EOF,
FOG, OGE lygus ir kartu sudaro 360°, todel kiekvienas ju lygus 120°. Vadinasi, ZAFO = 60°,
todel AAOF (ir visi kiti trikampiai) lygiakrasSc¢iai, o SeSiakampis AFBGCE taisyklingas. Todeél
jo trumposios istrizainés AB ir EF lygios. (Zinoma, AB ir EF lygumas iSplaukia ir i§ trikampiy
EOF ir AO B lygumo, kurie lygts pagal 120° kampa ir juos sudarancias krastines.)

Vadinasi, teisingas atsakymas C.

Kartu iSsiaiSkinome, kad uZdavinio situacija atitinka vienintelé konstrukcija. Tai reiSkia Stai ka. Kai
duotas spindulys r, bréZiame apskritima su centru E, pasirenkame taska A, nuo jo tiek pat iSskéte
skriestuva atidedame apskritime taskus O ir C. Po to viskas eina vienareikSmiSkai. IS taSky A ir
O nubreézg lankelius randame centra F, o i§ taSky O ir C nubréZe¢ lankelius — centra G. Dabar jau
galime nubréZti antrg ir trecig apskritima.

Beje, nesunku ir apskaiCivoti EF ilgj, pavyzdZziui, kaip dviguba trikampio AF O auksting. Bet
papraséiaj§ia tai padaryti i§ lygiagretainio EAF O remiantis jstrizainiy savybe: 4r? = P2 + EF?,
EF =r+/3.

J10. 0

Matome, kad S1 =1, $ = —1, 3 =2, S4 = —2, taigi S+ 52 =0, S3 + S4 = 0. Spejame, kad ir
S1999 + S2000 = 0.

Renkamés atsakyma B.

Labai lengva apskaiciuoti Sxo0p: S2000 = 1 —2+3 —4+--- 4+ 1999 — 2000 = —1000. Todel
N — N — e

S1999 = S2000 + 2000 = —1000 4 2000 = 1000, o S1999 + S2000 = 1000 + 1000 = 0.
Teisingas atsakymas B.

Lygiai taip pat jsitikiname, kad S», = —n, S2,—1 = n.

Beje, idomu uZraSyti formule Sy, kuri tikty tiek lyginiam, tiek nelyginiam k. Tai nesunku padaryti,
naudojantis sveikosios dalies simboliu [ ]: Sy = (—l)k"’l[kJrTl]. IS tikryju, kai k = 2n, gausime
Son = —[n+11=—n, okai k =2n — 1, tai Sp,—1 = n.

Dar idomiau, kad galima apsieiti ir be sveikosios dalies simbolio:

2k + (=D 41
Sk = 1 .

Jit.  © 1000000 999 1
IS karto ateina j galva mintis, kad nuo didZiojo kvadrato vir§aus ir deSinés [ [
galima nukirpti vienetinio plocio juosteles. Jeigu tos juostelés turi 999 + 1
14-999 vienetinius kvadratélius, tai atsakymas atspétas: maZojo kvadrato
plotas lygus 9992 (ir nelygus vienetui, kaip reikalauja salyga), o didZiojo 11999
— lygus 10002.
Renkamés atsakyma C. —

Irodysime, kad daugiau sprendiniy uZdavinys neturi.
Tarkime, kad mums pavyko padalyti kvadrata K reikiamu budu. Kvadrato K kraSting paZymékime
¥, mazojo kvadrato krasting x (bréZinio visai nereikia — tas maZesnysis kvadratas gali buti bet kur).
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DidZiojo kvadrato plotas lygus mazojo kvadrato plotui plius 1999, taigi gauname lygti
y2=x241999, (y—x)(y +x) = 1999.

Pagalvokime, kaip skai¢iy 1999 galima iSskaidyti i dviejy daugikliy sandauga. Tam reikia rasti
visus 1999 daliklius.

Skaicius 1999 nesidalija i§ 2, i§ 3, i§ 5, i§ 7. Kyla mintis, kad jis pirminis — bet tai reikéty jrodyti
(bent sau — pirminiy skaiciy lentelés niekas nesinesioja). Vadinasi, reikeéty tikrinti, ar 1999 nesidalija
i§ jokio pirminio, maZesnio uZ ji. Bet net iSrasyti tuos pirminius sunku (kas Zino, ar, pavyzdziui, 997
pirminis, ar ne). Taigi atrodyty, kad su jrodymu bus daug vargo, bet vis délto taip néra. Tarkime,
kad 1999 dalijasi i§ a, o padalij¢ gauname skaiCiy b, t.y. a - b = 1999. Niekas netrukdo mums
laikyti a < b; tada a < 44 (i tikryjuy, jeigu b > a > 45, tai sandauga ab buty didesné uz 2025).
Vadinasi, uZtenka iSsiaiSkinti, ar skaicius 1999 turi dalikliy, maZesniy uz 44, t.y. uZtenka patikrinti,
ar 1999 dalijasi i§ pirminiy skaiCiy, maZesniy uz 44. Tokius skaiCius iSraSyti lengva:

2,3,5,7,11, 13,17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43.

Pradzia jau padaryta — sekantis skaicius 11. Bet 1999 nesidalija i§ 11 (99 galime atmesti, o
1900 = 19 - 100 i§ 11 nesidalija). Nesidalija 1999 ir i§ 13 (39 galime atmesti, lieka 196 - 10;
196 i§ 13 nesidalija, nes 26 galime atmesti, o 170 = 17 - 10 i§ 13 nesidalija). Zodziu, tiesiog
dalydami ar pagudraudami isitikiname, kad skaiCius 1999 nesidalija né i§ vieno iSraSyty pirminiy ir
todél yra pirminis.

Grjzkime prie lygties. Kadangi 1999 naturaliaisiais daugikliais galima iSskaidyti tik vienu budu:
11999, o daugiklis y —x <y +x,tai y —x =1, y + x = 1999; vadinasi, y = 1000, x = 999.
Dabar negalima pamirsti, kad buvome pasake¢ ,tarkime®. Taigi irodéme tik tiek: jeigu kvadrata
galima padalyti | maZesnius, tai tik taip, kad maZesniojo krastiné buity 99, o vienetiniy kvadratéliy
buty 1999. Bet tai, kad lygtis turi sprendiniy, dar visai nejrodo, kad kvadrata galima padalyti | ma-
Zesnius. Todel reikia sugalvoti konstrukcija, kuri tenkinty uZdavinio salyga. Bet tokia konstrukcija
nurodéme jau anksCiau (uZdavinyje visiSkai nepraSoma jrodyti, kad tokia konstrukcija vienintele; $i
teigini, jei idomu, jrodykite patys — tai néra sunku). ISsamus sprendimas baigtas.

Teisingas atsakymas C.

J2. @O 13

Cia tikrai nieko neatspési — reikia skaiciuoti.

IS trecios salygos iSplaukia, kad x teigiamas. Taigi x ir y — naturalieji skaiCiai, tenkinantys tris
salygas:

1) x lyginis;  2) y pirminis;  3) xzy < 100.

Perranka patogiausia pradéti nuo y.

Jei y =2, tai x2 < 50, x = 2,4, 6.

Jeiy =3, tai x2 < 34, x =2, 4.

Jei y =35, tai x2 <20, x =2, 4.

Jeiy =7, tai x2 < 15, x = 2.

Jei y =11,13,17,19,23, tai x2 < 10, ir x = 2.

Jei y > 29, tai %2 < 4, ir sprendiniy néra.

Radome 13 pory: (2, 2), (4, 2), (6, 2), (2, 3), (4, 3), (2, 5), (4,5), 2, 7), (2, 11), (2, 13), (2, 17),
(2, 19), (2, 23).

Teisingas atsakymas D.

J3. ©® 28

Kadangi uZ teisinga atsakyma Jolanta gauna 1/2 lito, tai ji teisingai iSsprendé lygini uzdaviniy
skaiciy — atsakymai A, C, E atkrenta. Tikriname atsakyma B — tada Jolanta teisingai i§sprendé 26
uzdavinius, neteisingai 14, taigi gavo 26 -1/2 — 14 -1 = —1 lita.

Renkamés atsakyma D.
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Atsakymas D tikrai tinka: 28 - 1/2 — 12 - 1 = 2 litai. Kadangi didéjant i8spresty uzdaviniy kiekiui
uzmokestis didéja, tai tas sprendinys vienintelis. Tinka tik atsakymas D.

Galima sudaryti lygti: jei Jolanta teisingai iSsprendé x uzdaviniy, tai neteisingai 40 — x, todél
x-1/2—@40—x)-1=2,x —80+2x =4, 3x = 84, x = 28. Taigi Jolanta teisingai iSsprendé 28
uzdavinius.

J14. 7r. uzdavinio K16 sprendima.

J15. ® 72kg

Kadangi atsakymai iSrikiuoti, tai pradékime tikrinti nuo vidurio.

Sakykime, kad Liucija sveria 64 kg. Svarstyklés parodé 67 kg, vadinasi, jos rodo 3 kg daugiau.
Todél Roma sveria 59 — 3 = 56 (kg). Abi jos sveria 64 + 56 = 120 (kg), taigi svarstyklés turéty
rodyti 123 kg. Vadinasi, atsakymas C netinka.

Tarsi reikia imti didesnj atsakyma — tikrinkime D. Tada svarstyklés rodyty 70 — 67 = 3 kilogramais
maziau, Roma sverty 59 4+ 3 = 62 (kg), abi jos sverty 70 + 62 = 132 (kg), o svarstyklés rodyty
129 kg. Vadinasi, atsakymas D netinka.

Tikrinkime atsakyma E. Tada svarstyklés rodyty 72 — 67 = 5 kilogramais maZiau, Roma sverty
59 + 5 = 64(kg), abi jos sverty 72 + 64 = 136 (kg), o svarstyklés rodyty 131 kg. Vadinasi,
atsakymas E tinka.

Renkamés atsakyma E.

Ligi pilno sprendimo liko patikrinti atsakymus A ir B ir jsitikinti, kad jie netinka.

Zinoma, geriau sudaryti lygtj. Jeigu Liucija sveria x kg, tai svarstyklés rodo 67 — x kilogramy
daugiau (nesvarbu, jei tai ir neigiamas skaicius), tada Roma sveria 59 — (67 — x), abi jos sveria
X + 59 — 67 + x, o svarstyklés rodo

x+59—-67+x+ (67 —x) =131

Todel x = 131 — 59 = 72 (kg).
Taigi tinka tik atsakymas E.

IS tikryjy nereikia jokios lygties. Isivaizduokime, kad Roma stovi ant svarstykliy, tada svarstyklés
rodo 59 kg. Jeigu ant svarstykliy uZlipa dar ir Liucija, tai svarstyklés rodo 131 kg. Vadinasi, Liucija
sveria 131 — 59 = 72 (kg).

J6. ® 375 DE ¢

Kadangi AFB — garsusis Pitagoro trikampis, kurio statiniai 3 ir 4, tai kvadrato F
krastiné 5. IS akies nustatome, kad greiciausiai tinka atsakymas 3,75.
Renkamés atsakyma D.

A B
Remiantis Pitagoro teorema, nesunku sudaryti lygti: jei CE = x, tai BE = +/25 + x2,
EF = EB — FB = /254 x2 — 3, AE? = AF? 4+ FE? = 42 + (/25 + x2 — 3)2, ir kadangi
DE =DC —EC=5—x,taii§ AADE

2
AE? = AD> + DE?, 4+ <\/25 +x2— 3) =52+ (5-1x),
25 +x2 —6y25+x24+9=9+25—10x +x2, 325+ x2 = 5x,
9.25+9x% =25x2, 16x2=9.25, 4x=3.5 x=15:4=75:2=2375.
Teisingas atsakymas D.

Geriau paieskoti panaSiyju trikampiy. Kadangi /ZEBC = 90° — /FBA = /FAB, tai statieji
trikampiai AFB ir BCE panasus. Todél AF : FB=BC:EC,4:3=5:EC, EC =3,75.
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J17. © 4

Cia spéti neverta.

Kadangi x > y, o xy = 300, tai y%2 < 300, y < 18. Nesunku perrinkti visus tokius skaiciaus 300
daliklius: 1,2,3,4,5,6, 10, 12, 15. Atitinkamai x bus 300, 150, 100, 75, 60, 50, 30, 25, 20.
Vadinasi, yra 9 poros skaiciy x ir y, x > y, kuriy sandauga lygi 300: (1, 300), (2, 150), (3, 100),
4, 75), (5, 60), (6, 50), (10, 30), (12, 25), (15, 20). IS jy reikia iSmesti poras, kuriose x ir y turi
bendry dalikliy — tai poros (2, 150), (5, 60), (6, 50), (10, 30), (15, 20). Lieka 4 poros.

Teisingas atsakymas C.

Siaip jau tokie uzdaviniai sprendZiami skaidant pirminiais daugikliais: 300 = 2% - 3 - 52, Kadangi
abu dvejetukai ir abu penketukai gali jeiti tik | vieng i§ dauginamujy, tai daugiklius 3, 4 ir 25 reikia
paskirstyti dviem dauginamiesiems. Kadangi i§ ty daugikliy | viena dauginamaji jeina bent du, tai
gauname sandaugas 300 -1, 12-25, 75 -4, 100 - 3. Kadangi pirmas dauginamasis turi biiti didesnis,
tai gauname 4 poras: (300, 1), (25, 12), (75, 4), (100, 3).

J18. O 2(ab +a*+b?)

Pabandykime paspélioti: jeigu b — 0, tai ¢ — a, o SeSiakampio plotas artéja { 2a%. Vadinasi,
atkrinta atsakymai A ir B, bet spéti sunku.

Languotame popieriuje nusibraizZykime bréZinj, kai a = b, ¢ = 2. Tada pagrindinio trikampio plotas
lygus 1 (dvi kvadratélio pusés), virSutinio trikampio plotas toks pat.

Kiekvieno i§ mazuyjy kvadraty plotas lygus 2 (4 pusés kvadratélio).
Soninio trikampio plotas lygus 1 (pusé staciakampio 3 x 1 ploto minus
pusé kvadratélio). I§ viso gauname plota 4 - 1 422 +2.2 = 12.

Atsakymai atitinkamai duoda 6a2, 5a2, %az, 6a2, %cﬂ, o kadangi \ /
a? +a? = ¢2, tai atitinkamai 3c2, %cz, 14—1c2, 3c2, 14—302. Musy atveju \ /
¢ = 2, taigi gauname atsakymus 12, 10, 11, 12, 13. Kadangi atsakymas \ /

A jau atmestas, tai renkamés atsakyma D.
Pratgskime kvadraty a ir b kraStines i kvadrato ¢ vidurj ir papildykime
bréZinj. Kadangi centrinio kvadratélio kraStiné lygi a —b, tai apskaicia-

ve kvadrato plota c? kaip keturiy trikampiy ir kvadratéliy ploty suma,
gautume Pitagoro teoremos jrodyma:

1
c2:4~§ab—|—(a—b)2:a2—|—b2.

Bet mums riipi apskaiciuoti pradiniy trikampiy plotus.

\ v

VirSutinis trikampis lygus pagrindiniam trikampiui, todél jo plotas lygus ab/2. Kairiojo trikampio
pagrindas b, aukstiné a, taigi jo plotas taip pat ab/2. Pagaliau deSiniojo trikampio pagrindas a, o
aukstiné b, taigi ir jo plotas lygus ab/2. Vadinasi, ieSkomasis SeSiakampio plotas lygus

a>+b>+c*+4-abj2 =2ab +a* + b).

Teisingas atsakymas D.

Zinoma, trumpiausias sprendimas gaunamas taikant trikampio ploto formule. Kadangi kairiojo
apatinio trikampio kampas tarp krastiniy b ir ¢ lygus 360° —2-90° — o = 180° — « (o — pradinio
trikampio kampas tarp krastiniy b ir c¢), tai jo plotas lygus %bcsin(lSOO —a) = Lbesin, o tai yra
pradinio trikampio plotas. Analogiskai ir deSinio (taip pat ir virSutinio) trikampio plotas toks pat.
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n. © 3

Aisku, kad geriausia taska imti atkarpoje AB. IS bréZinio languotame popieriuje matyti, kad tasko
C abscise Siek tiek maZesné uz 1. Vadinasi, tiks vienas i§ atsakymy B ir C.

Norint atspéti atsakyma, uZtenka pasidaryti didesnj bréZinj. Matome, kad tasko C abscisé¢ mazdaug
lygi 2 langeliams, t.y. %

Renkamés atsakyma C.

.

’ ’

A C B

Jeigu taSkas C yra atkarpoje AB, tai AB = AC + CB. Pagal Pitagoro teoremg (arba pagal atstumo
tarp dviejuy tasky formule) gauname

Jat+22+24 Ja-x2r2=Je2 i3
Dabar galime tikrinti atsakymus B ir C.

3 2 _ 32 — 121 25 — =
B) JEG+22+4+ Je-32+1=5 /2444 B =5 VI3 + VAT = 20. Bet
V137 < 12, /41 < 7, taigi lygybé neteisinga.

OJE+22+4+ Je-D2+1=5 /% +a+ /D +1=5 VI00+ 25 = 15. Lygybe
teisinga, vadinasi, atsakymas C tinka.

Galima spresti lygti:

\/x2—|—4x—|—8—|—\/x2—4x+5:5,
X2 +4x +8=254+x> —4x +5—10y/x2 —4x +5,
22 —8x = 10yx2 —4x +5, 11 —4x =5/x2 —4x+5,

121 — 88x + 16x> = 25x> — 100x + 125,
92 —12x+4=0, GBx—22%=0, x=2/3.

Kaip ir J16 uzdavinyje, trumpesnis sprendimas remiasi trikampiy panaumu. I§ AABB’ ir AACC’
gauname:

BB AB 3 4
= —, - = s 6 3 = 87 =
CC T ACT 2T aqa 0T *

g.
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J20. 4

Tikrinkime atsakymus.

A) Jei p = 2, tai turime skaiCiy 62g2g2q ir naujaji skaiCiy 2g2¢2. Kadangi skaitmeny suma 6+ 2¢q
dalijjasi i8 3, tai 2¢ (taigi ir ¢) dalijasi i§ 3, todél 3g dalijasi i§ 9, o 12 4 3¢ nesidalija i§ 9.

B) Jei p = 4, tai turime skaiCius 64q4q4q ir 4q4q4. Vél g dalijasi i§ 3, 3¢ + 18 dalijasi i§ 9, o
kadangi ¢ lyginis, tai uZtenka imti ¢ = 0.

Renkamés atsakyma B.

Kadangi pradinis skaiCius dalijasi i§ 18, tai jis dalijasi i§ 9 ir i§ 2. Vadinasi, g lyginis, o skaitmeny
suma 6 + 3p + 3¢ dalijasi i§ 9, t.y. 2+ p + ¢ dalijasi i 3.

Kadangi naujasis skaiCius pgpgp dalijasi i§ 6, tai p lyginis, o skaitmeny suma 3p + 2¢g dalijasi
i§ 3. Tai reiskia, kad 2g dalijasi i§ 3, t.y. ¢ dalijasi i§ 3.

Bet 2 + p + g dalijasi i8S 3, todél 2 + p dalijasi i§ 3. Vadinasi, i§ skaitmeny 0, 2, 4, 6, 8 (beje, tai
ir yra visi lyginiai skaitmenys) tinka tik 4.

Jau jrodéme, kad ¢ lyginis ir dalijasi i§ 3, todel g yra O arba 6. Gauname skaiCius 6404040 ir
6464646, tenkinanCius uzdavinio salyga (pasitikrinti visada verta, net jeigu miusy teiginiai buvo
ekvivalenttis). Taigi vienintelis teisingas atsakymas yra 4.

Pasvarstykime, ka galéty reiksti keistas salygos Zodis ,.tikrai®.

Jis gal galéty reikSti, kad antrasis skaiCius dalijasi i§ 6, bet gal jis dalijasi net i§ 18 (ar kito 6
kartotinio).

Matéme, kad skaiCius 6404040 dalijasi i§ 18, bet skaiCius 40404 — ne. SkaiCius 6464676 taip pat
dalijasi i§ 18, bet skaiCius 46464 — ne.

21. © 32

Spélioti ¢ia vél sunku.

Pradékime spalvinti skaicius. Pirma skaiciy galima spalvinti bet kuria spalva — salyga tam netrukdo.
Antra — taip pat, treCia, ketvirta, penkta — taip pat. O Stai kai nuspalviname penkis pirmuosius
skaiCius — rinktis jau nebegalima: SeSta skaiCiy reikia spalvinti ta spalva, kuria nuspalvintas pirmas,
septintg — ta, kuria nuspalvintas antras ir t.t. Vadinasi, viska apsprendZia pirmi penki skaiciai.
Kadangi pirma skaiciy galima nuspalvinti dviem budais, antra — dviem budais, ..., penkta — dviem
budais, tai pagal daugybos taisykle visus penkis skaiCius galima nuspalvinti 2 -2 -2 -2 -2 = 32
budais.

Vadinasi, teisingas atsakymas yra C.

J22. (© Taskai niekada nebesusitiks
Vel visai neverta spélioti.

Irodysime, kad taskai niekada nebesusitiks. Sakykime, kad kraStinei jveikti pirmam taskui reikia
laiko ¢. Tada po sutikimo jis atsidurs taSke C pragjus laikui 2¢, vel taske A po 4¢, vél taske C po
6t ir t.t. Antras taskas vir§ingje C atsidurs po 7+/2, vél bus taske A po 2¢+/2 ir t.t. Vienintelé
galimybeé taSkams susitikti yra taSkai A ir C. Tarkime, kad taSkai susitiko praéjus laikui 7. Tada

T:2nt:mt\/§, neN, meN.

Kadangi ¢ > 0, tai 2n/m = /2. Bet kairéje — racionalusis skai¢ius, o desingje — iracionalusis.
PrieStara, taigi taskai niekada nebesusitiks.
Teisingas atsakymas C.

J23. 1

Tikrinkime atsakyma A. Sakykime, kad Beta pagavo O peliy. Tada Tina ir Liza pagavo tiek pat
peliy, kiek Dona (kiekvienos katés pagauty peliy skai¢iy paZymékime jos vardo pirmaja raide),



~
~

-

-~

-

9

76 SPRENDIMAI

D =3+ L. Dona ir Liza pagavo maziau negu 3 peles, D + L < 3. Taigi Dona pagavo > 3 peles
ir pagavo < 3 peles. PrieStara.

Tikrinkime atsakyma B. Sakykime, kad Beta pagavo 1 pelg. Tada Tina ir Liza pagavo tiek pat peliy,
kiek Beta ir Dona, 3+ L = 1 + D, t.y. Dona pagavo 2 pelémis daugiau negu Liza, D = L + 2.
Dona ir Liza kartu pagavo maZiau negu 4 peles, D + L < 4. Vadinasi, Liza pagavo 0 peliy (kitaip
Liza pagavo > 1 pelg, Dona pagavo > 3 peles, — prieStara). Taigi Dona pagavo 2 peles. Visos
uzdavinio salygos iSpildytos. Renkamés atsakyma B.

Iki pilno sprendimo liko jsitikinti, kad kiti atsakymai netinka. Tai padaryti néra sunku, bet nuobodu.
Geriau pasitelkime j pagalba algebra. Tada T +L =B+ D, D > B, D+ L <T+ B, T = 3.
Pakeite T trejetu, gauname sistema

3+L=B+D, D>B, D+L<3+8B.
ISreiSke i§ pirmo sarySio B = 3 + L — D, gauname nelygybiy sistema
D>34+L-D, D+L<3434+L-D, ty. D<3, 2D>3+41L.

Kadangi i§ antros nelygybés 2D > 3, t.y. D > 2, tai i§ pirmos nelygybés D = 2. Tada i$ antros
nelygybés L < 1, t.y. L = 0. Todél i§ lygybés 3+ L = B+ D gauname 3+0=B+2, B=1.
Kaip visuose Zodiniuose uzdaviniuose, gautg atsakyma 7’ = 3, D =2, L =0, B = 1 reikia tikrinti
— ar jis tenkina salyga. Nesunku jsitikinti, kad visi salygos reikalavimai jvykdyti.

Vadinasi, teisingas tik atsakymas B.

Pastebékime, kad nelygybé x > y su sveikaisiais skaiCiais x ir y yra ekvivalenti nelygybei x > y+1.
IS tikryjy, kadangi x — y > 0 ir x — y sveikas skaiCius, tai x —y > 1, x > y + 1. Remdamiesi $ia
savybe, salyga galime uZraSyti taip:

3+L=B+D, D>2B+1, 24+B>2D+L, T=3.

Sudéje pirma ir treCig sarySius, gauname 5 > 2D, t.y. D < 2. Dabar i§ antro sarySio B < 1. Bet
tada i§ pirmo sarySio B =1, D =2, L = 0, ir radome jau turéta sprendinj.

J24. 60°

Pateiktas bréZinys neatitinka salygos, todél remiantis juo spéti pavojinga. Galima pasidaryti tikslesnj
brézinj ir tada spéti (Zr. Zemiau deSini paveiksleélj).
Renkamés atsakyma 60°, t.y. B.

B
Laikykime, kad taskai M, P ir O susiliejo kraStinés vidu- N 0
ryje (zr. kairj paveikslelj). Tada kampas neabejotinai 60°
— tuo isitikiname sujunge N ir Q.
A 0] C

Pazymékime pagrindo atkarpas AM = x, MP = y ir PC = z. Tada pagal salyga AN =y + z,
CQ = x + y. Bet trikampiai NAP ir MCQ lygis pagal dvi kraStines ir kampa tarp ju. Todél
ZOMP+Z0PM = ZLQMC+ 4ZNPA =ZL0MC +£4MQC =180° — ZQCM = 180° — 60° =
120°, taigi ZMOP = 180° — 120° = 60°. Vadinasi, ZNOQ = ZMOP = 60°.

Teisingas atsakymas B.

J25. O 89

Visiskai aisku, kad spélioti neverta.
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ISverskime salyga i matematikos kalba. Sakykime, kad tarpas tarp medeliy lygus 1. Tada kengtros
Suolis gali buti lygus 1 arba 2. Jai reikia jveikti atstuma 10. Vadinasi, uZdavinio klausimas virsta
tokiu:

Keliais skirtingais biidais galima sudaryti sumq 10 is démeny 1 ir 2? (Biudai laikomi skirtingais,
Jeigu jie skiriasi demeny skaiciumi; jei démeny skaiCius sutampa, tai turi skirtis vienety ir dvejety
issidéestymas.)

Maziausias démeny skaiius gali bti 5. Tada visi démenys yra 2, ir todél sudaryti suma 10 galima
tik vienu budu.

Jei sumoje yra 4 dvejetai, tai yra 2 vienetai. Yra 6 démenys, ir reikia suskaiCiuoti, kiek yra budy
pasirinkti 2 vietas i§ 6, kuriose bus vienetai. Tai padaryti nesunku iSraSius visas viety kombinacijas:

12,13, 14, 15, 16, 23, 24, 25, 26, 34, 35, 36, 45, 46, 56.

Jy yra 15.

Jei sumoje yra 3 dvejetai, tai vienety yra 4. Démeny yra 7, ir reikia suskaiciuoti, kiek yra bu-
dy pasirinkti 3 vietas i§ 7, kuriose bus dvejetai. ISraSyti visus buidus taip pat nesunku (nors ir
nuobodoka):

123 124 125 126 127 234 235 236 237 345 366 347 456 457
134 135 136 137 245 246 247 356 357 467

145 146 147 256 257 367 567
156 157 267

Matome, kad yra 35 budai.
Jeigu sumoje yra 2 dvejetai, tai vienety yra 6. Démeny yra 8, ir reikia suskaiciuoti, kiek yra budy
pasirinkti 2 vietas i§ 8 dvejetams. ISraSome visus budus:

12 13 14 15 16 17 18
23 24 25 26 27 28
34 35 36 37 38

45 46 47 48

56 57 58

67 68

78

Matome, kad yra 74+ 6 +5+4 +3 +2 + 1 = 28 budai.

Jeigu sumoje yra 1 dvejetas, tai vienety yra 8, ir reikia suskaiciuoti, kiek yra budy dvejetui pasirinkti
vieng vietg i§ 9. AiSku, kad yra 9 budai.

Pagaliau jeigu sumoje yra tik vienetai, tai yra vienintelis budas.

Vadinasi, i§ viso yra 1 + 15435428 49 + 1 = 89 biidai sudaryti suma 10.

Teisingas atsakymas D.

Remiantis deriniy skaiciaus formule suskaiciuoti buidy skai¢iy paprasciau:
C3+CE+C3+C2+Cy+CYy=1+15+35+28+9+1 = 89.

J2. @ 1

Tikrinkime atsakymus. Kadangi jie iSrikiuoti, pradékime nuo vidurinio. & B )
Atmete i$ keturkampio skrituli A, gausime tris trejetus su vienodomis sumomis, 'Q'

1 kiekvienus du i§ kuriy jeina lygiai vienas bendras elementas. @.@

Jei A = 4, tai reikia iS§ likusiy skaiCiy sudaryti trejetus, kuriy trijy démeny

sumos biity lygios 15 —4 = 11. Tokie trejetai yra tik du — 731 ir 632. Vadinasi, ©

atsakymas C netinka.
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Jei A =5, tai sumos turi bati lygios 15 — 5 = 10. Tokiy trejety yra vél tik du — 721 ir 631.
Jei A = 6, tai sumos turi buti lygios 9. Toks trejetas yra tik vienas — 531.

Jei A = 2, tai sumos turi buti lygios 13. Tokie trejetai yra tik du — 751 ir 643.

Renkamés atsakyma A.

Iki pilno sprendimo (jeigu nebiity nurodyti 5 atsakymai) lieka patikrinti reikSmes A = 1, A = 3,
A=T.

Kai A = 7, tai sumos turi buti 8. Yra tik vienas toks trejetas:
521. Kai A = 3, tai sumos lygios 12. Tokiy sumy yra trys — 741,

o
Py
3
oo
N}
o

651 ir 642. Nesunku nurodyti atitinkama konstrukcija (sutampan- 3 1
tys elementai raSomi krastines viduryje, o vir§tiné tada nustatoma 6+ F -4 5+ 3
vienareikSmiSkai; Zr. konstrukcija kairéje). . .
Kai A = 1, tai sumos lygios 14. Tinka trejetai 752, 743, 653 (ir. 2 6

konstrukcija deSinéje).

Kadangi visy skaiciy suma lygi 28, o keturkampiy skaiciy suma lygi 15, tai kiekvienoje krastinéje
skaiciy suma lygi 13. Bet sudaryti suma 13 i§ 3 skirtingy démenuy, ne didesniy uZ 7, galima tik taip:
T7+5+1 = T7T+4+2 = 6+5+2 = 6+4+3. Kadangi bet kurios krastinés turi bendra vir§iing, tai kartu
negali jeiti pirma ir ketvirta sumos. Vadinasi, yra dvi galimybés: 14+5+7=24+44+7=2+5+46
ir24447 =2+4546 = 344+ 6. Skaiciai, kurie kartojasi 2 kartus, turi bati vir§tnése, o kurie tik
1 karta — kraStinés viduryje. Pirmu atveju gauname, pavyzdziui, 5+ 1+7=74+442=2+4+6+35,
ir konstrukcija jmanoma, o po skrituliu A bus skaicius 3.

Antru atveju

2+74+4=44+3+6=6+4+5+2,

o po skrituliu A yra skaicius 1.

Vadinasi, jeigu nebiity nurodyti 5 atsakymai, tai atsakymas i uZdavinio klausima bty toks: 3 arba 1.
Kadangi reikia rinktis i§ 5 duoty atsakymuy, o atsakymo 3 tarp juy néra, tai renkameés atsakyma A.
Taigi Zymiai geriau buty formuluoti uZdavinio klausima taip:

Koks skaicius is Zemiau nurodyty gali biti po skrituliu A?

Beje, i sprendimo aiSku, kad nurodytos konstrukcijos yra vienintelés (jei nelaikysime skirtingomis
konstrukcijy, sutapdinamy postikiais ar simetrijomis).

Labai graZzus ir toks sprendimas. Pagalvokime, kur gali stovéti didZiausias skaiCius — 7. Centre
stovéti jis negali, nes tada ketrukampio, kuriame yra skaicius 6, skai¢iy suma bus ne maZesné kaip
74642+ 1= 16, — priestara.

Sakykime, jis stovi virSunéje, pavyzdZiui, F. Tada skaiCius 6 negali stovéti nei centre (tada
ketrukampio skaiCiy suma buty ne maZesné kaip 16), nei kraStinése FE ir FG (tada krasti-
nés skai¢iy suma bty ne mazesné kaip 7 + 6 4+ 1 = 14). Vadinasi, tai skai¢ius C. Kadangi
D+ G=13—-F =13 -7 =6, tai i§ keturkampio ADGC turime A = 3. I§ keturkampio FBAD
turime B + D = 5. Kadangi skaiCius 3 jau uZimtas, téra viena pora, kuri duoda suma 5, — tai 4+ 1.
Dél simetrijos galima laikyti, kad B = 1, D = 4. Tada jau vienareikSmiskai G =2, E = 5.

Jeigu skaiCius 7 stovi kraStinés viduryje, tai galima laikyti, kad tai B. Vél lygiai taip pat skaiCius
6 gali buti tik G. Tada D + F = 7, ir i§ keturkampio BFAD randame, kad A = 1. Kadangi
C + D = 8, ir skaiiai 1 ir 6 uZimti, tai lieka tik pora 3 ir 5. Galime laikyti, kad C = 5, tada
D=3 F=4E=2.
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J27. 8
Spéti sunku — per daug artimi atsakymai.
9
ISveskime didZiosios trapecijos aukstine per apskritimy centrus, tada auks-
tinés atkarpos sutinka kaip 3:1. Atkarpa x sudaro atkarpos 4,5 (didZiojo
apskritimo liesting), 0,5 (maZojo apskritimo liestiné) ir dvi lygios atkarpos X
(kiekviena jy lygi bendrai apskritimy liestinei). Todél tos atkarpos lygios
(x —4,5—0,5)/2 = 0,5x — 2,5. 12

Pagal Talio teorema
3:1=454+0,5x—-2,5): (0,5+0,5x = 2,5), 2+405x=15x -6, x=2_8.

Teisingas atsakymas B.

Zinoma, uzdavinj galima spresti ir remiantis panagiaisiais trikampiais (zr. bréZinj). Kadangi didZiojo
ir maZojo staciyjy trikampiy statiniy santykis yra 4:1, o didZiojo trikampio pagrindas lygus 4,5 —
0,5 = 4, tai maZzojo trikampio pagrindas lygus 1. Tada bendroji iSoriné apskritimy liestiné lygi
2(1+0,5 =3, 0x=3+4,54+0,5=28.

J28. © 44 =%

Viena skylé iSduria 4 kubelius, taigi 6 skylés iSdurty 24 kubelius, jei nesikirsty.
Tada likty 64 — 24 = 40 kubeliy. Bet kai kurie kubeliai sutampa, ir spéti sunku.

Turint gera erdving vaizduote, galima skai¢iuoti jvairiai. Siaip jau neblogai skaiiuoti sluoksniais
vaizduojant juos:

LIV II 111

I (apatiniame) ir IV sluoksnyje bus iSdurta po 2 kubelius, II ir III sluoksniuose — po 8 kubelius.
Taigi liks 64 — 20 = 44 kubeliai.

Teisingas atsakymas C.

Galima jsivesti koordinaciy sistema ir suZymeéti kubelius pagal virSutinj deSinjji uZpakalinj kampa
(pavyzdZziui, kairysis apatinis priekinis kubelis bus (1, 1, 1), arba trumpiau 111. Tada grezdami per
priekinius uZtuSuotus kvadratélius iSdursime kubelius

213, 223, 233, 243 ir 312, 322, 332, 342,
greZiant per Soninius — kubelius

423, 323, 223, 123 ir 432, 332, 232, 132,
per virSutinius —

224, 223, 222, 221 ir 334, 333, 332, 331.

Du kubeliai ¢ia jraSyti po 3 kartus, taigi saraSe yra 24 — 6 + 2 = 20 kubeliy.
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J29. ® 35

Spéti Cia visai nejmanoma.

AiSku, kad visai nesvarbu, ar jie méto pakaitomis, ar ne — abiejy galimybés kiekviename metime
vienodos. Jeigu Zaidimas buty tgsiamas, tai kad laiméty Petriukas, jam turi pasisekti tris kartus i$
eilés, t.y. Zaidimo rezultatai turi biiti P P P. Visais kitais atvejais laimés Maryté. Kadangi Petriuko
galimybeés laiméti vieng partija yra 1 i§ 2, tai laiméti dvi partijas — 1 i§ 4, o laiméti 3 partijas —
1 i§ 8 (sakome, kad tikimybé yra 1/8). Vadinasi, Maryté turi galimybiy laiméti 7 i§ 8 (tikimybeé
yra 7/8). Kadangi galimybés (ir tikimybés) sutinka kaip 1:7, tai ir saldainius reikia dalyti tokiu
santykiu. Todél Petriukui teks 40 : 8 = 5 saldainiai, o Marytei — 35 saldainiai.

Teisingas atsakymas E.

Skaiciuokime Siek tiek kitaip. Mes negalime pasakyti, kiek dar buty prireik¢ partiju, jeigu Zaidimas
bty tgsiamas (pavyzdZiui, jei pirma partija laiméty Maryté, tai Zaidimas baigtysi, o jei Petriukas,
tai dar testysi). Bet kuriuo atveju Zaidimas bus pasibaiges po 3 partijy — i§ viso jie kartu turés ne
maziau kaip 7+ 9 + 3 = 19 taskuy, ir bent vienas turés ne maziau kaip 10 tasky.

Isivaizduokime, kad jie Zais visas 3 partijas, nors laimétojas buity ir paaiSkéjes anksCiau. Tada
remiantis kombinatorikos daugybos taisykle i§ viso yra 2 -2 - 2 = 8 buidai vykti toms 3 partijoms;
beje, galima ir taip visus buidus iSraSyti abécéliSkai:

MMM, MMP, MPM, MPP, PMM, PMP, PPM, PPP.

AiSku, kad visi tie budai vienodai galimi. Bet i§ jy tik vienas — P P P lemia pergal¢ Petriukui, o
visi kiti 7 — Marytei. Taigi Marytés galimybés 7 kartus didesnés, taigi ir saldainiy ji turi gauti 7
kartus daugiau.

J30. © 12

Spéti ¢ia sunku.

Vaizdas i§ kaires (ir i§ virSaus) rodo, kad yra tik du viene-
tinio storio sluoksniai Zitirint i§ priekio — priekinis ir uz-
pakalinis. Kadangi pirmame sluoksnyje, kaip rodo vaiz- [ 1]
das i§ virSaus, kubeliy yra tik kairiajame stulpelyje, tai ‘
abu kubeliai yra jame.

I8 priekio I8 virsaus IS kaires

Vaizdas i$ priekio rodo, kad uzpakalinés eilés kairiajame stulpelyje stovi keturi
kubeliai, antrame — 3, treCiame — 2 ir ketvirtame — 1.
Vadinasi, i§ viso yra 12 kubeliy, ir teisingas atsakymas C. l:

Kaip sustatyti kubeliai, pavaizduota paveikslélyje.




