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KADETAS (VII ir VIII klasés)

K1. statiakampis
Aisku, kad trikampis lankstomas per jo vidurines linijas. PaZymékime kraStiniy A

AB, BC ir AC vidurio taskus K, L ir M. M
Sulenkus trikampi per tiesg¢ M L, trikampis M LC sutaps su trikampiu M LB, o K
sulenkus trikampj per ties¢ M K, trikampis M K A sutaps su trikampiu MK B. 13 3

Taigi gausime staciakampj K BLM (i§ dvigubo popieriaus). ¢
Teisingas atsakymas B.

K2. ® 31

Supakuoti 178 vienos spalvos kengiiréléms reikia 18 dézuciy — i 17 dézuciy jos netelpa, o i 18
telpa. Supakuoti 121 kitos spalvos kengurélei reikia 13 déZuciy — i 12 jos netelpa, o 13 déZuciy
uztenka. IS viso prireiks 31 déZutés.

Teisingas atsakymas E.

Pastaba. Salygoje geriau buty sakyti ne ,turi supakuoti po 10 i kiekvieng déZute®, o ,,pakuoja i
déZutes, i kurias telpa po 10%, bet ir senoji formuluoté nepadaré uZdavinio dviprasmisko.

K3. © C

Ziedai A ir C sukibe (salygos paveikslélyje viename ju ,.susikirtimo® taske vaizduojama, kad Ziedas
A yra vir§ Ziedo C, o kitame — atvirkSciai) — vadinasi, vieng i$ ju reikia pjauti. Bet perpjovus A,
lieka sukibg ziedai C ir D. Vadinasi, reikia pjauti zieda C.

Renkamés atsakyma C.

Apskritai kalbant, dar nieko nejrodéme: o gal dar liko sukibusiy Ziedy, taigi norimo Ziedo néra, ir
galbut teisingas atsakymas E. Isitikinkime, kad sukibusiy Ziedy, perpjovus C, nebelieka. IS tikryjuy,
A yra ,vir§* ziedo D ir Ziedo B, o B — ,,vir§* Ziedo D. Vadinasi, perpjauti Zieda C gana.

O gal galima perpjauti dar kurj nors zZieda? Ne, jau jsitikinome, kad i§ A ir C bent vieng Zieda
pjauti reikia, ir A pjauti neverta. Vadinasi, vienintelis teisingas sprendimas — pjauti Zieda C.

Beje, nesunku nurodyti, kaip sukabinti Ziedus, kad vieno i§ jy perpjauti neuZtenka (Zr. pav. kairéje):
()
\ B \ C
U v
B D

D

Perpjovus viena Zieda, jo pareigas atliecka kaimynas. Miusuy atveju situacija tokia: A vir§ B, B
vir§ D, ir Ziedus galima suvaryti | padéti, pavaizduota deSinéje.

Ke. B 7

Cia spélioti nors ir neverta, bet galima. Tikrinkime atsakyma C. Tada klaséje mergaiciy 9, berniuky
9+ 7+ 1 =17, o tai néra du kartus daugiau, nei mergaiciy.

Tikrinkime atsakyma B. Tada klaséje mergaiciy 8, berniuky 847+ 1 = 16, ir tai yra dukart daugiau.
Renkamés atsakyma B.

Vis tiek geriausia sudaryti lygti. Jeigu klasés draugiy Giedré turi x, tai mergaiciy klaséje yra x + 1.
Evaldas turi draugy berniuky x + 8, todél klas¢je berniuky yra x +9. Bet berniuky klaséje dvigubai
daugiau, todél x +9 =2(x + 1), x = 7.

Teisingas atsakymas B.
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KS5. 215m ilgesnis

Kelias i§ P 1 Q per C yra lygus keliui i§ P { Q per A: kelio gabaly | A 0
deSing suma yra lygi AQ, o kelio gabaly aukStyn suma yra lygi PA. Todeél B _—
kelias i§ P i Q per C (kaip ir per A) yra ilgesnis 215m uZ kelig per B.
Teisingas atsakymas B. C

Ké. —54

Atspéti maZiausia rezultata paprasta: —63 neiSeina, 0 —54 = —9 - 6.
Renkamés atsakyma B.

Pasizitirékime, kokios sandaugos moduliu didZiausios. ISrikiuokime skai¢iy modulius: 9, 7, 6, 5, 4, 2.
SuraSykime jy didZiausias galimas sandaugas: 9-7,9-6,9-5,7 -6 ir t.t. Sandaugos 9 - 7 padaryti
neigiama neiSeina. O Stai antrg pagal diduma — iSeina: —9-6 = —54. Ji ir duoda maZiausia galimag
rezultata.

Teisingas atsakymas B.

K7. 15°

Kadangi ZOND = 60°, tai gretutinis ZONA = 120°. Zinome ir antra AON A kampa: ZOAN =
= 45°, nes tai lygiaSonio statiojo AADC kampas. Todél treCiasis AN OA kampas NOA lygus
= 15°, ir tokio pat didumo yra jam kryZminis ZCOM.

Teisingas atsakymas B.

K8. (A Per2h

Per 10h tete (taip pat mama) nuéda lapus nuo 2 eukalipty. Trijulé per 10h nuéda lapus nuo 5
eukalipty, todel vieng eukalipta ji apés per 2h.
Teisingas atsakymas A.

K%. @ 3

Padalykime ir taisyklingaji SeSiakampj su kraStine 1, ir taisyklingaji

trikampij su kraStine 3 i taisyklinguosius trikampius su krastine 1 (Zr. /N A\

pav.).

Kadangi SeSiakampi sudaro 6 trikamgiukai, o trikampj — 9 trikam-

piukai, tai ju ploty santykis yra g = 3.

Teisingas atsakymas A.

K10. D 8
IS tasko A galima pradéti eiti per taSka K arba per taSka N. Deél simetrijos vienokiy ir kitokiy keliy
bus tiek pat.

Suskaic¢iuokime kelius, kurie prasideda atkarpa AK. IS K galima eiti per L (2 keliai) arba per N
(2 keliai).

K L K L K L K L

N N N N

Turime 4 kelius, kurie prasideda AK. Tiek pat yra keliy, kurie prasideda AN. Vadinasi, i§ viso yra
8 keliai.
Teisingas atsakymas D.



-~

-

-

-

Kadetas (VII ir VIII klasés) 49

Kil. D 12

Galima tiesiog paimti skriestuvg ir, nubrézus apskritimus, suskaiciuoti tasSkus — gauname 12 tasky.
Renkamés atsakyma D.

Vis délto jdomiau nebraiZyti ty apskritimy. Kiekvieni du apskritimai kertasi dviejuose taSkuose
(nes atstumas tarp ju centry yra 1 arba +/2, taigi maZesnis uz spinduliy suma 2). Kadangi keturiy
apskritimy yra 6 poros, tai i§ viso gautume 12 susikirtimo taskuy, tik reikia pasitikrinti, ar né viename
taske nesikerta 3 apskritimai.

Tarkime, kad radome taSka, kuris priklauso trims apskritimams. Vadinasi, tas taSkas nutoles nuo
trijy kvadrato vir§uniy atstumu 1. Kadangi jis vienodai nutoles nuo virSuniy, tai jis yra kvadrato
viduriniy linijy susikirtimo taskas — kitaip sakant — kvadrato centras. Bet kvadrato centras nuo
virSuniy nutolgs mazZesniu uz 1 atstumu (kvadrato jstriZainé trumpesné uz 2, nes ji yra staciojo
trikampio su statiniais 1 ir 1 jstrizaing; todél istrizainés pus¢ mazesné uz 1). PrieStara.

Teisingas atsakymas D.

K12. @ Nikas ir Mikas paémé po tiek pat rieSuty

IS pradziy Nikas ima nuo pirmojo stalo kas trecig rieSutag — i§ viso 2001 : 3 = 667 rieSutus. Kai
ant stalo lieka 2001 — 667 = 1334 rieSutai, jis ima kas penkta, ir paima 1330 : 5 = 266 rieSutus.
Vadinasi, i§ viso jis paémé 933 rieSutus.

Mikas i§ pradziy ima kas penkta rieSuta ir paima 2000 : 5 = 400 rieSuty. Tada ant antrojo stalo
lieka 2001 —400 = 1601 rieSutas, ir, imdamas kas treciag, Mikas paima dar 1599 : 3 = 533 rieSutus.
Taigi ir Mikas paémé 933 rieSutus.

Teisingas atsakymas E.

Ki3. © 2

IS karto nustatome P reikSme: sandauga 4 x K LM N P4 baigiasi skaitmeniu 6. Vadinasi, P = 6.
Turime lygybe

4x KLMN64 =4KLMNG6.

Sandauga kairéje baigiasi 56, todel ir skaiCius deSingje baigiasi 56, vadinasi, N = 5. Gauname
lygybe

4 x KLM564 = 4K LM56.

Sandauga kairéje baigiasi 256, todel M = 2.
.Kengtrinis“ atsakymas gautas. Bet i§ tikryjy dar neZinome, ar i§ viso imanoma duotoji lygybé.
Todél teskime. Turime lygybe

4 x KL2564 = 4K L256.

Kairés pusés sandauga baigiasi skaitmenimis 0256, todél L = 0. Turime lygybe

4 x K02564 = 4K0256.
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Sandauga kairéje baigiasi skaitmenimis 10256, tod¢l K = 1. Gauname lygybe
4 x 102564 = 410256.

Si lygybé teisinga, taigi dabar jau galima biti tikriems, kad duotoji lygybé imanoma, o M gali buti
tik lygus 2.
Teisingas atsakymas C.

Ki4. D 15°

Kadangi DE = AB atidéta nuo taSko D taip, kad atstumas CE ¢
buty didZiausias galimas, tai taSkai C ir E yra vienoje tieséje su

tasku D ir yra i skirtingas puses nuo jo.

Kampas CBA kaip lygiakra$¢io trikampio kampas lygus 60°, D
todél ZCBD = 120°. Trikampis CBD lygiaSonis, nes CB = A B\
= AB = BD, tod¢l ZBDC = 30°. Trikampis BDE taip pat

lygiaSonis, nes BD = AB = DE. Todél ZBED = 15°.
Teisingas atsakymas D.

Ki15. © 15

LaikrodZio rodomo laiko pirmas valandy skaitmuo x gali igyti reikSmes 0, 1 ir 2, o pirmas minuciy
skaitmuo y — reikSmes O, 1, 2, 3,4 ir 5. Todél kombinacijy xy, taigi ir kombinacijy xy:yx bity
3 x 6 = 18. Bet i§ jy reikia iSmesti variantus 00:00, 24:42, 25:52. Lieka 15 kombinacijy.
Teisingas atsakymas C.

K16. (B 750 kg

Kai Noras atsigeria, nevanduo sudaro 15% jo maseés, lygios 800kg. Tai yra 800 - 0,15 = 120 (kg).
Kai Noras iStroSkes, nevanduo sudaro 16% ir atitinka tuos pacius 120kg. Vadinasi, 1% atitinka
% = 34—0 = % (kg), o 100% atitinka 100 - 12—5 = 750 (kg). Tokia ir yra iStroskusio Noro masé.
Teisingas atsakymas E.

K17. 43

Romas 5 ratus nubégdavo per 12 - 60 sekundziy, todél viena rata — per 12 - 12 = 144 sekundes.
Tomas 3 ratus nubégdavo per 10 - 60 sekundZiy. Starto linija Romas kirs kas 144 sekundes, o
Tomas — kas 200 sekundZiy. Abu kartu starto linijg jie kirs tada, kai praéjes laikas bus ir 144, ir
200 kartotinis. Randame ty skai¢iy maZiausiaji bendraji kartotinj: 144 = 12% = 24.32,200 = 23.52,
todél maZziausias bendrasis kartotinis yra 24.32.52 Per ta laika Romas nubeégs 52 = 25 ratus, o
Tomas — 2 - 3% = 18 raty. I3 viso kartu jie nubégs 25 + 18 = 43 ratus.

Teisingas atsakymas B.

Romas jveikia rata per 144 sekundes, Tomas — per 200 sekundZiy. Kai Romas baigia pirma rata,
s o 144 36 _ 18 . L. 7 . L. .
Tomas jveikia tik 555 = 55 = 55 rato ir atsilieka 55 rato. Kai Romas jveiks 2 ratus, tai Tomas
atsiliks 2 - 27—5 rato, kai 3 — tai 3 - 27—5 ir t.t., ir pirma karta sveikuoju raty skai¢iumi Tomas atsiliks,
kai Romas jveiks 25 ratus. Tada Tomas bus atsilikes 25 - 27—5 = 7 ratais ir bus nubéges 25 —7 = 18

raty.

Galima sudaryti ir lygti. Sakykime, kad kalbamu momentu Romas bus nubéges x raty, o Tomas
y raty. Romas vieng rata nubéga per 15—2 min, Tomas — per 13—0 min. Jie bégo vienodai laiko, todél
2y = 1y, 18x = 25y. Kaire puse turi dalytis i§ 25, todél maziausias x = 25, tada y = 18.
Visiskai aiSku, kad toliau viskas kartosis, ir jeigu jie bégty toliau, jie kartu kirsty starto linija kas
15—2 -25 = 60 (min), t.y. kas valanda.
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Ki8. @ 2

Kadangi AB ir BC matmenys nenurodyti, tai imkime du vienetinius kvadratus ABCE ir ECFD

(Zr. pirma paveiksleli). Tada salygos iSpildytos, nes Sapcp yra % kvadrato ploto, o Sscp yra %

kvadrato ploto. Tada Sqpp yra pusé staiakampio ABF D ploto, t.y. 1, 0 Sacp = % Vadinasi,

ieSkomasis atsakymas 1 : % =2
Renkamés atsakyma A.

D D D

D F

: :
\ v
/ v e
/ \
E c , X X

A B A B A B A B

Laikykime AACB plota vienetu (Zr. antra paveiksleli). Tada Sqapcp = 3, todél Sacp = 2. Bet
SapB = Sapc, nes tai plotai trikampiy su bendru pagrindu AD ir lygiomis aukStinémis (nes i§
salygos BC || AD). Vadinasi, Sapp : Sapc = Sapc : Sapc =2: 1.

Teisingas atsakymas A.

Brézkime CE || BA (Zr. treCia paveikslélj). Pagal salyga Sapcp = 3Sacs, Sapce = 2Sacs,
todeél Sgpc = Sacp. Kadangi aukstines EC = AB, tai pagrindai DE = CB, taigi DE = EA,
DA = 2CB. Kadangi trikampiy ADB ir AC B pagrindas bendras, tai Sopp = 2S¢ B, ir ieSkomasis
santykis lygus 2. IS tikryjy Cia irodéme, kad misy konstrukcija yra staciakampis ant staciakampio.

Pazymékime Spcp = x (Zr. ketvirta paveiksleli). IS salygos Sapcp = 3x. Bet Spcp = x, nes
ADCB turi bendra pagrinda su AABC ir tokig pat auksting. Todeél Sapp = 3x —x = 2x, ir
Sapp : Sacp =2x :x =2.

K19. D 90

Kai kubas sulankstytas, sienos susieis vir§tinése taip, kaip tai A D
parodyta paveikslélyje. DidZiausia sandaugg atitinka vir§tné A FEE‘
C: 6-5-3=90. 4 p412] B
Teisingas atsakymas D. 611 B

C D B
DidZiausia trijy i§ paraSyty skaic¢iy sandauga yra 6 - 5 - 4, bet jos negalima gauti, kadangi 4 ir 5 yra
prieSingose kubelio sienose. Kita didZiausia sandauga yra 6 - 5 - 3, ir Sitos sienos susieina i vieng
virsiine.

K20. 45

Patogiau kalbéti apie mazgus — jie sudaro staciakampj. Kadangi 32 = 1-32 =2.16 =4 -8,
nusipieSkime tokius tinklus. Pirmas tinklas turi 2 - (32 4 2) + 2 = 70 pludZiy, antras tinklas —
2-(16 +2) + 2 -2 = 40 pludziy, trecias tinklas — 2 - (8 +2) +4 -2 = 28 pludes. Matome, kad
akuCiy jame yra 45.

Renkamés atsakyma B.
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Pasirodo, kad akutes suskaiCiuoti labai lengva pagal plude¢ ar mazga jos kairiame virSutiniame kampe.
Kiekvienas mazgas atitinka akutg, o pludés — ne kiekviena: virSutinés (iSskyrus viena deSiniaja)
atitinka akute, apatinés (ju yra tiek pat kiek ir virSutiniy) — ne; kitos kairiosios atitinka po akute,
desiniosios (ju yra tiek pat) — ne. Taigi skaiCiuojant akutes suskaiiuojamos visos pludés ir puse
mazgy be vieneto. Vadinasi, akuciy yra 32 + % -28 — 1 =45.

Teisingas atsakymas B.

Spresdami faktiSkai rémémés garsigja Piko formule:

Daugiakampio (nebiitinai iskilojo) virsinés yra sveikaskaités gardelés taskuose. Daugiakampio
viduje yra n gardelés mazgy, o krastinése — m mazgy. Tada daugiakampio plotas lygus n + % — 1L
Irodyma zr. 161-162 psl. V. Prasolovo knygoje ,,Zadaci po planimetrii®, 2 d., ,,Nauka®, Maskva,
1991. Sprendime ! Sig formul¢ jrodéme paprasCiausiu staCiakampio atveju — to mums uZteko
uzdaviniui iSspresti.

K21. (B 12
Labai paprasta padalyti torta i 5 ar 7 dalis.

PavyzdZiui, kairiajame paveikslélyje jau padaryti 3 pjiviai ir yra 4 dalys. Darykime dar viena
vertikaly pjuvi. Jei pjuvis bus artimas vertikaliajai apskritimo liestinei, tai gausime 5 dalis, o jei
kirs 2 trikampio kraStines, tai gausime 7 dalis (beje, jei vertikalusis pjuvis eis per trikampio vir§ting
— turésime 6 dalis). DeSiniajame paveikslélyje po 3 pjuviy turime 7 dalis. Vel darykime vertikaly
pjuvi. Jei judésime i kairés i deSing nuo liestinés padéties iki vertikaliojo skersmens padéties, tai
pjuvis eis atitinkamai per 1,2, 3,4, 3 sritis ir dalys kiekvieng ju i 2 dalis — atitinkamai gausime
8,9, 10, 11, 10 daliy. Mokame padalyti i 3,5,7,9, 11 daliy — renkamés atsakyma E.

Jau jsitikinome, kad torta galima padalyti | bet kurj daliy skai¢iy nuo 5 iki 11. Ar tai jau viskas?
Pasirodo — taip.

Visiskai aiSku, kad maZiau kaip 5 dalys buti negali. IS tikryju — pirmasis pjuvis duoda 2 dalis;
antras bent vieng dali dalija i 2 dalis — maZiausiai 3 dalys; trecias pjuvis vel bent vieng dalj dalija
1 2 dalis — 4 dalys; taigi po ketvirto pjivio turésime maZziausiai 5 dalis.

Sunkiau jrodyti, kad negalima gauti 12 ar daugiau daliy. Mums paprasciau bus jrodyti, kad ploks-
tumos 4 tiesémis negalima padalyti i 12 daliy. O jeigu plokStuma jau padalijome j kelias dalis, tai
ir torta galima padalyti { tiek daliy. IS tikryjuy, imkime didelj skritulj ir uzdékime ji taip, kad visi
plokStuma dalijanciy tiesiy taskai atsidurty jo viduje. Tada aiSku, kad skritulys bus padalytas i tiek
pat daliy, kaip ir plokStuma.

Taigi dalijame plokStuma tiesémis i kuo daugiau daliy. Po pirmo dalijimo turime lygiai 2 dalis.
Antra tiesé, jei kerta pirmaja, eina per abi dalis, taigi dalija kiekviena dalj i 2, o plokStumg — i 4
dalis (o jei nekerta pirmos tiesés — gauname 3 dalis).

Veskime trecia ties¢. Susikirsdama su pirma ir antra tiesémis, ji bus padalyta jomis daugiausiai i
3 dalis. Kiekviena tokia treCiosios tiesés dalis dalija viena i§ 4 daliy | dvi. Todél sriciy skaiCius
padidés trimis, ir gausime daugiausia 7 sritis.

Veskime ketvirta ties¢. Ankstesnés 3 tiesés ja padalys daugiausia i 4 dalis, ir kiekviena dalis dalys
sritj 1 dvi — sri¢iy skaiCius padidés daugiausia keturiomis, ir jy pasidarys 11.

Irodéme, kad skaicius daliy, i kurias galima padalyti torta, gali biiti nuo 5 iki 11.

Vadinasi, atsakymas E yra teisingas.
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Mes jau iSmokome spresti tokj uzdavini.

[ kiek daliy dalija plokstumq n tiesiy, jeigu jokios 2 néra lygiagrelios ir jokios 3 neina per vieng
taskq?

Sri¢iy, i kurias plokStuma dalija n tiesiy, paZymékime F(n). Tada (n + 1)-oji tiesé, susikirsdama
su n ankstesniyjy, turi n sankirtos taSky, kurie dalija ja i » + 1 intervalg (n — 1 atkarpg ir 2
spindulius). Kiekvienas §iy intervaly viena i§ F(n) sri¢iy dalija i dvi dalis ir daliy skai¢iy padidina
vienetu. Vadinasi, iSvedus (n + 1)-aja tiesg, daliy skaiCius padidéja n + 1. Gauname rekurenting
(s,griztamaja‘) formulg:

Fn+1)=Fmn) +n+1.

Taikydami ja, paraSome lygybes:

Fn)=Fmn—1)+n,
Fn—1)=Fn—-2+n-1,
F2)=F(1)+2,
F(1) = F(0) + 1,

F(0) = 1.

Sudéje Sias lygybes, gauname:
Fn)y=nn+1)/2+ 1.

(Rémeémes formule S=1+2+---+(m —1) +n =nm + 1)/2, kuria irodyti lengva. Sudékime
lygybes

S=1424--+m—1) +n,
S=n+m—-1D+---+24+1.

Gauname 2S = (n+ n, t.y. S=nn+1)/2.)

K22. (D 58

Kad nubrauktume kuo daugiau taskuy, reikia, kad jvertinimai biity kuo lygesni. Kadangi 72 : 5 =
=14, ..., tai imame 14 4+ 14 + 14 + 15 + 15 = 72. Nubraukus 14, liks 72 — 14 = 58.
Renkamés atsakyma D.

Kadangi ivertinimy vidurkis yra 72 : 15 = 14, ..., tai maZiausias jvertinimas negali buti didesnis
uz 14. Bet maZiausias jvertinimas 14 buti gali: 3 - 14 +2 - 15 = 72. Jj atmetg, gausime didZiausia
galimg galuting tasky suma 58.

Teisingas atsakymas D.

K23. © 105

Vidurinio (nematomojo) kauliuko akuciy skaicius lygus 14243 +4 + 5+ 6 = 21. Kiekvienas i
matomy kauliuky turi po 21 akute, bet i$ ju paslépta tiek pat, kiek ju turi centrinis kauliukas — 21.
Vadinasi, i§ pradZiy talismano pavirSiuje buvo 6 - 21 —21 =521 = 105 akutés.

Teisingas atsakymas C.
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K24. © 3

Kad skaicius blity maZiausias, jis bent jau turi turéti kuo maziau skaitmeny. Kadangi kiekvienas
skaitmuo ne didesnis uz 9, tai skaitmeny skaiCius turi buti ne maZesnis kaip 2001 : 9 = 222%,
t.y. ne maZesnis kaip 223. Vadinasi, maZiausio skaiCiaus ieSkome tarp 223-Zenkliy. MaZiausias ty
skaiciy skaitmuo gali buti tik 3: jeigu tai skaitmuo < 2, tai net devynetai neduoda reikiamos sumos,
kadangi 222-9+42 =2-(999+ 1) = 2000. O S$tai maziausias skaitmuo 3 buti gali: uztenka likusius
skaitmenis imti devynetus. IS tokiy skaifiy maziausias yra, kai pirmas skaitmuo maZiausias, t.y.
pirmas skaitmuo 3.

Vadinasi, teisingas atsakymas C.

K25. (B 8ir 16

Braizykime vaizda i§ virSaus ir suZymékime, kiek daugiausiai kubeliy gali buti eilutése ir stulpe-
liuose. Nustatykime didZiausius galimus kubeliy skaicius kiekviename laukelyje. IS karto aiSku,
kad laukelyje ad (Zr. kairiji paveikslelj) gali stovéti ne daugiau kaip 2 kubeliai. Laukelyje bd gali
stovéti ne daugiau kaip 3 kubeliai ir t. t. Gauname kairiajame paveikslélyje pavaizduota padétj. Joje
16 kubeliy, ir ji imanoma.

2f 12]121]2 2f
le|1/11]1 le
3d|2(3|2 3d 3
a b c a b ¢
2 3 2 2 3 2

Dabar pagalvokime, kiek maZiausiai kubeliy gali stovéti statinyje.

Eilutéje d turi stoveti 3 kubeliy bokstelis, bet jis negali stoveéti nei stulpelyje a, nei ¢. Vadinasi,
3 kubeliy bokstelis stovi laukelyje bd (Zr. deSinjji paveikslelj).

Stulpeliuose a ir ¢ turi stovéti po 2 kubeliy bokStelj. Jie negali stovéti eilutéje e — ten aukSciausias
gali buti vienetinis kubelis.

Vadinasi, eilutése d ir f jau turi stovéti bent 7 kubeliai, o pridéjus eilutg¢ e — bent 8 kubeliai.
8 kubelius sudeéti galima:

2f 2 2f [2] T2] 27 21 2f[2]1]2]
le le le le 1
3d 312 3d 3 3d (2|3 3d 3
a b ¢ a b c a b c a b c
2 3 2 2 3 2 2 3 2 2 3 2

(Antroje eilutéje vieng kubelj galima statyti bet kur.)

Teisingas atsakymas E.

Idomu, kad i§ statiniy su maZiausiu kubeliy skai¢iumi né vienas néra jungus, bet salygoje apie
junguma néra uzsiminta. Bet Stai jeigu salygoje buity, pavyzdZziui, pasakyta, kad i§ kubeliy sukli-
juotas kiinas, tai maZiausias kubeliy skaiCius bty 9 (pavyzdZiui, tai galéty buti kiinas, apibudintas
deSiniajame paveikslélyje).

K26. (D 115

Pabandykime uZpildyti kaip nors déZes, kad gautume 102 tuS¢ias. Pirmas Zingsnis natiiralus — i
kiekviena i§ 11 didZiyjy déZiy dékime po 8 vidutines. Turime 88 tuscias déZes. UZpildyti 1 viduting
mazosiomis déZzémis per mazai. Imkime 2 vidutines ir uZpildykime kiekviena ju 8 mazosiomis.
Turime tus¢ias 86 vidutines ir 16 mazy ir kaip tik 102 tuScias dézes. IS viso déziy yra 114+88+16 =
=115.

Renkamés atsakyma D.
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IS tikryju sprendimas ? negarantuoja net teisingo ,kengtrinio* atsakymo — o gal kitaip uzpildZius
déZes, gausime kitokj atsakyma. Vadinasi, norint buti tikram, reikia tikrinti ir kitus déjimo budus.
UZpildykime vidutinémis déZémis 10 didZiyjy — turime 1 4 10 x 8 = 81 tuscia déZe. UZpildZius
dvi vidutines — tus¢iy per maZai, uZzpildZius keturias — tu$¢iy per daug. UZpildZius tris — viskas
gerai: tusCiy 1 + 77 + 24 = 102 dézes. IS viso turime 11 4+ 80 4 24 = 115 déziy.

Uzpilde 9 didZiasias, turime 2 + 9 - 8 = 74 tuSCias déZes, ir uZpilde 4 vidutines, tus¢iy gauname
2+ 68 + 32 =102 dézes, i viso — 11 + 72 + 32 = 115 déziu.

UZpilde 8 didzigsias, turime 3 4 8 - 8 = 67 tusCias déZes, ir uZpilde 5 vidutines, tus€iy gauname
3 459 +40 = 102 dézes, i§ viso — 11 + 64 + 40 = 115 déziy.

Uzpilde 7 didZiasias, turime 4+7-8 = 60 tusciy déziy, ir uzpilde 6 vidutines, gauname 4+50+48 =
= 102 tuscCias dézZes, o iS viso 11 + 56 + 48 = 115 déZiy.

UzZpilde 6 didZigsias, turime 5 + 6 - 8 = 53 tusCias déZes. UzZpilde dabar 7 vidutines, gauname
5+ 41+ 56 = 102 tuscias dézes, i§ viso — 11 + 48 + 56 = 115 déziu.

UZpilde 5 didziasias, turime 645 -8 = 46 tuscias déZes. UZpildg vidutines, gauname 6+ 32464 =
= 102 tuscCias dézes, i§ viso 11 + 40 + 64 = 115 dézZiy.

UzZpilde 4 didZigsias dézes, turime 7 + 4 - 8 = 39 tusCias déZes. UZpilde 9 vidutines, gauname
7+ 23 4+ 72 = 102 tuscias dézes, i$ viso 11 + 32 4 72 = 115 déziuy.

UZpilde 3 didziasias, turime 8 4 3 - 8 = 32 tusCias déZes, iS viso 11 + 24 + 80 = 115 déZiuy.
UZpilde 2 didZiasias, turime 9+4-2-8 = 25 tusCias dézes. UZpilde 11 vidutiniy, turime 945488 = 102
tuscCias dézes, i viso 11 4 16 4+ 88 = 115 déziy.

UzZpilde 1 didZiaja, turime 10 4 1 - 8 = 18 tus¢iy déZiy. Bet net uZpilde visas 8 vidutines, gausime
tik 10 + 64 = 74 tusCias dézes, ir salyga néra iSpildyta.

Vadinasi, visais atvejais, kai uZdavinio salygos iSpildytos, atsakymas nekinta ir yra 115.

Teisingas atsakymas D.

Zinoma, geriau pasitelkti algebra. UZpildyty didZiyjy déziy skaiciy pazymékime x, uzpildyty vidu-
tiniy — y. Tada tusiy déziy yra 102 = (11 —x) + (8x — y) + 8y, todél 7(x +y) =91, x +y = 13.
Vadinasi, uZpildyty déZiy yra 13, o i§ viso déZiy 115.

K27. © 20

Kadangi kiekvieng i§ 12 penkiakampiy supa 5 SeSiakampiai, tai gautume 12-5 = 60 SeSiakampiy. Bet
kiekviena SeSiakampj supa 3 penkiakampiai, todél SeSiakampiy yra trigubai maZiau — 60 : 3 = 20.
Teisingas atsakymas C.

Sakykime, SeSiakampiy yra x. Kiekvienas i§ jy turi tris kraStines, bendras su penkiakampiy kras-
tinémis (o penkiakampiai pagal salyga bendry kraStiniy neturi). Vadinasi, penkiakampiy kraStiniy
yra 3x. Kadangi penkiakampiy yra 12, tai 3x = 12 -5, x = 20.

K28. 3
1664 = 27 . 13. I§ karto matome varianta 23, 13, 24,
Renkamés atsakyma B.

Jauniausiojo mety skaiCius nesidalija i§ 13 — kitaip sandauga dalytysi i$ 132, Vadinasi, tiek jau-
niausiojo, tiek vyriausiojo amzius yra dvejeto laipsniai. Kadangi vieno i§ vaiky amzZius ne mazesnis
uZ 13, tai vyriausiojo amzius ne maZesnis uz 2*. Tada jauniausiasis ne jaunesnis uz 23. Kadangi 2
jeina i sandaugg tik 7 laipsniu, tai vyriausiojo amZius yra 2*, jauniausiojo — 23. Lieka dar vienas
vaikas, kurio amZzius 13. Vadinasi, yra 3 vaikai.

Teisingas atsakymas B.

K29. (D 758

Naturalu suskaiciuoti, kiek yra budy, kai a) Lukas eina ZiGréti rungtyniy, ir kiek yra budy, kai b)
Lukas neina.

a) Jei Lukas eina, jis biitinai pasiima Matga. Lieka 8 berniukai. Kiekvienas ju gali eiti arba neiti.
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Vadinasi, pirma berniuka galima imti arba neimti; antra berniuka galima imti arba neimti; ...;
aStuntg berniuka galima imti arba neimti. Reikia padaryti 8 darbus (berniuka imti arba neimti), ir
kiekviena darba padaryti yra dvi galimybés. Pagal sandaugos taisykle yra 2-2.--2 = 28 = 256
galimybés.

b) Jei Lukas neina, lieka 9 berniukai. Sudaringjant grupes, kiekviena jy galima imti arba neimti,
taigi pagal sandaugos taisykle galime sudaryti 2° = 512 bady.

IS ty grupiy netinka ta, kurioje yra O berniuky (t.y. kai visi berniukai nepaimti) ir grupés, kuriose
yra 1 berniukas (tokiy grupiy yra 9 — pagal berniuky skaiciy). Vadinasi, i§ viso i§ 9 berniuky galime
sudaryti 512 — 1 — 9 = 502 grupes.

IS viso gauname 256 + 502 = 758 grupes.

Teisingas atsakymas D.

a) Jei Lukas eina, jis buitinai pasiima Mata. Lieka nuo O iki 8 viety — jas galima uZpildyti 1+ C. é +
+C§ + C§ + -+ + C§ = 256 budais.

b) Jei Lukas neina, lieka nuo 2 iki 10 viety — jas galima uZpildyti C92 + CS + -+ C99 = 502
biidais. IS viso gauname 256 + 502 = 758 budus.

Teisingas atsakymas D.

K30. @ 3

Nesunku atspéti, kad jeigu A sugeba palikti 9 akmenukus, tai jis laimi. IS tikryju, jei B i§ 9
akmenuky dabar ima 2, 3,4, 5, 6,7, tai A atitinkamai ima 7, 6, 5, 4, 3, 2 akmenukus (kitaip sakant
— visus). Jei B ima 1 akmenuka (liko 8), tai A ima 4 (lieka 4), B priverstas imti 2 (kitaip A paims
visus; lieka 2), A ima 1 ir laimi (B neturi &jimo).

Dabar jau nesunku atspéti, kad A verta imti 3 akmenukus (ir palikti 17). Jeigu dabar B ima
1,2,5,6,7, tai A ima 7, 6, 3,2, 1 ir palieka 9 akmenukus (taigi laimi).

Jeigu B i§ 17 ima 4 akmenukus (ir palieka 13), tai A ima 2 (ir palieka 11). Jei i§ 11 dabar B ima
4,5,6,7, tai A ima likusius 7,6, 5,4. Jei iS 11 dabar B ima 3 akmenukus, tai lieka 8, ir matéme,
kad A laimi imdamas 4. Pagaliau, jei B i§ 11 ima 1 akmenuka ir palieka 10, tai A ima 5 (B imti 5
negali) ir sekanCiu ¢jimu uzbaigia partija.

Renkamés atsakyma C.

Irodéme, kad imdamas pirmu éjimu 3 akmenukus, A laimi. Vadinasi, ,.kenguriSkas“ atsakymas
gautas. Bet ne pro §alj irodyti, kad kiti A éjimai pralaimi.

IS tikrujy, jei A ima 4,5, 6, 7 akmenukus, tai B atitinkamai ima 7, 6, 5, 4, palieka 9 ir todel laimi.
Jei A ima 2 akmenukus, tai B ima 1 akmenuka ir palieka 17 akmenuky. Matéme, kad tokioje
padétyje A praloSia, jei A ima 2,4,5,6,7 akmenukus. Bet jis taip pat pralo§ia, jeigu ima 3
akmenukus: lieka 14 akmenuky, B ima 7 ir sekanciu éjimu uZbaigia partija.

Jei A ima 1 akmenuka, tai B ima 2 akmenukus, palieka 17 akmenuky ir todél laimi.

Vienintelis teisingas atsakymas C.



