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PRATARME

Populiariausios pasaulyje mokiniy matematikos varzybos yra tarptautinis Kengiiros Zai-
dimas-konkursas. Sumanytas Australijoje, jis bemat iSplito. 1994 metais buvo ikurta
asociacija ,,Kengiira be sieny* (Kangourou sans frontieres), kuriai dabar priklauso 45 Salys
i§ visy Zemyny (iSskyrus Australija, jau seniai turinCig savo Kengiirq, na ir jos kaimyng
Antarktida). 2010 metais konkurse varzési per 5 milijonus mokiniy, o | Gineso rekordy
knyga jis seniai jrasytas kaip masiskiausias.

Kad mokiniai galéty geriau pasirengti konkursams, organizavimo komiteto bei Matema-
tikos ir informatikos instituto ripes¢iu nuo 1999 mety kasmet leidykloje TEV yra ileidZia-
mos konkurso uzduociy ir sprendimy knygelés. Be to, leidykla TEV, bendradarbiaudama
su Torunés M. Koperniko universitetu ir leidykla ,,Aksjomat* (Lenkija), leidZia ankstesniy
mety (kai Lietuva konkurse dar nedalyvavo) konkursy uzduociy knygeles. Jau iSleistos
knygelés ,,Kengtra 1993-1998. Mazylis®“, , Kengura 1991-1998. Biciulis®, ,, Kengura
1991-1998. Kadetas® ir ,,Kengtra 1991-1998. Junioras“. 2007 metais pirma karta kon-
kursas buvo organizuotas ir ,,Nykstuko* grupei — I ir II klasiy mokiniams. Jiems rengtis
konkursams taip pat iSleistos knygelés ,,Nykstukas ir ,,Gudrutis®. Mégstantiems spres-
ti uzdavinius prie kompiuterio, parengti ir kompiuteriniai Kengiiros konkursy variantai.
Interneto knygyne TEVUKAS galima jsigyti tiek kiekvieny mety ir kiekvienos amziaus
grupes, tiek ir visy mety visy grupiy rinkinius kompiuterinése plokstelése.

Lietuvoje ir kitose Salyse, 2010 mety konkursas jvyko kovo 18 dieng (laikantis tai-
syklés — kovo trecias ketvirtadienis). Konkurse dalyvavo per 60 tukstanc¢iy mokiniy i$
daugiau kaip tukstancio Lietuvos mokykly. Visiems konkurse dalyvavusiems mokiniams
buvo jteikti dalyvio paZyméjimai. Kiekvienas mokinys atminimui gavo konkurso uzduociy
salygas ir suvenyrinj Kengiiros pieStuka.

Konkurso rezultatai buvo apdoroti Nacionaliniame egzaminy centre. Kompiuteriné prog-
rama nustaté mokinius, kuriy atsakymy rinkiniai buvo identiski, t.y. sutapo visi — ir tei-
singi, ir neteisingi atsakymai. Jei kurioje nors mokykloje toje pacioje grupé¢je buvo du
identiski atsakymai, tai juy autoriai iSskirti nuspalvinimu arba kursyvu. Jeigu identiSky at-
sakymuy buvo daugiau, o jy autoriai pretendavo i savo klasés geriausiyjy penkiasdeSimtuka,
tai tie autoriai internete iSkelti uz 50-uko lentelés bruksnio.

Rajonai ir mokyklos savo dalyviy rezultatus gali pasiziliréti interneto svetainéje
www.kengura.lt; jiems paliekama teisé patiems spresti, buvo ar nebuvo paZeistos kon-
kurso salygos (pvz., ar buvo galimybiy nusiraSyti, spresti kolektyviai, spresti ilgiau nei
buvo nurodyta ir pan.) ir kaip traktuoti identiSkus darbus. PenkiasdeSimtukai spausdinami
ir Sioje knygeléje (zr. p. 8—11) — juk kiekvienam dalyviui malonu matyti savo pavarde tarp
geriausiyju. Ka gi laimi konkurso nugalétojai, kaip jie apdovanojami? DeSimt geriausiai
konkurse pasirodZziusiy juniory kartu su dar penkiais lenky mokykly mokiniais rugpjiti
vyko i tarptauting kengiirininky stovykla Zakopanéje (Lenkija), grupé lyderiy stovyklavo
Minske (Baltarusija). Biirys misy geriausiy biciuliy ir kadety rugpjicio pradZioje ilséjo-
si ir treniravosi puikiuose ,,Toliejos* poilsio namuose, jsikiirusiuose tarp eZery ir misky
Moléty rajone. Stovykloje buvo visy Lietuvos rajony atstovy. Kartu ten vyko ir tarptau-
tiné Kengiiros stovykla, kurioje kartu su misy laimétojais dalyvavo sveciai i§ Lenkijos ir
Baltarusijos.



Visi dalyviai, pateke i savo klasés penkiasdeSimtukus, taip pat kiekvieno miesto, rajono
ar savivaldybés 10 geriausiy sprendéjy (net ir nepatekusiy i 50-tukus) gavo Kengiiros uzrasy
knygute.

Kartag metuose Kengiiros asociacijos Saliy atstovai susirenka i visuotini suvaZiavima.
2009 metais toks suvaziavimas vyko Minske (Baltarusija) spalio ménesi. Jame buvo
apsvarstytos uzduotys 2010 mety konkursui. PrieS suvaziavima i$ jvairiy Saliy atsiysti
uzdaviniai buvo atitinkamai suskirstyti { 5 grupes ir sudéti i stora knyga. Tokj rinkinj
gavo kiekvienos Salies atstovai. IS viso sarasSo balsuojant buvo sudarytos rekomenduo-
jamos uZduotys (kaip jprasta, mazyliy grupei — 24 klausimai, kitoms grupéms — po 30
klausimy), tada uzduotys buvo tikslinamos, redaguojamos, ir iSvaziuodama kiekviena Salis
turé¢jo angliSkai parengta preliminary uZduociy rinkinj (beje, be sprendimy). Vis délto
galutinés uzduotys gerokai skyrési nuo rekomenduotyjy — kiekviena $alis turi teis¢ uzZduo-
tyse §i bei ta keisti, atsizvelgdama i savo skonj ir matematikos programas. Be to, Salys,
organizuojancios konkursg ,,Nykstuko* grupei, visus 18 klausimy jam rengia pacios.

Konkurso metu negalima naudotis skaiciuokliais. Konkursas testinis, — tai reiskia,
kad tik vienas atsakymas i§ penkiy pateikty yra teisingas, ir ta atsakyma reikia nustatyti.
Gauta atsakyma dalyvis nurodo savo korteléje (dalyvio kortelés pavyzdys jdétas 7 psl.; ten
paaiskinta, kaip ja reikia uzpildyti). Jeigu jus beveik neabejojate atsakymu, tai geriausia
parasyti ta atsakyma, pasiZyméti ji sau, sakykime, klaustuku, ir grizti prie jo tik tada, jei
likty laiko (beje, jo daZniausiai nelieka). Konkursas yra labai demokratiskas — sakysime,
geras, bet létas ir specialiai konkursui nesirenges olimpiadininkas gali parodyti blogesni
rezultata negu pritingintis, bet greitos orientacijos mokinys.

Vertinant darbus, uZ teisingg atsakyma duodamas pries klausima nurodytas tasky skai-
¢ius, uZ nenurodyty atsakyma — O tasky, uZz nurodyta neteisinga atsakyma atimama ket-
virtadalis klausimui skiriamy taSky. Kad nebiity neigiamy rezultaty, kiekvienam dalyviui
i§ karto skiriama 30 tasky. Todél dalyvis i$ viso gali surinkti nuo nuo 0 iki 150 tasky.

Kortelés teisingas uZpildymas taip pat yra testo dalis, ir i$ apsirikusiy uZpildant kortele
jokios pretenzijos nepriimamos. Beje, internete buvo nurodytos neteisingai kortele uzpil-
dziusiy dalyviy pavardés, ir jiems buvo suteikta galimybé per savaitg patikslinti duomenis
(dalis dalyviy ta galimybe sékmingai pasinaudojo).

Sioje knygeléje pateiktos 2010 m. Kengiiros konkurso bi¢iuliy ir kadety uzduotys ir ju
sprendimai. Kad mokinys galéty pasitreniruoti ir pasitikrinti, knygelés gale yra teisingy
atsakymy lentelé. Mokinys galéty daryti taip: pasiimti i§ pradZiy, pavyzdZiui, Zemesnés
klasés uzduotj ir atlikti ja per 75 minutes. Po to jis gali pasitikrinti atsakymus ir spresti
apie savo galimybes. Lygiai tg patj jis gali atlikti su savo ar vyresnés klasés uzduotimi —
dauguma vyresniyjy klasiy uzdaviniy taip pat ,,jkandami* jaunesniesiems.

Knygeléje pateikti visy uzdaviniy detalis sprendimai, ir truputélj pasitreniravus, juos

galima tiesiog skaityti. Kad biity patogiau, sprendimy dalyje po uzdavinio numerio i$
karto nurodoma, kuris atsakymas teisingas.
Zenklu ? paZymétas ,,spéjimas®. Zinoma, daZniausiai tas spéjimas yra sprendimas arba
beveik sprendimas, tik spéjime daZniausiai remiamasi tuo, kad teisingas yra vienintelis i$
penkiy sitilomy atsakymuy. Todél atspéjus atsakyma ir pasitikrinus, kad jis tinka, nieko
daugiau daryti nebereikia. Kai spéti atsakyma beprasmiska, spéjimas knygeléje i§ viso
neduodamas ir i§ karto pateikiamas sprendimas. Dar kartg pabréZiame — rengiantis Ken-
giros konkursui visiskai pakanka pabandyti savarankiSkai paspresti uZdavinius ir paskaityti
klaustuko Zenklu pazymétus spéjimus ar trumpa sprendima. Keliais klaustukais Zymimi
kiti spéjimo biidai.
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Zenklu ! Zymimas grieZtas sprendimas. Suprantama, perskaityti sprendima labai naudin-
ga: Cia jrodoma, kad kiti atsakymai netinka, mokoma logiSkai samprotauti. Tai pravers
gyvenime ir mokykloje.

Zenklu !! (o kartais ir Zenklu !!!) Zymimi kiti sprendimai, daZnai trumpesni, bet reikalau-
jantys daugiau Ziniy. Keliais Sauktukais taip pat Zymimos pastabos, komentarai mokytojui,
sitllomi sunkesni panasis uZdaviniai ir kt.

Kiek daug gali skirtis uZdavinio atsakymo spéjimas (pakankamas dalyvaujant konkurse) ir
to uzdavinio grieZtas sprendimas, labai gerai matyti, pavyzdZiui, i§ uZdaviniy B16, K21.
Apciuopti teisinga atsakyma Cia paprasta, o grieZtai i§spresti uzdavinj — labai sunku.
Stengiantis padéti pasirengti konkursui rusy, lenky ir angly mokykly mokiniams internete
pateiktos 2010 m. uzduociy salygos ju kalbomis. Tai ypaC svarbu Zemesniujy klasiy
mokiniams, kuriems skaityti matematinj teksta lietuviskai sunku.

Daugiau informacijos rasite internete: http://www.kengura.lt.

Visais iSkilusiais klausimais praSom kreiptis i Kengiiros organizavimo komiteta — tel.:
(8-5) 2729803 ir (8-5) 2109324, el. pastas: info@kengura.lt, adresas: Akademijos g. 4,
LT-08412 Vilnius.

2011 mety konkursas jvyks kovo 17 diena, o salygos veél bus parengtos lietuviy, lenky,
rusy ir angly kalbomis.
Sékmés rengiantis konkursui! KvieCiame gausiai dalyvauti!

Organizavimo komitetas
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KLAUSIMAI PO 3 TASKUS
B1.

B2.

B3.

B4.

BS.

Be.

B7.

SALYGOS

2010 m. konkurso uzduociu salygos

BICIULIS (V ir VI Klasés)

Nustatykite, kokj skaiCiy atitinka [, jei O+ 0+ 6 =0+0+ 04+ 0.
A)2 B)3 C4 D)5 E)6

Skaicius 4 dukart atsispindi taip, kaip parodyta pieSiny-

je. Jeigu tai buty skaiCius 5, tai ka matytume ten, kur 4 b 5
dabar yra klaustukas?

A)a B) 2 C) g D) Ul E) 10 v ?

Kengiiryté eina i§ zoologijos sodo | mokykla vienu i§ galimy keliy (Zr. pav.), pakeliui skai-
¢iuodama géles.

Zoologijos
sodas

Kurio géliy skaiCiaus i§ pateiktyjy ji negali gauti?
A9 B)10 C)11 D)12 E)13

Laiptai turi 21 laiptelj. Nikas lipa i virS§y, Mikas leidZiasi { apacia. Jie abu atsiduria ant to
paties laiptelio, kuris yra 10-tas Nikui. Kelintas jis yra Mikui?

A)13 B)14 C)11 D)12 E) 10

Onuté sujungeé atkarpomis kiekvieng virSutini taska su

kiekvienu apatiniu tasku. Kiek atkarpy iSvedé Onuté?
A)20 B)25 C)30 D)35 E)40

Musé turi 6 kojas, o voras — 8. Tada 2 musés ir 3 vorai kartu turi tiek pat kojuy, kiek 10
pauksteliy ir

A) 2 katés B) 3 katées C) 4 katés D) 5 katés E) 6 katés

Dézutés dugne guli 7 vienodos plytelés. Kiek ma-
Ziausiai plyteliy teks pastumti, kad rastysi vietos dar
vienai tokiai plytelei? [
Al B)2 O3 D)4 E)S5




Biciulis (V ir VI klasés) 13

BS.

B9.

B10.

Kvadratinis popieriaus lakstas yra pilkas i§ vir-

Saus ir baltas i§ apacios. Norédama padaryti 3 ‘
pavaizduota lankstinj, Onuté ta laksta ikirpo 4

vietose i§ 8 pazymeéty. Kuriose?

A)1,3,5ir7 B)2,4,6ir8 C)2,3,5ir6

D)3,4,6ir7 E)1,4,5ir 8

Kam lygus pavaizduotos figliros perimetras? 5
A)3-5+4-2 B)3-54+8-2 C)6-5+4-2 2.5
D)6-5+6-2 E)6-54+8-2 4 s

2
Zemiau matome penkias virvutes. Kuri i§ ju surista mazgu?

YD EP B O

KLAUSIMAI PO 4 TASKUS

B11.

B12.

B13.

B14.

B15.

Kuri i§ Zemiau esanciy iSraiSky duoda ne tai, ka visos kitos?

A)20-104+20-10 B)20:10-20-10 €)20-10-20:10 D)20-10+10-20
E)20:10-20+ 10

Pasuke figiira puse apsisukimo apie taska F, gautume figtra:

7

A) B) C) F D) F BF

‘F F

Benas pasirinko skaiciu, padalijo ji i§ 7, o prie dalmens pridéjo 7 ir gautaji rezultata padau-
gings i§ 7 gavo 777. Koki skaiciy jis pasirinko?

A)7 B) 111 C)722 D)567 E)728

| Salia esancios figtiros laukelius po viena surasyti skaiciai 1, 4, 7, 10 ir
13 taip, kad trijy vertikalés skaiCiy suma yra lygi trijy horizontalés skaiciy
sumai. Kokia didziausia gali buti ta suma?

A)18 B)20 C)21 D)22 E)24

60 puslapiy laikrasStis daromas sudéjus vieng ant kito 15 vienody lapy. Tada ta krava lapy
perlenkiama perpus, o gauti puslapiai sunumeruojami i§ eilés nuo virSutinio iki apatinio. Dar
nesusiuvus laikras¢io i§ jo buvo iSimtas lapas su 7 puslapiu. Kuriy dar puslapiy nebeliko
laikrastyje?

A)8,9ir10 B)S8,42ir43 C)8,48ir49 D)8, 52ir53 E) S8, 53 ir 54
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B16.

B17.

B18.

B19.

B20.

SALYGOS

Skruzdélyteé keliauja tinklelio linijomis. Ji pradeda ir baigia
keliong taske A, o daugiau tasky, kuriuose ji pabuvoty du
kartus, néra. Jos marSrutas turi eiti per visas paryskintas
atkarpas. Kiek maziausiai kvadratéliy gali buti marSruto
viduje? A
A)8 B)9 O 10 D)1l E)13

IS paveikslélio matyti, kad 1 +34+5+7 =4 x 4.
Kam lygi suma 1 +3+5+7+9+ 114+ 13+ 154177
A)14x14 B)9x9 C4d4x4x4 D)16x16 E)4x9

Lina nupiesé gélyte su 5 ziedlapiais ir noréty ja nuspalvinti,
taCiau teturi dvi spalvas — raudong ir geltona. Kiek skir-
tingy gelyCiy Lina gali nupiesti, jeigu kiekviena Ziedlapi
Lina spalvina viena spalva? (Abu paveiksléliai vaizduoja
ta pacia gelyte.)

A6 B)7 )8 D)9 E)I10

Kuri kvadrato dalis yra uZztaskuota? 2 4
At By Of D3 Ej %

Trys vienodi loSimo kauliukai yra suglausti taip, kaip parodyta -7 - - -
pieSinyje. PrieSingy kauliuko sieneliy akudiy skaidius visa- (— ——,’
da lygus 7. Kam lygi visy keturiy suglausty sieneliy akuciy o . . '
suma? . '

A)I2 B)13 O 14 D)I5 E)16

KLAUSIMAI PO 5 TASKUS

B21.

B22.

B23.

PieSinyje matome pusiausvirg svareliy sistema. Horizonta-
lieji laikikliai bei vertikalieji sitilai yra padaryti i§ besvorés

medziagos. Visa sistema sveria 112 gramy. Kiek gramy Qy &]
sveria zZvaigzdute?

A)6 B)7 C)12 D) 16 E) Nustatyti nejmanoma

Picy parduotuvéje visos picos su striu. Pica gali buiti paskaninama vienu arba keliais priedais
— anciuviais, artiSokais, grybais, kapariais, o gali biiti ir nepaskaninama. Picos biina mazos,
vidutinés ir didelés. Kiek daugiausiai skirtingy picy galima nusipirkti toje parduotuvéje?

A)30 B)12 C)18 D)48 E)72

Kad paaiSkeéty, kam atiteks paskutinis Linos gimtadienio pyrago gabalas, Lina, Siguté, Hen-
rikas, Paulina ir Arinas sustoja ratuku nurodyta tvarka pagal laikrodZio rodykle ir pagal
ja pradeda skaiCiuote KEN-GU-RA-BEK-IS-CIA. Kiekvienas i§ eilés sako po skiemeni, o
pasakes CIA igkrenta i ratuko. Skaitiuoté tesiama tol, kol belieka tik vienas i§ vaiky. Skai-
Ciuote pradedanti nurodo Lina. Kuriam ji nurodys pradéti, kad paskutinis pyrago gabalas
likty Artnui?

A) Linai B) Sigutei C) Henrikui D) Paulinai E) Artinui



Biciulis (V ir VI klasés) 15

B24. Juvelyras daro grandinéles, suverdamas vienodus ziedelius. Ziedeliy matmenys nurodyti
deSiniajame paveikslélyje. Koks yra i§ 5 Ziedeliy suvertos grandinélés ilgis (mm)?

0,5 mm

A)20 B)19 C)175 D)16 E)15

B25. Lygybéje PPQ - Q = RQ5Q raidés P, Q ir R zZymi skirtingus skaitmenis. Kam lygi suma
P+Q+R?
A)13 B)15 C)16 D)17 E)20

B26. Kelis uztusuotus figtiros langelius reikéty perspalvinti baltai, kad kiek-
vienoje eilutéje ir kiekviename stulpelyje likty po vienintelj uZtusuotg
langel;j?

A)4 B)S C)6 D)7 E) To padaryti nejmanoma

B27. Apie meding lentel¢ su jraizomis Andrius apsuko vielg (Zr. pav.).
Kaip atrodo kita lentelés puse?

"D "GID D "D "D
B28. Onuteé saléje sedi 100-joje vietoje, o Beatricé noréty sédéti kuo arCiau jos, taCiau jau téra like
5 bilietai: 76, 94, 99, 104 ir 118-tas. Kurj bilieta jai pirkti?

A) 94

........ B) 76

........ q_ 1 C) 99
........ ¥ D) 104
f E) 118

7

B29. [ kiekviena virSutinio paveikslélio trikampélj turi bati jraSytas vienas
kuris i§ skaiCiy 1, 2, 3 arba 4. Bet kurioje (taip pat ir pasuktoje)
apatiniame paveikslélyje pavaizduotoje 4 langeliy konfigiiracijoje turi
buti jraSyti visi 4 skaiciai. Trys skaiciai 1, 2 ir 3 jau jraSyti. Koks
skaiCius gali buti jraSytas zvaigzdute paZymétame trikampélyje?
A)Tik1 B)Tik2 C)Tik3 D) Tik 4
E) Bet kuris i§ skaiciy 1, 2 ir 3

uyuuuguuuu uuuuuuyuu

B30. Vandeny valdovui tarnauja galvakojai — SeSiakojai, septynkojai ir astuonkojai. Septynkojai
visada meluoja, o SeSiakojai bei aStuonkojai — visada sako tiesa. Susitiko syki keturi jvairia-
spalviai galvakojai. Mélynasis sako: ,.I§ viso mes turime 28 kojas“. Zaliasis sako: ,,I§ viso
mes turime 27 kojas“. Geltonasis sako: ,,IS viso mes turime 26 kojas“. Raudonasis sako: ,,I§
viso mes turime 25 kojas“. Kuris galvakojis pasaké tiesa?

A) Raudonasis B) Mélynasis C) Zaliasis D) Geltonasis E) Né vienas
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KLAUSIMAI PO 3 TASKUS
K1.

K2.

K3.

K4.

KS.

Keé.

K7.

KS8.

KADETAS (V11 ir VIII klasés)

Kam lygu 12 + 23 + 34 + 45 + 56 + 67 + 78 + 89?

SALYGOS

A) 389 B)396 C)404 D)405 E) Kitas atsakymas

Kiek simetrijos aSiy turi Salia esanti figtra?
A)0 B)1l C)2 D)4 E)Be galo daug

Ruosiamoje kengiiriniy Zaisliuky siuntoje kiekviena kengurélé dedama i atskira kubine dézutg.
Kiekvienos astuonios dézutés be tarpy sudedamos j didesn¢ kartoning kubing deézg. Kiek

kubiniy dézuciy yra tos kubinés dézés apatiniame sluoksnyje?

A)l B)2 C3 D)4 E)S5

b
Kam lygus pavaizduotos figliros perimetras? —IL

A)3a+4b B)3a+8b C)6a+4b D)6a+6b E)6a+8b

Elena pazyméjo 6 taisyklingojo SeSiakampio virStnes ir sujungusi atkar-
pomis kai kuriuos i§ ty 6 taSky gavo geometring figlira. Ta figtra tikrai
néra:

A) trapecija B) statusis trikampis C) kvadratas

D) lygiakrastis trikampis E) bukasis trikampis

Turime septynis paeiliui einancius natiralivosius skaicius. Pirmyjy trijy
skaiCiy suma lygi 33. Kam lygi paskutiniyjy trijy skaiciy suma?

A)39 B)37 C)42 D)48 E)45

2b
a
_I )
°
°
°
°

Stepas pirko rasty malkoms ir supjové juos i rastigalius. Rastus jam teko pjauti 53 kartus, o

rastigaliy susidare 72. Kiek rasty pirko Stepas?
A)17 B)18 C)19 D)20 E)21

Dézutés dugne guli 7 vienodos plytelés. Kiek maziausiai ply-
teliy teks pastumti, kad rastysi vietos dar vienai tokiai plyte-
lei?

A)2 B)3 C)4 D)5 E) To padaryti nejmanoma
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K9. Kvadratas padalytas j 4 vienodus kvadratélius. Kiek-
vienas i§ ty keturiy kvadratéliy nuspalvinamas viena
kuria nors spalva — raudonai arba baltai. Kiek yra =
skirtingy kvadrato nuspalvinimo budy? (Du nuspal-
vinimai laikomi vienodais, jeigu sukant juos galima
sutapdinti.)

A)S5 B)6 O)7 D)8 E)9

K10. Sudedame Simta pirmujy teigiamy lyginiy skaiiy, tada Simta pirmujy teigiamy nelyginiy
skaiciy. Kam lygus §iy sumy skirtumas?

A)0 B)50 C) 100 D) 10100 E) 15150

KLAUSIMAI PO 4 TASKUS

K11. Senelé iskepé anukams pyraga, bet neZino, keli antikai — 3, 5 ar 6 ateis. Ji noréty, kad atéje
antkai galéty i§ karto gauti po tiek pat pyrago. [ kelias lygias dalis biity geriausia supjaustyti
ta pyraga?

A)12 B)15 C)18 D)24 E)30

K12. Kuris i§ nurodytyjuy skaiCiy yra maziausias dviZenklis skaiCius, kuris néra triju skirtingy
vienazenkliy skaic¢iy suma?

A)24 B)15 C)23 D)25 E) 10

K13. Kotrynai reikia 18 minudiy, kad padaryty vientisg 3 Ziedu granding sukabindama gretimus
ziedus. Kiek minuciy jai reikéty padaryti vientisa 6 Ziedy granding?

A)27 B)30 C)36 D)45 E)60
K14. Keturkampyje ABCD: AD = BC, ZDAC = 50°,

ZDCA = =65°, ZACB = 70° (Zr. brézinj). Ras-

kite kampo ZABC diduma. B
A) 50° B)55° C)60° D) 65°

E) Nustatyti nejmanoma

K15. Apie medine lentele su jraizomis Andrius apsuko vielg (Zr. pav.).

A
D
C
"D "GID 'aD "D "D
K16. Dézéje yra 50 balty, melyny ir raudony plyteliy. Balty plyteliy yra 11 karty daugiau negu

melyny. Raudony plyteliy yra maziau negu balty, bet daugiau negu meélyny. Keliomis
plytelémis raudonujy plyteliy yra maziau negu baltyjy?

A)2 B)1l C) 19 D)22 E)30

Kaip atrodo kita lentelés puseé?

K17. BréZinyje ABCD yra staciakampis, o PORS — kvadratas. p 6 0
UztuSuotos figiros plotas sudaro puse viso staciakampio
ABCD ploto. Koks atkarpos PX ilgis? A X Y B
Al B)15 ©2 D25 E4 6
S R
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K18.

K19.

K20.

SALYGOS

Kiek maziausiai tiesiy reikia iSvesti norint plokStuma padalyti i 5 sritis?

A)3 B)4 C)5 D)6 E)Kitas atsakymas

Jeia—1=b+2=c—3=d+4=e—5, tai kuris i skaiCiy a, b, c, d ir e yra didZiausias?
A)a B)b Cc D)d E)e

Pavaizduotosios emblemos konttrai yra sudaryti i§ pusapskritimiy,
kuriy spinduliai yra 2cm, 4cm ir 8cm. Kuri emblemos dalis yra
uZtuSuota?

ANl Bl ol piE

=1\

KLAUSIMAI PO 5 TASKUS

K21.

K22.

K23.

K24,

Susikertantys penki apskritimai riboja devynias sritis. [ jas, po viena i kiekvieng sriti, yra
iraSyti visi skaiciai nuo 1 iki 9 taip, kad bet kuriame skritulyje jraSyty skaiciy suma yra 11.

Koks skaiCius yra jraSytas i sriti, pazymeéta klaustuku?
A)5 B)6 C)7 D)8 E)9

Atlikti mainus turguje leidziama tik taip, kaip nurodyta lenteléje.

Keisti leidZiama tik taip!
1 kalakutas & | 5 gaidZiai
1 Zasis + 2 viStos | < | 3 gaidZiai
4 vistos < 1 Zasis

Kiek maziausiai visty turéty atsigabenti j turgy tkininkas Kvaklys, kad galéty jas iSsimainyti
1 vieng gaidj, vieng Zasj ir vieng kalakutg?

A)18 B)17 C)16 D)15 E) 14

Popieriaus juostelé buvo perlenkta pusiau. Susidariusi dviguba juostelé vél buvo perlenkta
pusiau. Pagaliau keturguba juostelé vel buvo perlenkta pusiau. Kai juostelé buvo atlankstyta
atgal, tai kiekviena lenkimo linija iSgaubé ja i virSy arba i apacia. Kurio vaizdo i§ Zemiau
parodyty niekada negalésime pamatyti, Zitirédami i atlankstyta juostele i§ Sono?

B)

9
D)

E)

Kiekvienoje i§ 18 korteliy paraSyta po vieng skaiCiy — arba 4, arba 5. Visy ty skaiCiy suma
dalijasi i§ 17. Keliose kortelése paraSytas skaiCius 4?

A)4 B)5 C)6 D)7 E)9
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K25.

K2e.

K27.

K28.

K29.

K30.

Lentoje yra suraSyti visi natiiralieji skaiciai nuo 1 iki 10. Mokiniai klaséje Zaidzia tokj
Zaidima. IS pradZiy vienas kuris mokinys nutrina bet kuriuos du pasirinktus lentoje esancius
skaiCius ir vietoje jy uZraSo vienetu sumazinta abiejy nutrintyjy skaiiy suma, po to ta pati
daro kitas ir taip toliau, kol lentoje lieka vienintelis skaiCius. Tas vienintelis lentoje likes
skaiCius yra:

A) maZesnis uz 11 B) 11 C) 46 D) didesnis kaip 46 E) atsakymas yra kitoks

Saloje gyvena vien tiesakalbiai ir melagiai. Kiekvienas tiesakalbio pasakytas teiginys yra
teisingas, o kiekvienas melagio pasakytas teiginys yra klaidingas. Kartg keletas tos salos
gyventojy buvo viename kambaryje, o trys i$ juy pasaké:

1) Pirmas: ,,Siame kambaryje miisy yra ne daugiau kaip trys. Visi mes esame melagiai.*

2) Antras: ,.Siame kambaryje miisy yra ne daugiau kaip keturi. Ne visi mes melagiai.”

3) Trecias: ,,Kambaryje musy penki. Trys i§ musy — melagiai.*

Kiek Zmoniy tame kambaryje ir kiek i$ ju melagiy?

A)3irl B)4irl C)4ir2 D)5ir2 E)5ir3
Kengiiryté yra surinkusi didelj vienetiniy kubeliy 1 x 1 x 1 rinkinj. Kiekvienas kubelis yra
visas nudazytas kuria nors spalva. Kengiiryté noréty i§ 27 kubeliy sudéti kubg 3 x 3 x 3 taip,
kad bet kurie du kubeliai, turintys bent vieng bendra virSting, buty skirtingy spalvy. Keliy
maziausiai spalvy kubeliy jai prireiks?

A)6 B)8 )9 D)12 E)27

Didysis lygiakrastis trikampis sudarytas i§ 36 mazesniy

1cm? ploto lygiakras¢iy trikampiy. Raskite AABC plota
(cmz).

A)1l B)12 C)13 D)14 E) 15
A

B

Natturaliyjy skaiciy 24 ir x maziausiasis bendrasis kartotinis yra maZesnis uZ skaiCiy 24 ir y

maZziausiajj bendrajj kartotinj. Tada santykis )y—c negali buti lygus:

A BE OF DS B

Kampas O lygus 7°, o atkarpos OA1, A1Ap, ApAs, ... yra
lygios (Zr. pav.). Kiek daugiausiai atkarpy gali buti Sioje
sekoje?

A)11 B)12 C)13 D) 14 E) Be galo daug




-

-

-

-

20 SPRENDIMALI

SPRENDIMAI

BICIULIS (V ir VI klasés)
B1. 3

IS duotos lygybés abiejy pusiy atmeskime po du kvadratélius:
O+0+6=0+0+04+0—>6=0+0

Kadangi 2 kvadratéliai sudéti duoda 6, tai vienas kvadratelis yra 3.
Teisingas atsakymas B.

B2. ©

Kai pereisime prie deSiniojo paveikslelio, tai skaitmens 5 ,,uZpakalis®, kuris

dabar yra deSinéje, atsidurs kairéje. Kairéje jis bus ir apvertus tg vaizda Zemyn. 5 a
Tokie yra paveiksleliai A ir C. Dabar panagrinékime horizontaliaja atkarpa. Ji
yra virSuje deSiniame paveikslélyje taip pat bus virSuje, o apvertus — apacioje.
Toks yra paveikslelis C. g

Teisingas atsakymas C.

B3. © 11

Suskirstykime kelig i tris dalis: pradzia, viduri ir pabaiga. PradZioje galima eiti pro 1 géle arba
pro 2. Viduryje yra 3 gélés. Pabaigoje galima eiti pro 5 arba pro 8 géles. Maziausiai kelyje
bus 14+ 3 +5 =9 gelés. Geliy skai¢iy galima padidinti 2 — 1 = 1 (pradZioje eiti ne pro 1, o pro
2 geles). Pabaigoje bendry géliy skaiciy galima padidinti 8 =5 = 3 gélémis, tada jy buty 943 = 12.

Zoologijos
sodas
Jeigu pasirinktume kelia su daugiau géliy tiek pradzioje, tiek pabaigoje, géliy i§ viso padaugéty
143 =4, o kartu jy bty 944 = 13. Vadinasi, galima praeiti pro 9, 10, 12, 13 géliy, o neimanoma
praeiti pro 11 geéliy.
Teisingas atsakymas C.

B4 © 11

Sakykime, kad Nikas ir Mikas lipdami ,,pastovi“ ant kiekvieno laiptelio. Iki susitikimo Nikas buvo
pastovejes ant 9 laipteliy (dabar jis stovi ant 10-to), o Mikas buvo pastovejes ant 20 — 10 = 10
laipteliy. Taigi Mikas dabar stovi ant 11 laiptelio skaiiuojant nuo virSaus.

Teisingas atsakymas C.

Mokykla

B5. © 30

VirSutiniy tasky yra 5, apatiniy — 6. Kai pirma virSutinj taska Onuté sujungs su visais 6 apatiniais,
ji bus iSvedusi 6 atkarpas. Tai jai reikés pakartoti su 4 likusiais taSkais. Vadinasi, ta pacia procediira
ji bus pakartojusi 5 kartus, todél iSves 6 - 5 = 30 atkarpy.

Teisingas atsakymas C.
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B6. (© 4 kates

2 musés turi 6 -2 = 12 koju, 3 vorai — 8 - 3 = 24 kojas. Kadangi 10 pauksteliy turi 2 - 10 = 20
koju, tai katéms lieka 12 + 24 — 20 = 16 koju. Vadinasi, kaciy yra 16 : 4 = 4.
Teisingas atsakymas C.

B7.. B 2

Vieng plytele pastumti neuZtenka: kad ir kuria plytele pastumtume (vir-
Suting ar deSiniaja — kitos plytelés pradinéje padétyje ,,nejuda®), atsirasty
naujas laisvas kvadratélis, taigi dar vienos plytelés nepadésime. O Stai dvi
plyteles pastumti uZtenka: virSuting plytel¢ stumiame kiek galima j kairg,
tada atsilaisvina kvadratélis jos deSinéje, ir po tuo kvadratéliu esancia ply-
telg galima pastumti  virSy. Dabar vir§ apatinés (horizontaliai gulincios)
plytelés atsiranda plotas padéti dar vieng tokig plytelg. Taigi pastumti rei-
kia maZiausiai 2 plyteles.

Teisingas atsakymas B.

Nesunku suvokti, kad tai vienintelé galimybé padéti nauja plytele.

IS tikryju, jeigu virSuting plytele i kair¢ pastumsime ne iki galo, tai pa-
judinti bus galima tik deSinigja plytele, bet net ja nuleidus kiek galima,
vietos dar vienai plytelei neatsiras: virSutinéje eilutéje dvi plytelés netel-
pa.

Panasiai, jeigu nuleisime deSiniaja plytelg, tai kad ir kur pastumsime vir-
Sutine, 2 plytelés virSutingje eilutéje netilps.

I8 viso, kad ir kiek plyteliy stumdytume bei kad ir kiek ¢jimy darytume, yra vienintelé galimybe
padéti dar vieng plytele — virS apatinés.

BS. 2,4,6ir8

Norint uzlenkti kvadratélj 12 per krasting 1, reikia pa-
daryti pjuvi per kraSting 2. PanaSiai nustatome, kad
reikia daryti pjuvius per 4, 6, 8.

Renkamés atsakyma B.

Lankstéme kvadrata nepasuke jo, bet salygoje apie tai
nekalbama. Kas gi atsitikty, jei ji pasuktume? Tada
reikia daryti pjuvius per 8, 2, 4, 6, ir matome, kad

atsakymas lieka tas pats. o
Teisingas atsakymas B. g><><%
<3

B9. B 6-5+8-2
Apatiné daugiakampio krastineé lygi 5+5+5 = 3.5, kairioji 2+4+2 = 4-2. Vadinasi, daugiakampio
perimetras lygus

3.54+4.-2454+245+44+54+2=6-5+8-2.

Teisingas atsakymas E.
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Staciakampio prieSingos krastinés lygios, todél daugiakampio perimetras nesikeis, jei vietoj dviejuy
gretimy staciakampio kraStiniy imsime kitas dvi:

5 5 5 05
21 5 p)

4 5 = 4 5 =

2 ) 2
Vadinasi, daugiakampio perimetras lygus 2(15+8) =6-5+4+8 - 2.

B10. (D

Atsakymuose pavaizduotas virveles transformuokime taip, kad pasidaryty aisku, ar ta virvelé su-
megzta, ar tik Siaip sulankstyta. Tam virvelés atskirus gabalus ,,atlenksime® (kaip, pavyzdziui, 1
paveikslélyje) ar ,,atsuksime® (kaip 2 pav.). Tai padarg iS karto matome, kad virvelés A ir E néra
mazgai.

B b
A)

Toliau, 3 ir 4 pav. parodyta, kaip virvelés B ir C jgauna virvelés E pavidala, taigi jos taip pat ne
mazgai.

D-@ 00

Lieka virvele D.
Renkamés atsakyma D.

Liko jsitikinti, kad virvelé¢ D tikrai yra mazgas.

D
Tai nesunku jziureéti, atsukus jos gabala (Zr. 5 pav.). )
Teisingas atsakymas D.
g y : )

B1l. (B 20:10-20+ 10

Apskaiciuokime visy reiskiniy reikSmes:

A20-10420-10=400, B20:10-20-10=400, C 20-10-20:10 =400,
D20-104+10-20 =400, E 20:10-20+ 10 = 50.

Taigi tik E skiriasi nuo visy kity.

Teisingas atsakymas E.

Skaiciuoti patogiau, sumaZinus visus reiSkinius 10 karty:
A"20+20=40, B'2-20=40, C'20-2=40, D'20+20=40, E'2-2+1=5.
Sumazinus 10 Karty, nuo likusiy skiriasi reikSmé E’. Vadinasi, i§ pradiniy reik§miy i$siskiria E.
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B12. ©

Pasuke¢ duotaja figlira puse apskritimo apie taska F, gauname:

F

Matome, kad tai figura C.
Teisingas atsakymas C.

B13. (B 728
Pasirinkta skaiCiy gausime, atlike atvirkscius veiksmus:
@17 :7-7-7=777:7-7T—7-7="777—49 = 728.

Teisingas atsakymas E.

Bl4. (B 24

Jeigu sudésime minétas sumas, tai vidurinis skaiCius bus jtrauktas | suma 2 kartus. Pazyméje tas
lygias sumas S, o centrinj skaiCiy x, turésime 2S =1+4+7+4+ 10+ 13 + x,

arba 2§ = 35 4+ x. Kadangi x yra vienas i§ duotyjy skaiciy, tai x < 13, 0 25 < 48, § < 24.

Liko ijsitikinti, ar gauti suma S = 24 galima. Tada buitinai x = 13, ir lieka patikrinti, ar galima
sudaryti salygoje reikalaujamas lygias sumas. Bet 1 +10 =447, taigi 1 + 104+ 13 =447 + 13,
ir didZiausia jmanoma suma lygi 24.

4
1 [13]10
7

Teisingas atsakymas E.

Uzdavinj galima spresti ir kitaip. Visy penkiy skai¢iy suma yra 14+4+7+4 10+ 13 = 35. Atmetus
skaiCiy, kuris yra centre, ji turi ,,subyréti“ i 2 lygias dviejy démeny sumas. Todél atmesti galima
tik nelyginj skaiciy, t.y. 1, 7 arba 13. Atmetus 1, liks 35 — 1 = 34, kiekviena dviejy démeny suma
bus lygi 34 :2 =17, t.y. 13+4 =10+ 7. Atmetus 7, liks 28, dviejy démeny suma bus 14, t.y.
1341 =10+ 4. Atmetus 13, liks 35 — 13 = 22, dviejy démeny suma bus lygi 22 : 2 = 11, t.y.
jos bus 10+ 1 = 7+ 4. Salygoje minimos trijy démeny sumos pirmu atveju bus 17+ 1 = 18, antru
atveju 14 4+ 7 = 21, treciu atveju 11 4 13 = 24, taigi pastaruoju atveju jos didZiausios.

B15. (B 8,53 ir 54

Jeigu i§ 60 puslapiy laikrascio paSalintume pirmuosius 3 lapus, tai iSnykty pirmi 6 puslapiai ir
paskutiniai 6 puslapiai. Dabar laikrastis prasidéty 7-tu puslapiu, o 8 puslapis yra tame paciame lape
kitoje pus¢je. Paskutinis puslapis pasalinus 6 puslapius laikrascio gale (t.y. 60, 59, 58, 57, 56, 55)
buty 54-tas puslapis. AiSku, kad ir 53 puslapis yra tame paciame lape. Taigi lape, kuriame yra 7
puslapis, dar yra 8, 53 ir 54 puslapiai.

Teisingas atsakymas E.
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B16. A 8

Nesunkus uzdavinys — ji iSsprendé beveik visi dalyviai. IS tikryju, kelis kartus pabande randame
marsruta, kurio viduje yra 8 langeliai. Vadinasi, atsakymai B, C, D ir E tikrai neteisingi. Kadangi
pagal konkurso salygas vienas i$ atsakymuy teisingas, tai teisingas turi buiti atsakymas A.
Renkamés atsakyma A.

1 pav. pavaizduoti visi jmanomi marSrutai, kuriy viduje yra 8 langeliai. Ty 8 langeliy sudaroma
sritis uZtusuota, o pats marSrutas — tai uztusuotojo daugiakampio kontiiras.

1 pav.
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Tolesnis tekstas skirtas mokytojui (tik labai atkakliems mokiniams pavyks ji jveikti).

Gali kilti klausimas — o kur gi ¢ia matematika? Atrodyty, tai paprastas galvostkis, ir tiek. O vis
delto — kodél gi duoti atsakymai 8, 9, 10, 11, 13?

Kodél néra atsakymo 7? Ogi todeél, kad tada uzdavinys tampa ypac sunkus. Kitaip sakant, uzdavinys
Nustatykite, kiek maZiausiai langeliy gali apimti sqlygq tenkinantis marsrutas

yra labai sunkus — jrodyti, kad néra marSruto, kuris apima tik 7 langelius, tikrai sudétinga.
PasiaiSkinkime, kuo tas uzdavinio sunkumas pasireiskia. Visy pirma, neaisku, kaip vidiniy langeliy
skaiCius priklauso nuo marsruto ilgio: pavyzdZiui, nors visi 15 pavaizduoty marSruty turi 8 vidinius
langelius, bet marsruty ilgis skiriasi — vieny 18, kity — 16 (beje, marsSruto ilgis visuomet yra lyginis
— kodel?).

Antra, visi marSrutai, apjuosiantys 8 langelius, telpa i kvadrata 4 x 4, kurio langelius Zymésime kaip
Sachmatuose al,a2,a3,a4,bl,...,cl,...,d1,d2,d3, d4; paryskintas atkarpas Zymésime raide-
mis A, B, C, D (Zr. 2 pav.). Negana to, kad ir kurj pasirinktume lentos langeli, galima rasti
marsruta, apjuosiantj 8 langeliy sriti, kuriai pasirinktasis langelis nepriklausys. Ir atvirk$ciai, kad
ir kurj pasirinktume lentos langelj (iSskyrus al ir d4), galima rasti marSruta, apjuosiantj 8 langeliy
sritj, kuriai tas langelis priklausys (Zr. 1 pav.).

Trecia, nagrinéjant visus leistinus (t.y. nebitinai trumpiausius) marsrutus, kiekvienas langelis gali
buti tiek vidinis, tiek iSorinis.

3 pav.

PavyzdZiui, 3 pav. vidiniai yra langeliai a3, langelis vir§ atkarpos B (o langelis b4 — iSorinis),
langelis d4, langelis atkarpos D deSinéje (o ne d1).

Ketvirta, imkime tokj pavyzdj: salygos pieSinyje atkarpa C nuleiskime Zemyn per viena langelj (Zr.
4 pav.)

4 pav. 5 pav.
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Dabar maziausias vidinés srities langeliy skaicius jau ne 8, o 7 (Zr. 5 pav.), ir ne taip jau lengva
paaiskinti, kuo pazymétuyjy marsruto atkarpy padétis dabar maziau varZanti.

Taigi grizkime prie mitisy uzdavinio:

Irodykite, kad jeigu uZdaras marsrutas eina per paZymétas atkarpas A, B, C, D, tai jo viduje yra
maZiausiai 8 langeliai.

IS pradziy padarykime kelias paprastas pastabas.

1) Salyga tenkinantis marSrutas dalija plokStuma i dvi sritis — iSoring ir vidine, todél i$ dviejy pazy-
meta atkarpa besilieCianciy langeliy vienas butinai priklauso vidinei sriciai, kitas — butinai iSorinei.
2) Vidine sritis — tai daugiakampis, sudarytas i§ kvadratéliy, ir i§ kiekvieno jos kvadratélio yra
kelias i bet kurj kita kvadratélj. Kelia sudaro langeliai (pavyzdZiui, vienas i$ keliy i§ d1 | b4 yra
langeliai d1, cl, ¢2, b2, b3, b4, paimti bitent tokia tvarka), tuo tarpu marsrutg sudaro atkarpos.
3) Jeigu du langeliai yra ,,tus¢io* staciakampio m x n prieSinguose kampuose, tai bet kuris trum-
piausias kelias i$ vieno i kita yra m +n — 1 langelis ir visas kelias yra statiakampyje. (Suprantama,
jeigu staCiakampyje yra pazymeéty atkarpuy, tai trumpiausias kelias gali tik pailgeéti.) PavyzdZiui,
kiekvienas trumpiausias kelias i§ langelio d1 i langeli b4 yra staiakampyje d1 — d4 — b4 — b1,
kurio matmenys 4 x 3, taigi lygus 3 4+ 2 + 1 = 6 (i§ pradinio langelio tris kartus reikés kilti i virSy,
du kartus judeti i kairg). Aisku, kad tame kelyje kiekvienas langelis yra ne Zemiau ir ne deSiniau uz
ankstesni, todél, pavyzdziui, tokiame kelyje negali kartu buti langeliai c4 ir b2 (juk jeigu ankstesnis
kelyje buty c4, tai b2 biity Zemiau jo; o jeigu ankstesnis bty b2, tai c4 buty deSiniau jo).

Dabar jau pasiruoséme jrodyti, kad bet kurio salyga tenkinancio marSruto viduje yra ne maziau kaip
8 langeliai.

Tarkime prieSingai, — kad radome marSruta, kurio viding sritj sudaro 7 ar maZiau langeliy. Nagri-
nékime trumpiausia kelig toje srityje nuo atkarpos D iki atkarpos B (Zr. 6 pav.).

6 pav.

Sakykime, kad vidiniai langeliai prie ty atkarpy yra d1 ir b4 (jeigu tai langeliui d1 gretimas langelis
atkarpos D deSinéje, tai jrodyti viskg dar paprasciau, nes kelias tik pailgéja; tas pats pasakytina apie
langeli b5). Trumpiausia kelia i§ d1 i b4 vidingje srityje galéty sudaryti arba 7 langeliai (daugiau
langeliy srityje tiesiog néra), arba 6 langeliai (nes trumpesnio kelio i§ d1 | b4 tiesiog nebuina). Bet
jokio 7 langeliy kelio i§ d1 i b4 paprasCiausiai buti negali. Einant tuo keliu reikéty padaryti lygini
zingsniy skaiCiy horizontaliai ir nelyginj Zingsniy skai¢iy vertikaliai, o tai reiksty, kad kelia sudaro
lyginis langeliy skaiCius. Vadinasi, ta trumpiausia kelig sudaro 6 langeliai. Kelias negali eiti per
langelj c4 (arba per d4), nes tada jis neity per langelius b2 ir b3 (Sie kelyje Zemiau), o tada i§ kelio
pasiekti 1 ¢jimu né laukelio a2, né laukelio a3 buty neimanoma. Prie 6 langeliy kelio prisidéty
maZziausiai 2 langeliai, ir srityje biity ne maZiau kaip 8 langeliai. PrieStara.

Jeigu kelias neina nei per c4, nei per d4, o jo ilgis yra 6, tai jis kaip trumpiausias yra staciakampyje
bl — b4 — d4 — d1. Bet be ty 6 langeliy vidingje srityje turi bati bent vienas i$ langeliy a2 ir a3,
taip pat bent vienas i$ langeliy c4 ir d4. Srityje jau radome 8 langelius. PrieStara — juk taréme,
kad viding sritj sudaro maziau kaip 8 langeliai. Teiginys jrodytas.

Teisingas atsakymas A.
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B17. 9x9

Zinoma, rasti suma galima ir be paveikslélio. Sumoje yra 4 poros po 20 — tai 3 + 17, 5 + 15,
7413, 9+ 11. Taigi suma yra 1 +4-20 =81, o tai yra 9-9.

Teisingas atsakymas B.

Kaip tai ir pataria salygos paveikslélis, kvadrato taskus galima suskaiciuoti dviem buidais: skaiciuo-
jant , kampais® arba jprastiniu budu — eilutémis ir stulpeliais.

1

Jeigu prie salygos paveikslélio pripieStume dar ,.kampus® su 9 taSkais, su 11, su 13, su 15 ir
su 17 tasky, tai praSoma sumg galima rasti: 1) sudéjus kampy krastinése esanciy tasky skaiCius,
14+34+5+7+94 11+ 13+ 15; 2) pastebéjus, kad taskai uzpildo kvadrata 8 x 8, kuriame yra 9
eilutés po 9 skaiCius, taigi 9 - 9. Kadangi abiem budais gauname bendra kvadrato tasky skaiCiy, tai

1+34+54+74+9+11+13+15=9-9.

B18. © 8

Salygos paveikslélis reiskia, kad dvi gélytés laikomos vienodomis, jei zZiedlapiy spalvas galima
sutapdinti postukiu. Suskai¢iuokime, kiek gali buti skirtingy gelyciy. Raudonai gali buti nuspalvinti
0, 1, 2, 3, 4, 5 ziedlapiai. Jeigu raudony Ziedlapiy 0, tai visi lapeliai geltoni, ir turime 1 gélyte.

L

Jeigu raudonas Ziedlapis 1, tai dvi tokias gélytes visada galima sutapdinti, sutapdinus raudonuosius
ziedlapius; vadinasi, imanoma tik 1 gélyte.

K KK

Jeigu raudony Ziedlapiy 2, tai jie gali buiti greta (2 tokias gélytes sutapdinti paprasta — pasukame
vieng i§ juy taip, kad abu raudonieji ziedlapiai sutapty — 1 gélyté) arba atskirti 1 geltonu Ziedlapiu
(dvi tokias gélytes vél galima sutapdinti — uztenka sutapdinti minéta geltona Ziedlapj, turintj 2
raudonus kaimynus, — dar 1 gelyté). Jeigu raudony ziedlapiy 3, tai geltony 2, o tada jau galime
kalbeéti apie geltonus Ziedlapius, ir Zinome, kad yra 2 skirtingos gélytés.

Jeigu raudony Ziedlapiy 4, tai geltony — 1, ir turime 1 gélyte. Jeigu raudoni visi Ziedlapiai, tai
geltony O, ir turime dar 1 gelyte. Taigi i§ viso turime 1+ 14242+ 14 1 = 8 skirtingas gélytes.
Teisingas atsakymas C.
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BY. @ 1

Neuztaskuoto vieno staciojo trikampio plotas lygus % 4.6 =12,
abiejy trikampiy plotas lygus 2 - 12 = 24, todél uZtaSkuotas plotas
lygus 6 - 6 — 24 = 12. Vadinasi, jis sudaro 32 = 1 kvadrato ploto.
Teisingas atsakymas A.

B20. © 14

Desiniojo kubelio kairioji siena turi 7 — 4 = 3 akutes. Norisi ma- M

nyti, kad lygiai taip pat kairiojo kubelio kairioji siena turi 3 akutes, ; /. < /L°.°.o/. %/,
desinioji — 4 akutes. Tada viskas buity aiSku: i ieSkoma sumg jeity «IN K|’
desiniojo kauliuko kairioji siena (3 akutés), kairiojo kauliuko desi- ° o 1,
nioji siena (4 akutés) ir vidurinio kauliuko Soniniy sieny akutés (o °

ju kaip prieSingy sieneliy suma 7). IS viso turétume 3 +4 + 7 = 14
akuciy.
Renkamés atsakymg C.

O ar negali muisy uzdavinys turéti kito atsakymo? Ar tikrai kairiojo kubelio deSinioji sienelé —
4 akutés? O gal i§ viso pavaizduota trijy kubeliy konstrukcija neimanoma? (Kad klausimas ne
bergZzdZzias, paaiSkéja uZzdavus, pavyzdZiui, tokj klausima: ar galéty vidurinio kubelio priekinéje
sieneléje buti dvi akutés?) DaZniausiai i tokius klausimus galima atsakyti nagrinéjant vadinamaja
orientacija. [Isivaizduokime, kad mes esame kubelio iSoré¢je prie pat deSiniojo kubelio virSunés,
kurioje susikerta 1, 2 ir 4 akuciy sienelés. Tada mes matome (neuZstotas) tas tris sieneles, be to,
sienelés akuCiy didéjimo tvarka iSsidésCiusios pagal laikrodZio rodykle:

Dabar pagalvokime, kas atsitikty, jeigu kairiojo kauliuko kairioje sieneléje buity 4 akutés. Tada iS
vir§unés L, kurioje susieina 1, 2 ir 4 akuCiy sienelés, jas matytume iSsidéscCiusias prie§ laikrodZio
rodyklg! Vadinasi, kairysis ir deSinysis kauliukai nebtity vienodi (o salyga to reikalauja, dar jdomiau
— kauliukai nebiity net simetriski: simetriSko kauliuko virSutinéje sieneléje dvi akutés eity ne o °®,
o° o).

O ka gi mes deSiniajame kauliuke matytume i§ virS§tinés M? Ten susieina sienos su 2 (virSuting),
3 (kairioji) ir 6 akutémis (uZpakaliné siena), ir jeigu eisime sienelémis kryptimi 2 — 3 — 6, tai
eisime pagal laikrodzio rodykle. Dabar jau aiSku: vidurinio kauliuko deSinioji siena yra 2, nes
sienas apeidami 2 — 3 — 6, taSko N atzvilgiu eisime pagal laikrodZio rodykle (o jeigu 2 akutés
buty desinéje, tai Zitirint i§ taSko N kryptis 2 — 3 — 6 biity kryptis prie§ laikrodZio rodykle). Taigi
vidurinio kauliuko kairioji sienelé yra 5 akutés, deSinioji — 2, uZpakaliné — 4, apatiné — 1 akute.
Vadinasi, pavaizduota kubeliy padétis jmanoma.

Teisingas atsakymas C.

B21. 7

Eikime nuo virSaus Zemyn. Kadangi kairé sistemos pusé at-
sveria deSing, tai jos sveria po lygiai, po 56 gramus. Panasiai
trikampis, skritulys ir Zvaigzdé sveria 56 : 2 = 28 gramus,

skritulys ir Zvaigzdé 28 : 2 = 14 gramy, o viena Zvaigzde Q¢ &l
sveria 14 : 2 = 7 gramus.

Teisingas atsakymas B
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B22. (D 48

Kalbant apie anciuvius picoje, yra 2 galimybés — su anciuviais ir be anc¢iuviy. Kalbant apie artiSokus
— vel 2 galimybés. Pagal sandaugos taisykle turime 4 galimybes. Jeigu galvosime ir apie grybus,
tai galimybiy pasidarys 4 -2 = 8§, o jeigu atsizvelgsime ir | kaparius, tai jy bus 8-2 = 16. Vadinasi,
skirtingo skonio picy yra 16. Bet kadangi kiekvieno skonio yra 3 picos — maza, vidutiné ir didele,
tai picy bus 3 kartus daugiau, 16 -3 = 48.

Teisingas atsakymas D.

B23. Sigutei

Sakykime, kad pradedame skaiCiuoti nuo Linos. Kadangi skaiCiuotéje 6 skiemenys, tai SeSta skie-
menj CIA iStars Lina ir ji iSkris (Zr. 1 pav.). Lieka 4 vaikai (Zr. 2 pav.), o skaiCiuote pradeda

Siguté.
L
AOS AQS AQS AQ
P H P H P P

1 pav. 2 pav. 3 pav. 4 pav.

Dabar iskrenta Henrikas. Lieka 3 vaikai (Zr. 3 pav.), o skaiciuotg pradeda Paulina — iSkrenta Siguté.
Lieka 2 vaikai (Zr. 4 pav.) — Paulina ir Artnas, o skaiCiuote pradeda Paulina. Kadangi lyginius
skiemenis iStars Artnas, tai jis iStars ir SeSta skiemeni, taigi iSkris. Lieka Paulina.

Norint, kad likty Artinas, reikia, kad viskas pasisukty per viena pagal laikrodzio rodykle. Vadinasi,
jeigu pradésime nuo Sigutés (o ne nuo Linos), tai paskutinis iSliks Artinas. Jam ir atiteks paskutinis
pyrago gabalas. Zinoma, galima ir pasitikrinti: pradéje nuo Sigutés, jsitikinsime, kad paskutinis
lieka Artnas.

Teisingas atsakymas B.

B24. (D 16
Jei prie vieno ziedo (tokios ,,grandinélés* ilgis 4 mm) prijungsime antra Zieda, tai grandinélé pailgés
4 —2.0,25 = 3 milimetrais.

0,5 mm 3

4 mm

Vadinasi, jei prie pirmo Ziedo prijungti dar 4 Ziedai, tai grandinélé susideda iS 5 Zieduy, ji pailgés 4
kartus po 3 mm, ir bus lygi 4 + 4 - 3 = 16 milimetry.
Teisingas atsakymas D.

B25. (D 17

IS duotosios lygybés PPQ - Q = RQ5Q iSplaukia, kad Q - Q baigiasi skaitmeniu Q, tod¢l Q = 0,
Q =1, Q =5 arba Q = 6 (tai matome iS daugybos lentelés, bet galima jrodyti ir netikrinant:
0-0—0 = Q(Q—1) baigiasi 0, taigi arba Q, arba Q—1 dalijais i$ 5; vadinasi, Q = 0, 5, 1, 6). Bet0
ir 1 per maZi — de§in¢je negautume keturZenklio skaiiaus. Netinka ir 5: tada baty P P5-5 = R555,
ir kairé pusé dalijasi i§ 5 -5 = 25, o deSiné nesidalija — skaiCiaus 25 kartotiniy dvizenklé galtiné
turi dalytis i§ 25. Vadinasi, Q = 6, ir turime P P6-6 = R656. Kadangi 6-6 = 36, tai 6- P baigiasi
2,t.y., P =2arba P =7. Bet 226 - 6 = 1356, taigi netinka, ir licka P = 7, 776 - 6 = 4656.
Komplektas P =7, Q = 6, R = 4 tenkina uzdavinio salyga, o P+ Q + R = 17.

Teisingas atsakymas D.
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Nurodysime dar kelis biidus, kaip galima spresti lygti P P6-6 = R656. Atéme i3 jos 6-6 = 36, turime
P PO -6 = R620, o padauging i$ 5 (tai patogiau nei dalyti i§ 2) — lygti P PO-30 =5 - R620, arba
PP0-3 =5-R62. Desiné pusé baigiasi 10, todél kairéje P gali biiti tik 7. Gavome ta patj sprendini.
Galima remtis ir dalumu. Lygties P P6-6 = R656 kairé pusé dalijasi is 3, todél R+6+5+6 dalijasi
i§3,ir R =1, 4 arba 7. Bet R = 7 netinka — kairé pus¢ maZesné uz 999 - 6 < 1000 - 6 = 6000.
Netinka ir R = 1, nes 1656 : 6 = 276, bet Cia pirmi du skaitmenys nesutampa. Vadinasi, R = 4,
PP6 = 4656 : 6 = 776, taigi P =7.

B26. © 6

Lengvas uzdavinys — po vieno kito bandymo gauname reikiama lentele (kurig nors i§ 1-4 pav.). Cia
kryZzius reiskia baltai perspalvinta buvusj juoda laukelj, o skrituliukas — nagrinéjama juoda langeli,
palikta neperspalvinta.

5% X | e X X | e . X | X . X | %
4 X | e o | X X | e o | X
RIK X D X X . X o
2 X . . X X . a %
1 ° X X ° . X X .
a b cd e
1 pav. 2 pav. 3 pav. 4 pav.

Zinoma, galima beveik nespelioti. Zymésime langelius $achmatiskai (7r. 1 pav.). Perspalvinkime,
pavyzdZziui, langelj a5 (2 pav.). Tada turi bti neperspalvintas langelis a3, nes stulpelyje a turi bati
juodas langelis. Vadinasi, reikia perspalvinti langelj d3 (kitaip 3 eilutéje bus du juodi langeliai).
Teks palikti juoda d5, bet tada reikés perspalvinti ¢5. Dabar palikime juoda c4, o perspalvinkime b4.
Vadinasi, liks juodas b1, perspalvintas el, juodas e2 ir perspalvintas c2. Perspalvinome 6 langelius.
Renkameés atsakymg C.

O gal kitaip spalvindami gausime kita atsakyma? Pagalvokime. Kadangi pradinéje lenteléje yra 11
juody langeliy, o turi likti 5 (kiekvienoje eilutéje po viena), tai perspalvinti reikés 6 langelius. Tai
reiSkia, kad atsakymas gali buti tik C (6 perspalvinti langeliai) arba E (jeigu nepavykty to padaryti).
Bet jeigu jau zinome, kad tai padaryti pavyksta, tai atsakymas gali bati tik C.

Teisingas atsakymas C.

Raskime visus perspalvinimo biidus. Nagrinésime 2 variantus: pirmame variante perspalvinsime
a5, antrame variante — paliksime juoda.

Pradedame: a5x (tai reiSkia, kad langeli a5 perspalvinome) — c3e (c3 teko palikti juoda) —
d3x — d5e — ¢5x. Dabar turime dvi galimybes — c4 palikti juoda arba perspalvinti. Pirma
galimybg jau nagrinéjome anksiau: c4e — c2x — e2e — e¢lx — ble (7r. 1 pav.).

Antra galimybé c4x — c2e — ¢2x — ele — blx (Zr. 2 pav.)

Antrame variante a5 paliksime juoda. Tada a5e — a3x — d3e — d5x. Vél turime dvi (lygiai
tokias pat, kaip ir ankscCiau) galimybes: c4e — c2x — e¢2e — elx — cle — b4dx (zr. 3 pav.) ir
c4x — c20 — e2x — ele — blx (Zr. 4 pav.).

Idomu, kad marSrutus a5 — a3 — d3 — d5ir ¢4 — ¢c2 — e2 - el — bl — b5 spalviname
nepriklausomai (vieno juy spalvinimas neturi jokios jtakos kito spalvinimui). Kiekviena marSrutg
spalvinti yra 2 galimybés — pirma langelj perspalvinti arba palikti juoda, kiti langeliai spalvinami
pakaitomis. Vadinasi, bendras galimybiy skaiCius yra 2 x 2 = 4. Tai jau ir matéme.
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B27.

Kaip sufleruoja atsakymai, lentelé gali buiti apversta (t.y. pasukta 180° kampu apie horizontailaja
asj, 1 pav.) arba neapversta (t.y. pasukta 180° kampu apie vertikaliaja asj, 2 pav.).

Ao dmo

1 pav. 2 pav.

Pirmu atveju ,.kabliukai‘ atsiduria apacioje, taigi reikia jsizitiréti j paveikslélius B, C ir D. Atsakymai
C ir D atkrinta — tarp kabliuky abiejose jraiZose turi biiti viela. Antru atveju nagrinéjame A ir
E (juose kabliukai virSuje). Atsakymas E vél netinka dél tos pacios priezasties — tarp kabliuky
abiejose jraiZose turi eiti viela. Netinka ir atsakymas A — salygos paveikslélyje i§ deSiniojo kabliuko
viela neina priekingje puséje, taigi ji eina uzpakalinéje puséje. Lentele apsukus tas kabliukas taps
kairiuoju, o i§ jo viela neina. Taigi liko vienintelis atsakymas.

Renkamés atsakyma B.

Paméginkime jsitikinti, kad tikrai atsakymo B paveikslélis teisingas. Salygos paveikslélyje bruksi-
nine linija paZymékime, kaip viela eina kitoje lentelés puséje (Zr. 3 pav.) — vaizda ,,matome* toki,
kaip paveikslélyje A.

ane

3 pav.

Taigi apsuke lentele apie vertikaliaja asj, gausime paveikslélj (Zr. 4 pav.), simetriska paveiksléliui A:

LD

4 pav.

Zinoma, ta patj gausime, jei paveikslélj B pasuksime jo plokitumoje apie centra 180° kampu.
Teisingas atsakymas B.

B28. (B 118

Salygos paveikslélyje matome, kad saléje ziurovy vietos viduryje atskirtos pra¢jimu. [ kair¢ nuo
pragjimo yra vietos su nelyginiais numeriais, i deSinj — su lyginiais. Kiekvienoje eiléje numeriai
didéja einant tolyn nuo pragjimo. Taip pat matome, kad uz kiekvienos kédés yra kéde, kurios
numeris didesnis 20. Tai reiskia, kad kiekvienoje eiléje yra 20 viety. Sudarykime viety schema tos
salés dalies, kur yra 100 vieta, taip pat 76, 94, 99, 104 ir 118 vietos. Matome, kad i§ minéty viety
arCiausiai 100-osios vietos yra 118. Todél BeatriCei reikéty pirkti bilieta | ta vieta.

19J117) -« - - - - - 103] 101 [102]104] 106 108] 110[112] 114] 116 [ 118] 120]
(99]o7]) - [82]84]86]88]90]92]94]96] 98 [100]
------- [62]64]66]68]70]72]74]76] 78] 80]

Teisingas atsakymas E.
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B29. Tik 2

Salygoje nurodytus lygiagretainius i§ 4 trikampiy vadinkime standartiniais. Nagrinékime 5 trikam-
pius, kaip parodyta 1 pav.

\VAVAY

1 pav.

Juose jraSytus skaiius pazymékime a, b, c, d, e. Skaiéiai a, b, ¢, d yra viename standartiniame
lygiagretainyje. Todél tarp ju po viena karta yra skaiciai 1, 2, 3, 4. Bet ir tarp skaiCiy b, c, d, e
po viena karta yra visi skaiciai 1, 2, 3, 4. Kadangi Siuose dviejuose rinkiniuose skaiCiai b, ¢, d
sutampa, tai ir kevirtieji skaiCiai sutampa, t.y. a = e.

Tuo remdamiesi galime papildyti duotaja lentele (2 pav.) skaiciais 1, 2, 3.

2 pav.

Dabar aisku, kad trikampyje, pazymétame Zvaigzdute, negali buti nei 1, nei 2, nei 3, o gali bti tik 4.
Taigi arba tokios lentelés i§ viso néra, arba Zvaigzduté reiskia 4. Kadangi atsakymuose nekalbama
apie tai, kad lentelés uZpildyti neijmanoma, tai tinka tik atsakymas B.

Renkamés atsakyma B.

Kad sprendimas buty pilnas, uzpildome lentele iki galo (3 pav.).

3 pav.

Teisingas atsakymas B.

B30. © Zaliasis

Sesiakojai ir adtunkojai (tiesakalbiai) visada sako tiesa. Todél jei jy buty 2 ar daugiau, tai turétume
vienody atskymy. Vadinasi, tiesakalbiy tarp susirinkusiy galvakojy yra vienas arba néra né vieno,
o likusieji — melagiai, t.y. septynkojai. Sakykime, kad tiesakalbiy néra, tada visi 4 galvakojai turi
7 -4 = 28 kojas. Vadinasi, mélynasis galvakojis sako tiesa, taigi jis néra melagis, — prieStara.
Vadinasi, tiesakalbis yra vienas, jis turi 6 arba 8 kojas, o likusieji 3 yra melagiai ir kartu turi
3.7 = 21 kojas. Taigi, visi 4 galvakojai turi 21 4+ 6 = 27 arba 21 + 8 = 29 kojas. Kojy tikrai
néra 29: jei taip buty, tiesakalbis biity tg ir pasakes, o tokio atsakymo néra. Todel galvakojai turi
27 kojas, o tai pasaké Zaliasis galvakojis (jis, Zinoma, turi 6 kojas).

Teisingas atsakymas C.
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Pastebime, kad sumos 12 489, 23 + 78, 34 4 67, 45 + 56 lygios, kiekviena jy yra 101, taigi i§ viso
gauname 4 - 101 = 404.
Teisingas atsakymas C.

Galima skaiciuoti ir kitaip. Sumazinkime kiekvieng démenj vienetu. Tada reikés sudéti

LE ]
-

11 +22+34444+55+66+ 77+ 88 =
=114+2-11+3-114+4-11+5-114+6-11+7-114+8-11 =
=(1+2+3+44+54+6+74+8)-11=36-11=396.

IeSkomoji suma 8 didesné, taigi lygi 404.

K22 © 2

Kadangi figurai priklauso kvadratas, tai kiekviena figliros simetrijos aSis bus ir kvadrato simetrijos
aSis. Kvadratas turi 4 simetrijos asis — dvi (paveikslélyje 1 ir 3 aSys) eina per jstriZaines, o kitos
dvi (2 ir 4) — per prieSingy krastiniy vidurius.

-

b
W\"

IS karto matome, kad jstrizainés aSys netinka — jos néra paveikslélio simetrijos asys, pvz., simetrija
3 tiesés atzvilgiu kengiirélés akies i akj neatvaizduoja. O Stai 2 ir 4 tiesés yra paveikslélio simetrijos
aSys. PavyzdZiui, simetrija 4 tiesés atzvilgiu kiekviena kairiyjy kengtiry galvy fragmenta atvaizduoja
1 atitinkama deSiniyjy kengtiry atitinkama fragmenta: akis pereina i aki, snukutis — | snukutj.
Teisingas atsakymas C.

11 Sunkiau buty spresti uzdavini, jei paveikslélyje nebuty kvadrato.

" w) W
3 C
.//\5 (/Q

Bet dabar galima imti, pavyzdZiui, keturias kengtréliy akis — jos yra kvadrato vir§inése, Tolesnis
sprendimas jau panasus.
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K3 O 4

Sakykime, kad maZosios déZutés briauna lygi 1. Tada jos turis taip pat lygus 1. Kadangi 8 mazosios
dézutées uzima visa didZiaja déZe, tai dézés taris lygus 8. Vadinasi, dézés briauna lygi 2 (nes 23 = 8).
Todél dugne dézutés dengia kvadrata 2 x 2, vadinasi, juy apatiniame sluoksnyje yra 4.

Teisingas atsakymas D.

Kd4. (@ 6a+8b a

Kadangi deSinéje | virSy kylame per b + 2b + b = 4b, tai figiiros b a

kairioji krastiné lygi 4b. 1 deSine nuo kairiojo virSutinio kampo einame

per a + a + a = 3a, todél tokia ir apatiné krastiné. Vadinasi, figliros 2b
perimetras lygus 2 - 4b + 2 - 3a = 6a + 8b. a
Teisingas atsakymas E. —| b

K5. (© Kvadratas
Lengva gauti trapecija, statyjj trikampj, lygiakrastj trikampi, bukaji trikampj:

AR

Kvadrato gauti neiseina.
Renkamés atsakymg C.

[rodykime, kad gautos figiros tikrai yra trapecija, statusis trikampis, lygiakrastis trimapis, bukasis
trikampis.

7 B Y

Padalykime SeSiakampi i 6 lygiakrasCius trikampius. Sakykime, kad SeSiakampio krastiné (taigi ir
visos trikampiy krastinés) lygi 1. Tad pirmos figliros kampai prie Soninés krastinés yra 60° ir 120°,
todel pagrindai lygiagretts ir nelygis (ilgiai 1 ir 2), vadinasi tai — ne lygiagretainis, o trapecija.
Antros figtiros — trikampio didysis kampas lygus 60° 4 30° = 90°, vadinasi, tai statusis trikampis.
TrecCios figtros — trikampio kiekvienas kampas lygus 30° 4+ 30° = 60°, vadinasi, trikampis yra
lygiakrastis. Pagaliau ketvirtos figuros trikampio didysis kampas yra 60° + 60° = 120°, taigi tri-
kampis yra bukasis. Kiek sunkiau jrodyti, kad jungdami SeSiakampio virStnes, kvadrato negausime.
IS tikryjy, tarkime, kad mums pavyko gauti kvadrata. Imkime, bet kuria kvadrato virSting.

IS jos iSeina 2 SeSiakampio krastinés ir 3 jstrizainés, o statyji kampa sudaro krastiné ir istrizainé.
Bet tos jstrizainés ilgis maZesnis uz 1 4 1 (bukojo trikampio krastiné), o jos pusés ilgis mazesnis
uz 1 (nes tai lygiakrascCio trikampio, kurio krastiné lygi 1, aukstiné¢). Kadangi minétos SeSiakampio
krastinés ilgis 1, tai nagrinéjamo staciojo kampo krastinés néra kvadrato kraStinés.

Teisingas atsakymas C.
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Ké6. @ 45

Kadangi pirmujy trijy skaiciy suma 33, tai jy vidurkis 11, todél tai — skaiciai 10, 11, 12. Visi 7
skaiCiai — tai 10, 11, 12, 13, 15, 15, 16, ir paskutiniyjy trijy suma lygi 45.
Teisingas atsakymas E.

Galima skaiciy ir nenustatinéti. Pirmo trejeto skaiciy suma 33. Antro trejeto (nuo antro iki ketvirto)
suma bus 3 didesné, o pri¢jus penkta trejeta, ji padidés 3 -4 = 12. Vadinasi, ieSkoma suma lygi 45.

K7. © 19

Padarius 1 pjuvi, gabaly (rasty ar rastigaliy) skaicius padidéja vienetu. Kadangi 53 vienetais padi-
dejes rasty skaicius tapo 72, tai pradinis rasty skai¢ius buvo lygus 72 — 53 = 19.
Teisingas atsakymas C.

K8. B 3

Dabar déZutéje galima pajudinti tik kairiaja plytele. Ja pastiimus iki
apacios, judinti jau galima dvi virSutines plyteles. Tik jas abi pastime
iki galo i kaire, galésime padéti dar vieng plytele (prisisliejusiy prie

deSiniosios). 1

Kadangi 2 plyteles pastumti negana, o 3 pastumti uztenka,
tai maZiausias pastumty plyteliy skaiCius yra 3.
Teisingas atsakymas B.

K9. ® 6

Jeigu visus kvadratélius nuspalvinsime baltai, tai kad ir kaip sukiotume kvadrata, vaizdas bus tas
pat — 1 budas. Jeigu raudonai nuspalviname 1 kvadratélj, tai kvadrata galima pasukti taip, kad tas
langelis buty kairysis virSutinis — turime 1 nuspalvinimo buda.

Jeigu raudonai nuspalviname 2 kvadratélius, tai turime arba du gretimus, arba 2 negretimus raudonus
kvadratélius. Kiekvienu atveju kvadrata galima pasukti taip, kad virSutinis kairysis langelis buty
raudonas, o virSutinis deSinysis — baltas, — 2 budai.

Jeigu raudonai nuspalviname 3 kvadratélius, tai kvadratg galima pasukti taip, kad ketvirtas — baltasis
kvadratélis buty, pavyzdZziui, apatinis deSinysis — 1 budas.

Jeigu raudonai nuspalviname visus 4 kvadratélius — 1 budas.
Taigi i§ viso turime 6 nuspalvinimo budus.
Teisingas atsakymas B.
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K10. © 100

Biity neiSmintinga ieskoti kalbamyjy sumu, nors tai padaryti taip pat nesunku: pirmg sumg sudaro
50 pory po 202 (2 4+ 220,4 + 198, ...), antrg — 50 pory po 200 (1 + 199,3 + 197, ...). Taigi ty
pory skirtumas lygus 50 - 202 — 50 - 200 = 50 - 2 = 100.

Bet Zymiai geriau nieko nesumuoti: pirmas lyginis skaiCius (2) vienetu didesnis uz pirma nelyginj
(1), ta pati galima pasakyti apie antrus skaicius, ir t.t., o kadangi juy yra po 100, tai lyginiy suma
didesné uZ nelyginiy suma 100 vienety.

Teisingas atsakymas C.

Kil. B 30

Gabaly skaiCius turi dalytis i§ 3, 5 ir 6, t.y. i§ BMK(3, 5, 6) = 30. Taigi jis galéty buti, pavyzdziui,
60, bet tarp atsakymy téra vienintelis skaiCiaus 30 kartotinis, ir tenka rinktis 30.

Teisingas atsakymas E.

K12. D 25

Pradékime nuo maziausio dviZenklio skaiCiaus 10 (jei jis tiks, tai jis ir bus ieSkomasis). Bet
10 =24 3 + 5, taigi 10 galima iSreiksti 3 skirtingy skaiciy suma (Zinoma, 10 iSreikSti galima ir
kitaip, pavyzdziui, 10 = 14+4+45). Tikriname 15 = 44546, — netinka. Tikriname 23 = 64849,
— netinka. Lieka vienintelis atsakymas.

Renkamés atsakyma D.

Zinoma, idomu jsitikinti, kad 25 néra 3 vienaZenkliy suma. Bet tai gana akivaizdu: trijy didZiausiy
skirtingy vienaZenkliy suma lygi 7 4+ 8 + 9 = 24, taigi 25 niekaip negausime.
Teisingas atsakymas D.

Sprendziant uzteko patikrinti vos kelis skaiCius. Bet uzdavinys galéjo buti suformuluotas truputj
kitaip, pavyzdZiui:

Kuris is skaiciy yra maZiausias dviZenklis toks, kad jo negalima isreiksti trijy skirtingy vienaZenkliy
suma?

A10 B15 C20 D25 E Kitas atsakymas

Dabar jau nori nenori reikia patikrinti visus skaiCius, maZesnius uz 25. Tai néra sunku, bet jdo-
miau bendresnis buidas. Jeigu ieSkomasis dvizenklis dalijasi i$ 3, t.y. lygus 3k (4 < k < 8), tai
3k =(k—1)+k+ (k+ 1), o démenys vienaZenkliai. Jeigu dalijamas i$ 3 jis duoda liekana 1, t.y.
lygus 3k +1 B <k <7, tai3k+1=k—-1)+k+ (k+2).

Jei tai skaiCius pavidalo 3k +2 B <k <7, tai 3k +2=G*k -1+ *k+ 1)+ (k+2).

[rodéme, kad maZesni uz 25 dviZenkliai skaiCiai iSreiSkiami triju vienaZenkliy suma, o 25 — neis-
reiSkiamas. Taigi maziausias neiSreiSkiamas skaicius yra 25.

Beje, jeigu salygoje buity klausiama ne apie maziausia dviZzenkli skaiCiy, o tiesiog apie maziausia
skaiCiy, tai toks buty (neidomus skaiCius) 1. NeiSreiskiami taip pat 2, 3, 4, 5, nes maZiausia 3
vienaZenkliy suma yra 1 + 2 + 3 = 6. Didesni skaiciai (iki 24) — visi iSreiSkiami.

K13. (D 45

Trijy Ziedy grandinei padaryti reikia 2 sukabinimy. Vadinasi, vienam sukabinimui reikia 9 minuciy.
Kadangi 6 Ziedams sujungti | granding reikia 5 sukabinimy, tai darbas truks 9 - 5 = 45 minutes.
Teisingas atsakymas D.

K14. 55°
Kadangi ZADC = 180° — 50° — 65° = 65°, tai AAC D lygiaSonis, A
AC = AD. Bet iS salygos tada AC = BC, todél

ZABC = ZBAC = (180° —70°) : 2 = 55°.

Teisingas atsakymas B. C
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K15.

7Zr. Bitiulio 27 uZdavinio sprendima.

Ki6. © 19

Pazymékime balty, mélyny ir raudony plyteliy skaiCius pirmosiomis raidémis — b, m, r. Pasirodo,
kad visai neblogai Siame uZdavinyje spélioti. Kadangi balty plyteliy yra 11 karty daugiau nei
mélyny, tai b — skaiCiaus 11 kartotinis. Pagal salyga jis maZesnis uz 50, taigi gali buti b = 44, 33,
22, 11.

Jei b = 44, tai m = 4, tada r = 50 — 44 — 4 = 2, bet tada raudony plyteliy néra daugiau kaip
melyny kaip kad to reikalauja salyga.

Jei b = 33, tai m = 3, tada r = 50 — 33 — 3 = 14. Visos uZdavinio salygos iSpildytos: raudony
plyteliy maZiau nei balty, bet daugiau nei mélyny. Randame, kaip to praso uzdavinys, b —r =
33—-14=19

Renkameés atsakymg C.

Zinoma, nesunku isitikinti, kad kiti du variantai netinka. Jei b = 22, tai m = 2, r = 26, bet tada
raudony daugiau nei balty. Jei b =11, taim =1, r =38, ir vél r > b.
Teisingas atsakymas C.

Zinoma, galima viska uZraSyti simboliais:

b+m+r =50,
b=11m,

m<r<b.
Pakeite b 1 11m, perraSome tai kaip

12m + r = 50,

m<r < l1lm.
I nelygybe istatome i§ lygties gautg r iSraiSka r = 50 — 12m. Tada
m<50—12m < 11m,

arba 13m < 50 < 23m. IS kairés nelygybés turime m < 3, i$ deSinés m > 3. Vadinasi, m = 3.

K17. @ 1

Kadangi Sqpcp = 6-10 = 60, tai staciakampio X SRY plotas lygus p 6 0
30. Todel y 5

SX=30:6=5 o PX=PS—-XS=6-5=1. X Y
Teisingas atsakymas A. S R °
D 10 C

K18. 4

Dvi tiesés plokStuma dalija i 3 arba 4 sritis:

X
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Nagrinékime pirma atveji. Jei treCia tiesé bus lygiagreti toms dviem, tai plokStuma bus padalyta |
4 sritis. Jei trecia tiesé kirs tas dvi, tai plokStuma bus padalyta i 6 sritis:

o

Antru atveju jei trecia tiesé bus lygiagreti kuriai iS tiesiy, turésime 6 sritis. Jei treCia tiesé eis per
susikirtimo taSka, tai turésime 6 sritis. Jeigu treCia tiesé neis per susikirtimo taska, tai turésime 7

KK X

Taigi nustatéme, kad trijy tiesiy dar neuZtenka padalyti plokStumai i 5 sritis. O $tai 4 tiesiy uZtenka:

X

Beje, iSvesti 4 lygiagrecias tieses — tai vienintelis budas gauti 5 sritis. I§ tikryju, jei yra bent viena
lygiagreciy tiesiy pora, tai jau trecia tiesé duoda 6 sritis. Jei lygiagreciy tiesiy néra, tai jau 3 tiesés
iSkerta trikampi ir dalija plokStuma i 7 sritis.

Teisingas atsakymas B.

K19. B e

Pridékime salygos lygybéje prie visy skaiCiy 5, tadaa +4=b+7=c+2=d + 9 = e. Aisku,
kad visi skaiciai a, b, ¢ ir d mazesni uz e.
Teisingas atsakymas E.

K20. I

ISvedus didjji skersmenj ir perkélus apversta 4 cm spindulio pusskritulj i deSine,
aisku, kad emblemos plotas lygus didZiajam pusskrituliui, 7 - 82/2 = 327.
Pastume¢ uZtuSuota virSutini pusskritulj ir ji apvertg, gausime uZtusuota 4 cm
spindulio pusskritulj, kurio plotas .42 /2 =8m.

Vadinasi, uztusuota (87) : (327) =8:32 = % emblemos dalis.

Teisingas atsakymas B.

K21. 6

Aisku, kad spéti atsakymo neverta — geriau bandyti jraSinéti skaicius. Suzymékime sritis i§ kairés
1 deSing taip.

Kadangi skaiciai 9 ir 8 ,dideli“, tai juos verta jraSyti | a ir [ sritis — ty sri¢iy skrituliai turi po
maziausiai skaiciy (po du). Jeigu 9 iraSyti i sriti a, tai srityje b bus 11 — 9 = 2, srityje [ bus 8,
srityje k bus 11 — 8 = 3 (trumpai tai Zymésime a =9, b =2, =8, k = 3).
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Kur dabar jrasyti 6? Sriciai d jis netinka, nes tada srityje ¢ bty 11 — 6 — 2 = 3, bet trejetas jau
panaudotas. Lygiai taip pat 6 netinka sritims ¢, h ir g. Vadinasi, 6 yra srityje f.
Renkamés atsakyma B.

Kad spéjimas tapty sprendimu, pasizitirekime, ar pavyksta surasyti likusius skaicius taip, kad salyga
buity iSpildyta. Tai padaryti nesunku ir paprasCiausiai bandant, bet jdomiau pasamprotauti.

Srityje d negali buti 1, nes tada srityje ¢ atsirasty dar vienas aStuonetas. SkaiCiai 2 ir 3 jau jrasyti.
Vadinasi, srityje d stovi 4 (5 ar daugiau stovéti negali — tada ,,viduriniame* skritulyje suma buty
didesné uz 11). Todél srityje g yra 11 — 6 — 4 = 1, srityje ¢ yra 11 —4 —2 = 5, srityje h jraSyta
I1-1-3=17.

Teisingas atsakymas B.

K22. © 16

Pasizymékime pauksciy ,.kainas“ pagal pirmas raides. Tada k = 5g, z + 2v = 3g, z = 4v. Istatg z
i§ treCios lygties i antra, turime 4v 4 2v = 3g, g = 2v. Pagaliau i§ pirmos lygties k = 5g, k = 10v.
Vadinasi, Gikininkas turi atsigabenti bent jau g 4+ z + k = 2v + 4v + 10v = 16v, t.y. 16 visty.
Liko jsitikinti, kad jas galima iSsikeisti j kalakuta, Zasj ir gaidi. Bet tkininkui reikia turéti 5 gaidzius,
o0 juos jis gali gauti tik trejetais, taigi turéti bent 6 gaidzius, o tam reikia turéti 2 Zasis.

Keitimo planas aiskus: jis dukart keiCia 4 vistas i 1 Zasj. Tada jis dukart keicia 1 Zasj ir 2 vistas |
3 gaidzius. Dabar ukininkas turi 4 viStas ir 6 gaidzius. 5 gaidZius jis keiCia | kalakuta, o 4 vistas |
Zasi. Pagaliau jis turi kalakuta, gaidj ir Zasi, kaip ir noréjo.

Teisingas atsakymas C.

Galima veikti ir nesusiskaiCiavus, kiek kas kainuoja.

Kadangi jam reikés 5 gaidziy, tai jam teks isigyti 6 gaidzius. Tam reikés 2 Zasy. Vadinasi, jis daro
taip.

8 vistas Kvaklys keiCia i 2 Zasis. Pridéjgs 4 vistas, tas Zasis jis iSmaino j 6 gaidzius. UZ 5 gaidZius
jis gauna kalakuta, o Zasj dabar iSsimaino uz 4 visStas. Matome, kad Kvaklys turi atsiveZti maziausiai
16 visty.

K23. D

Kiekvienu i atveju A—E matome juostelg, iSlinkusig septyniose vietose. Kadangi juostelé pradzioje
buvo perlenkta pusiau, tai pirmaja lenkimo linija Zymi vidurinis i§linkimas. Jei atveju D pakartotume
pirmaji juostelés lenkima, tai, sutapus dviem juostelés dalims, gautume tokj vaizda:

\/——/\v

Antraja lenkimo linija vélgi turi atitikti vidurinis iSlinkimas. Bet jei dabar bandysime pakartoti antrajj
juostelés lenkima, tai dvi juostelés dalys nesutaps (kad sutaptuy, reikia, kad du Soniniai iSlinkimai
bty nukreipti | prieSingas puses — vienas ] virSu, kitas i apacia, ta¢iau musy atveju jie abu nukreipti
1 apacig). Vadinasi, vaizdo D lankstant juostel¢ nejmanoma gauti.

Renkamés atsakyma D.
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UZdavinj baigiame spresti, kai ir D patikrindami likusius variantus — mintyse kartodami lenkimus,
isitikiname, kad dvi suglaudzZiamos juostelés dalys sutampa po kiekvieno lenkimo.
Teisingas atsakymas D.

K24. 5

Isivaizduokime, kad visos kortelés su ketvertais. Tada skaiciy suma lygi
4.18=72=17-4+4.

Kad ji dalytysi i$ 17, reikia ji padidinti 13 vienety. Vieng kortele pakeite didesne (su penketu) suma
padidiname 1. Vadinasi, reikia pakeisti 13 korteliy, o 5 kortelés liks su ketvertais.
Teisingas atsakymas B.

K25. © 46
Padarius vieng ¢jima, skaiciy lentoje kiekis sumazéja vienetu, o visy skaiCiy suma — taip pat vienetu.
Kadangi lentoje turi i§ 10 skaiCiy likti 1, tai bus padaryti 9 ¢jimai. Po juy skaiciy suma

I+2+.--+10=11-5=55
sumazés devynetu ir taps lygi
55 -9 =4e.

Teisingas atsakymas C.

K26. © 4ir2

IS karto pastebime, kad pirmas — melagis: jei jis buty tiesakalbis, tai negaléty pasakyti ,,Visi mes
esame melagiai‘.

Vadinasi, pirmojo teiginiai — melas, todél kambaryje yra daugiau kaip 3 Zmonés, o tarp ju yra
tiesakalbiy. Todeél antrojo teiginys ,,Ne visi yra melagiai“ — tesingas, taigi jis tiesakalbis. Kadangi
tada jo teiginys ,,Miisy yra ne daugiau kaip keturi* teisingas, tai kambaryje yra 4 Zmonés.

Dabar nustatykime, kiek melagiy yra tarp susitikusiyjy. Jau nustatéme, kad pirmasis — melagis.
Melagis ir treCiasis, nes jis teigé, kas kambaryje yra 5 Zmongs, o juy yra 4. Bet Sis treCiasis teige,
kad melagiy yra 3, vadinasi, melagiy yra ne 3. Bet ju ir ne 4, — juk antrasis tiesakalbis. Taigi
melagiy ne daugiau kaip 2 — bet juk 2 melagius mes jau Zinome. Vadinasi, melagiy yra 2.
Teisingas atsakymas C.

K27. 8

Imkime kuba, sudéta i§ 8 vienetiniy kubeliy. Visi jie turi bendra 7 3 7
vir§ting kubo 2 x 2 x 2 centre. Todél aisku, kad kengiirytei maZziau 3 /L 4 3
kaip 8 spalvy neuZteks. Bet turint 8 spalvas visai nesunku sude- 7 I L/
ti norima kuba (Zr. pav.). Jame spalvos sunumeruotos, o kubas
pavaizduotas atskirais sluoksniais.
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K28. @ 11 M

I$ trikampio ABC virSuniy trikampio tinklo linijomis priei-
kime taska O (Zr. pav.). Suskaidykime trikampj ABC | 3
trikampius: AOB, BOC, COA. Trikampio AO B plotas yra
lygus 3, nes tai yra pusé lygiagretainio AC’BO ploto, o §j

AVAY
ANaVLSTA VAN

sudaro 6 trikampiukai. PanaSiai A s “A
\WavavAV
1 I 1 1 Ko B L
SaBoc = ESBOCA’ = 34 =2, Saasoc = ESAOCB’ = 5‘12 =6. C

Vadinasi, Sgpc =3+2+6=11.
Teisingas atsakymas A.

Yra zinoma, kad bendra kampa turinciy trikampiy ploty santykis lygus ta kampa sudaranciy kraStiniy
sandaugy santykiui. Taigi

SAAMC = SAKLM = (MA ~MC) . (MK . ML) = (MA . MK) . (MC . ML) =
15

:(5:6)~(3:6):%.

Kadangi Saxrym = 36, tai Saoamc = 15. Panasiai

SAAKB : SamkrL =(1:6)-(4:6) = 36 SaakB =4.

6
SAcLB : SamMkL =(3:6)-(2:6) = 36’ SacLe =6.

AABC plota gauname i§ AK LM ploto atéme nagrinéty trikampiy plotus, todél

SaaBc =36 —15—4 —6 =11 (cm?).

K29. © $

Patikrinkime atsakymus A, B, C, E.

A) Kadangi & = %, tai x = 8n, y = 7n. Nagrinékime MBK(24, 8n) ir MBK (24, 7n). Kai n = 1,
tai pirmas skaiCius lygus MBK(24, 8) = 24, o antras skai¢ius MBK(24,7) =24 -7, 24 <24 .7,
taigi atsakymas A netinka.

B) Kadangi ¥ = %, tai x = 7n, y = 8n. Nagrinekime MBK (24, 7n) ir MBK (24, 8n). Kain =1,
tai maZiausi bendrieji kartotiniai 24 - 7 < 24 - 8, taigi atsakymas B netinka.

C) Kadangi % = %, tai x = 3n, y = 2n. Nagrinékime MBK(24, 3n) ir MBK (24, 2n). Kai n = 16,
tai 48 < 96, ir atsakymas C netinka.

E) Kadangi ¥ = %, tai x = 6n, y = 7n. Nagrinekime MBK (24, 6n) ir MBK(24, 7n). Kain =1,
tai 24 < 24 -7, ir atsakymas E netinka.

Kadangi atsakymasi A, B, C, E netinka, tai lieka vienintelis atsakymas.

Renkamés atsakyma D.

Kad sprendimas tapty iSsamus, jsitikinkime, kad atsakymas D tikrai tinka. Tai reiSkia, kad jeigu
)XC = g, tai visada MBK(24, x) > MBK(24, y). Kadangi x = 7n, y = 6n, tai nagrinésime
MBK(24, 7n) ir MBK (24, 6n). Kadangi 24 neturi septynety, tai MBK (24, 7n) = 7TMBK(24, n).
Kita vertus, MBK (24, 6n) gali turéti (bet nebutinai turi turéti) tik 1 dvejetuku ir 1 trejetuku daugiau
nei MBK (24, n), t.y. MBK(24, 6n) < 6MBK(24, n). Todél pirmas maZziausiasis bendrasis kartotinis
visada yra didesnis.

Teisingas atsakymas D.
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K30. © 13
Tarkime, mums jau pavyko atidéti n atkarpy (paskutinioji i§ ju A,—1Ap; Zr. bréZinj).

AN
0 Anr Apsr

Kada mums pavyks atidéti (n + 1)-aja?
Pastebésime, kad trikampis A, _1 A, A, turi buti lygiaSonis (A,—1A;, = ApA,+1), o taSkas A,
turi buti atidétas spindulyje OA,_1 i kita pus¢ nuo A,_; nei taskas O. Tada ZA,+1A,—1A,
turi buti smailusis (kaip lygiaSonio trikampio kampas prie pagrindo), bet ZOA,_1A, = 180° —
LAn+1An-14, > 90°. Kita vertus, jei LOA,—1A, > 90°, tai taSkas A,+1, simetriSkas taSkui
Aj,—1 statmens i§ A, | OA,_1 atZvilgiu, tiks: tada A,A,—1 = A, A,+1 dél simetrijos to statmens
atzvilgiu, o A,y yra kitoje puséje nuo statmens nei taSkas A,_1, todel ir kitoje puséje nuo tasko
A, _1 nei taskas O.
Dabar iSsiaiskinkime, kaip kinta ZO A, _1A, didé¢jant n ir kada atkarpas dar galima atidéti. Kai
n > 2, tai
ZOA A, 41 =180° — LA, OA, 41 — LOA 1Ay =

=180° —7° — LA, _1Ay114A, =

=173° — LA Ay 1Ap41 =

=173° — (180° — LA, A;,—10) =

=/Z0A,_1A, —T°
(AA,_1A,Apyq lygiaSonis). Taigi matome, kad kampas, kuris pradZioje (kai n = 1) lygus
ZOA Ay = 180° — LZA1OAy — ZOAZ A = 180° —2 - 7°,

didinant n vienetu, mazéja 7°, o kai jis tampa maZesnis ar lygus 90°, tenka sustoti — daugiau
atkarpy nebeatidésime. Taigi

ZOA1Ay =180° —2-7°,
ZO0AyA3 =180° —3-7°,
ZO0A3A4 =180° —4-7°,

ZOA11A12 =180° —12-7° =96° > 90°,

taigi A1z dar galima atideéti, bet LZOApA13 = 180° — 13 - 7° = 89° < 90°, tad A4 atidéti
nebegalima. Vadinasi, galima atidéti 13 atkarpy O Ay, A1As, ..., A;pA13.
Teisingas atsakymas C.
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