Kengura 2014

Uzduotys ir sprendimai

- — e

| | wa @eaanl | ---

Biciulis




KENGUROS KONKURSO ORGANIZAVIMO KOMITETAS

KENGURA 2014

TARPTAUTINIO MATEMATIKOS KONKURSO
UZDUOTYS IR SPRENDIMAI

Autorius ir sudarytojas
Paulius Sarka

Redaktorius
Juozas Macys

Maketavimas
Paulius Sarka

© Paulius Sarka, 2014
© Kenguros organizavimo komitetas, 2014



Pratarmé

Geriausiyjy sarasas

Dalyvio kortelés pavyzdys
Salygos

Biciulio uzduociy sprendimai

Atsakymai

Turinys

13

23



Pratarme

Paprastai ziurint, Kenguros konkursas téra ne ka daugiau kaip 30, o jaunesniy klasiy mo-
kiniams dar maziau (tiesa, labai nekasdieniy) matematikos uzdaviniy, susitikimas su kuriais uz
sprendéjo suolo trunka nepilnas dvi akademines valandas. Ir viskas. Tik tiek.

Paprastai ziurint, ir musy garsiausiojo alpinisto Vlado Vitkausko paskutinis metras jkopiant j
Everestg irgi susidéjo ne is simto judesiy, o kai kurie is juy gal ir apskritai tebuvo tik krusteléjimai.
Tiesa, tie krustelé¢jimai turéjo buti nezmoniskai sunkus.

Taciau kodél tiek daug zmoniy ty kopimy imasi j realius kalnus ir kodél net per 5 milijonus
vidurinés mokyklos mokiniy kasmet pavasarj kopia j Kenguros kalnelius? Kuo tie Kenguros kal-
neliai tokie patrauklus, kokios ten aukstumeélés atsiveria? Juk dabar jau nebeissisuksi burbteléjes:
jie neturi kur détis, tai ir sprendinéja visokius uzZdavinukus. Juk nepasakysi, kad milijonai taip
jau ir neturi kur détis Sitokioje pramoguy gadynéje.

Ar tik ne todél, kad tie milijonai gerai zino, jog baigiamajame kopime juy laukia, nors ir
iveikiami, bet kartu ir labai grazus, patrauklus uzdaviniai, kuriuos spresdamas gali uZsikabinti
pacia tauriausia to zodzio teikiama prasme? Kaip tai zinojo (o jei ne — tai suzinojo) per 56000
Lietuvos mokiniy, dalyvavusiy konkurse 2014 metais. Juk konkursas — it zavus tornadas (o tokiu
irgi buna) — negriaudamas supurto jtempta mokyklos dieny tékme ir pralékes palieka beveik
nematoma, bet aisky pédsaka visy susidurusiy su juo vaizduotése. Jo imi ilgétis daznai pats
to nesuvokdamas — zymia dalimi butent iS to ilgesio pamatyti paprasty, graziy bei viliojanciy
uzdaviniy ir atsiranda milijonai dalyvaujanciyjy.

75 lemtingos darbo minutés kiekvieny mety kovo ménesio treciajj ketvirtadienj vainikuoja
begale jdéty pastangy ir kruopsty triusg, nejkyriai visam iSminties trokstanciam pasauliui be
paliovos jrodydamos, kad galva lauzyti prasmingai, kad ir matematikos uzduotis besprendziant,
galima patiriant zaisminguma, spéliojimo azarta, zaibiskus, netikétus proto nusvitimus.

Nepamirskime, kad vertinami yra tik konkurso dalyviy — 1-12 klasiy kenguriuky — atsakymai,
o atsakyma kiekvienoje uzduotyje reikia pasirinkti (ir kuo grei¢iau!) is penkiy duotyjuy. Ar tikrai
teisingas tas atsakymas, kuris iS pirmo zvilgsnio atrodo labiausiai tikétinas? Ar tas uzdavinys
tikrai toks sunkus, kad verciau jj praleisti? O gal tereikia pastebéti kokig smulkmena, savaime
nekrintancig j akis, ir uzdavinys i$ karto iSsispres? Ar pasédéti prie Sio uzdavinio dar kelias
minutes? O gal verc¢iau rizikuoti ir is karto spéti labiausiai patinkantj atsakyma? Juk jei pataikysi
— priklausomai nuo uzdavinio sunkumo gausi 3, 4 ar 5 taskus, taciau jei rizika nepasiteisins ir
prasausi pro salj — bus blogiau nei jei isvis jokio atsakymo nezymeétum. Mat uz klaidingg atsakyma
iS bendros tasky sumos su Saltu buhalteriniu tikslumu atimama ketvirtis to, kas buty pridéta
atsakius teisingai. (Visgi pastebésime, kad | minusa nusiristi Kenguros konkurse nejmanoma, nes
kiekvienam mokiniui vien uz dalyvavima dosniai skiriama 30 taskuy.)

Su panasiais klausimais konkurso dalyviai susiduria daznai, nes Kenguros uzdaviniy spren-
dimai buna gana netikéti, kvieciantys sprendéjg padaryti atradimg — persokti per standartinio
mastymo barikadas. Taip kinta milijony sprendéjy poziuris i tai, kokia gi buna (Smaiksti) uzduo-
tis ir is keliy minciy bei paprasty sakiniy jau gali sukristi jos sprendimas — Stai jau, regis, net gali
atskirti, uz kuriy salygos zodziy ar skaiciy slapstosi tikrasis atsakymas.

Dabar stabtelékime akimirkai ir paklausykime keliy zodziy iS Kenguros gelmiy Lietuvoje ir
visame pasaulyje. Kas gi mums tg kasmetj viesulg siuncia?

Kaip nesunku nuspéti, konkurso idéja gimé ir labai sekmingai rutuliojosi Australijoje, o Fu-
ropoje ji émeé sklisti iS Prancuzijos. Prancuzai suteiké Kengurai ir jos dabartine organizacing is-
vaizda. Lietuvoje prie Kenguros konkurso istaky stovéjo ir labai daug nuveiké jvairios institucijos,
mokyklos ir kitos savo gyvenima Svietimui paskyrusios organizacijos bei entuziastingi pradininkai.
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Kalbant siek tiek zaismingiau, butent jy galingomis pastangomis grakstaus bei efektyvaus moky-
mo simboliu tapes gyvunas su visa savo mokslo kariauna ir buvo atviliotas ir, dristame tai sakyti
nedvejodami, negriztamai atsuoliavo pas mus bei jsikuré Nemuno zeméje.

Tarp sumaniai j Lietuva Kenguros konkursg viliojusiy institucijy pirmiausiai minétini Svie-
timo ir mokslo ministerija, Matematikos ir informatikos institutas bei Vilniaus universitetas, o
nenutylint Zmoniy pirmiausiai reikéty paminéti — ¢ia butent tas atvejis, kai nutyléti buty nepa-
doru — Lietuvos matematikos olimpiady patriarchg Juozg Juvencijy Madj bei SMM vyriausiaja
matematikos specialiste Maryte Skakauskiene.

O siaip, Kengurai nuolat musy gyvenime randantis, viskas vyksta kaip visur, kur rimtai
dirbama. Ir Kenguros ratas sukasi kiaurus metus — net vasaromis, kai, atrodyty, tik atostogos,
geriausiai konkurse pasirodziusieji mokiniai kvie¢iami j stovyklas, kur gali dalyvauti tiek spor-
tiniuose, tiek kengurinivose (matematiskai sportiniuose), tiek kituose smagiuose renginiuose. O
rudenj ekspertai, suvaziave is viso pasaulio, renka uzdavinius konkursui, per ziema jie verc¢iami j
desimtis kalby, adaptuojami ir pritaikomi taip, jog kartais atrodo, kad jie sugalvoti kaimyniniame
miestelyje. Vien Lietuvoje Kengura kalba keturiomis pagrindinémis kalbomis: lietuviy, lenky,
rusy ir angly.

Tik taip, nepastebimai bei nenuleidziant ranky, ir gali uzgimti konkursas, keic¢iantis jo dalyviy
poziurj i matematika. Tik tai ir teparodo, kaip moderniam zmogui duoti deramg pasirengima dar
modernesnei mus uzgriunanciai ateiciai, j kurig jam lemta Zengti.

Sis kelias neisvengiamas — juo teks eiti. Eiti bus idomu, kartais Siek tiek baugu, gal net sunku
— bet jo vingiai jveikiami, o ji pasirinkusiyjy uzmojai stebinantys.

Kas gi misy laukia kelionéje? Sioje knygeléje pateikti konkurso uzdaviniai, pro kuriuos
2014 mety kovo 20 diena keliavo ir gausiai sprendé 56 klasiy (Biciulio amziaus grupé) mokiniai.
Be to, norintieji pasitikrinti, ar jie tikrai gerai sprendé, panudusieji pasiziuréti, kaip dar galima
spresti siuos uzdavinius arba kaip juos pajégia spresti ju pateikéjai, knygeléje ras ir visy uzdaviniy
atsakymus su sprendimais.

Kaip jau seniai visi zino, norint rasti ar pasirinkti teisinga atsakyma is penkiy duotyjy, ne
visada butina grieztai iSspresti uzdavinj ar kaip kitaip perkratyti visa pasaulio iSmintj, todél ir
knygeléje pateikiami kai kuriy uzdaviniy ne tik griezti matematiniai sprendimai (jie zymimi Zenklu
1), bet ir ju kenguriniai sprendimai, paaiskinantys, kaip nusigauti iki teisingo atsakymo, uzdavinio
iki galo taip ir neissprendus (tokie sprendimai-nusigavimai pazyméti zenklu 7). Kai vienokiy ar
kitokiy sprendimo budy yra daugiau nei vienas, jie zymimi zenklais 7?7, !!. !l ir pan. Nors
konkurse-zaidime pakanka klaustuku pazyméto sprendimo, tikimés, kad matematikos galvosukiy
sportu uzsikrétusiam skaitytojui nebus svetimas ir azartas iSsiaiskinti viska iki galo bei pereiti
uzdavinio lynu be penkiy atsakymuy apsaugos.

Tad kvieciame keliauti ir pavaikstinéti juo kartu su Kengura — iSméginti turimas jégas bei
zadinti savo kurybines galias, kuriy jus, mielas skaitytojau, Sitiek daug turite!

Aivaras Novikas
Romualdas Kasuba



Biciulis, 5 klase, 50 geriausiuyjuy

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Biciulis, 6 klaseé, 50 geriausiuyjuy

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Tarptautinis matematikos konkursas
KENGURA

Dalyvio kortelé

KAIP UZPILDYTI DALYVIO KORTELE

TEISINGAS KORTELES UZPILDYMAS YRA TESTO DALIS!

1. Kortele pildykite pieStuku.
2. Jei zymédami suklydote, ISTRINKITE Zyméjima trintuku ir Zymékite dar kartg.
3. Nurodytoje vietoje jrasykite savo mokyklos Sifrg (jj Jums pasakys mokytojas) ir pavadinimg.

4. Kryzeliu atitinkamuose langeliuose pazymékite, kuria kalba ir kurioje klasé€je mokotés (gimnazijos klasés - G1, ..., G4).

5. Zemiau nurodytoje vietoje didZiosiomis spausdintinémis raidémis jradykite savo vardg ir pavarde.

Pavyzdys: Pavarde P A V A R D E N | S

6. ISsprende testo uzdavinj, nurodytoje Sios kortelés vietoje pazymékite tik vieng pasirinktg atsakyma.

Zyméjimo kryZeliu pavyzdys: R/

ATSAKYMUY DALIS

Mokyklos $ifras Mokyklos pavadinimas

Kalba

Lietuviy ]

Lenky O] Nykstukas Mazylis Biciulis Kadetas Junioras Senjoras
Rusy O Klasé 1 2 3 4 5 6 7 8 9(G1) 10(G2) | 11(G3) 12(G4)
Angly O 0 O 0 o 0 o 0 o 0 o 0 o
Vardas

Pavarde

Uzdaviniy atsakymai

A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E
1oy g0 spgggoo »»goodg 2sggooof
2 Qg ng s QU0 22000400 2200000
sygouoogo o gbouoon sgodubd apgguood 00000
sJoOgoo oo gdg w04 200000 200000
sygUOoOogo angpogdgoo vOgodubdo 30g0o0d 200000
e U0d 20000 g0 2000400 sedgooof
PASTABOS

1. Uz teisingg atsakyma skiriami visi uzdavinio taskai. Uz nenurodytg atsakyma skiriama 0 tasky, o klaidingas
atsakymas vertinamas minus 25% uzdavinio tasky.
2. KORTELES NEGALIMA LANKSTYTI IR GLAMZYTI.

3. Atlike uzduotj, konkurso organizatoriams grazinkite tik $ig kortele. Saglygy lapelis ir sprendimai lieka Jums.

Automatinis apdorojimas, Nacionalinis egzaminy centras, 2013



2014 m. Biciulio uzduociy salygos

Klausimai po 3 taskus

1.

Siemet metus Zymincio skaiciaus 2014 skaitmeny suma lygi 7. Po keleriy mety metus Zymincio
skaic¢iaus skaitmeny suma pirma karta vél bus lygi 77
A)18 B)36 C)90 D)9 E)990

. Tortas sveria 900 g. Paulius padalijo ji i 4 dalis. Didziausia dalis sveria tiek, kiek likusios 3

kartu. Koks didziausios dalies svoris?
A)250g B)300g C)400g D)450g E) 600 g

. Du ziedai, pilkas ir baltas, yra sunerti. Grazvydas, ziurédamas j juos is priekio, @

mato juos taip, kaip pavaizduota paveikslélyje desinéje. Kg matys Grazvydas,
ziurédamas j juos is priesingos puses?

»AQD @ @D, O

. Sudétyje stulpeliu trys skaitmenys buvo pakeisti zZvaigzdutémis. Kam lygi ty skait- N 1 Ig
meny suma? Led
A0 B)1 C)2 D)3 E)I10 309

. Kam lygus maziausio penkiazenklio skaiciaus ir didziausio keturzenklio skaiciaus skirtumas?
A)1l B)10 C)1111 D) 9000 E) 9900

. Kvadratas, kurio perimetras lygus 48, buvo padalytas j dvi dalis, is
kuriy sudétas staciakampis (zr. paveikslélj). Kam lygus to stacia- [~777"7 _)IZ:I

kampio perimetras?
A)24 B)30 C)48 D)60 E)72

. Kotryna turi 38 degtukus. IS visy degtuky ji sudéjo trikampj ir kvadrata. Kiekvieng trikampio

krastine sudaro 6 degtukai. Keli degtukai sudaro kvadrato krastine?
A4 B)5 C)6 D)7 E)8
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SALYGOS

10.

Laikas
. Haris dalyvavo skriejimo sluota lenktynése, kuriose reikéjo nuskrieti 5 Startas 09:55
ratus. Laikai, kuriais Haris praskriejo pro starto linija, surasyti pa- Po 1 rato | 10:26

Paveikslélyje pavaizduotas karoliuky vérinys i$ juody ir balty karoliuky. Arnas nori nuo vérinio
nusiimti 5 juodus karoliukus, taciau jam teks nuimti ir keleta balty. Karoliukus jis ima po
vieng, kiekvieng karta pasirinkdamas desinjjj ar kairjjj vérinio galg. Kiek maziausiai balty
karoliuky jam teks nuimti?

s 0, 000’ T & 9 00 | 00 4

A)2 B)3 C)4 D)5 E)6

veikslélyje. Kuriame rate Haris uztruko maziausiai? Po 2 rato | 10:54
Po rato 11:28

2

. " 3
A) Plrmgme B) Antrame C) Treciame oo 4 rato | 12:03
D) Ketvirtame E) Penktame bo 5 rato | 12:32

Mazylis ir Karlsonas aptiko vaza saldainiy. Karlsonas paémé puse saldainiy ir, minutéle pa-
galvojes, dar 2 saldainius. Mazylis tuomet paémeé puse likusiyju. Galy gale vazoje liko 3
saldainiai. Kiek jy buvo is pradziy?

A)14 B)16 C)18 D)20 E)22

Klausimai po 4 taskus

11.

12.

13.

14.

Kuria plytele reikia papildyti desinéje pavaizduoty figura iki kvadrato, kad jame
viso tamsiojo ploto buty tiek pat, kiek ir sviesiojo?

A) D B) . C) m D) E E) Tai nejmanoma

b |

N
Vi
VK

Erikas ir Jonas iséjo is tos pacios vietos. Erikas ¢jo 1 km j Siaure, 2 km j vakarus, 4 km j pietus
ir 1 km j vakarus. Jonas ¢jo 1 km j rytus, 4 km j pietus ir 4 km | vakarus. Kuria kryptimi ir
kiek dar turi eiti Jonas, kad patekty j tg pacig vieta, kaip ir Erikas?

A) Jis jau yra toje pacioje vietoje B) 1 km j Siaure C) 1 km j Siaurés vakarus
D) Daugiau nei 1 km | Siaurés vakarus E) 1 km j vakarus

Vasaros stovykloje 7 vaikai valgo ledus kiekviena diena, 9 vaikai valgo ledus kas antrg diena,
o likusieji vaikai ledy nevalgo is viso. Vakar 13 vaiky valgeé ledus. Kiek vaiky valgys ledus
siandien?

A)7 B)8 C)9 D)10 E) Nejmanoma nustatyti

Kenguros A, B, C, D ir E sédéjo prie apskrito stalo nurodyta tvarka (pagal laikrodzio rodyk-
le). Nuskambeéjus varpeliui, kiekviena kengura, iSskyrus viena, susikeité vietomis su kaimyne.
Dabar kengury tvarka pagal laikrodzio rodykle, pradedant nuo A, yra A, E, B, D, C. Kuri

kengura liko savo vietoje?
A)A B)B C)C D)D E)E
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

Zemiau pavaizduotos penkios detalés. Paémus keturias is juy, galima sudéti kvadrata. Kuri
detalé likty nepanaudota?

LIl

A)A B)B C)C D)D E)E

Trizenklio skaic¢iaus skaitmeny sandauga lygi 135. Kam lygi jo skaitmeny suma?

A)14 B)15 C)16 D)17 E)18

Kavinegje yra 16 staliuky, ir visi jie 3-vieciai, 4-vieciai arba 6-vieciai. Prie visy 3-vieciy ir 4-
vieciy staliuky gali susésti 36 zmoneés, o i$ viso kavinéje gali susésti 72 zmoneés. Kiek kavinéje
yra 3-vieciy staliuky?

A4 B)5 C)6 D)7 E)8

Tiesés taskai A, B, C, D, F ir F eina biitent tokia tvarka. Zinome, kad AF = 35, AC = 12,
BD =11, CE =12 ir DF = 16. Kam lygus atkarpos BFE ilgis?
A)13 B)14 C)15 D)16 E)17

Rasa délioja savo saldainius j kruveles. Dedant juos j kruveles po 3, jai liko 2 saldainiai. Dedant
juos i kruveles po 5, jai taip pat liko 2 saldainiai. Kiek maziausiai saldainiy jai reikéty dar
duoti, kad ji galéty sudéti saldainius ir j kruveles po 3, ir j kruveles po 57

A3 B)1 C)4 D)10 E)13

Kubo sienos sunumeruotos skaiciais 1, 2, 3, 4, 5 ir 6. Sienos 1 ir 6 turi bendra krastine, kaip ir
sienos 1 ir 5, sienos 1 ir 2, sienos 6 ir 5, sienos 6 ir 4 bei sienos 6 ir 2. Kokj numer] turi siena,
priesinga sienai 47

A)l B)2 C)3 D)5 E) Nejmanoma nustatyti

Klausimai po 5 taskus

21.

22.

Pirmame paveikslélyje pavaizduotas kubas 3 x 3 x 3 susideda i§ 27
mazy kubeliy. Kiek maziausiai kubeliy reikia isimti, kad ziurint i
kubg tiek i desinés, tiek iS virSaus, tiek iS priekio matytume tokj
vaizdg, kaip antrame paveikslélyje?

A)4 B)5 C)6 D)7 E)9 Lpav.  2pav.

Daina A trunka 3 minutes, daina B — 2 minutes 30 sekundziy, daina C — 2 minutes, daina D
— 1 minute 30 sekundziy, daina E — 4 minutes. Alisos grotuvas Sias penkias dainas A, B, C,
D ir E groja nurodyta tvarka be tarpy, o pasibaigus paskutinei dainai, is karto vél paleidzia
pirmaja. Alisai iSeinant iS namy grotuvas pradéjo groti daing C. Kuri daina skambéjo, kai
lygiai po valandos Alisa sugrijzo?

A)A B)B C)C D)D E)E
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SALYGOS

23.

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

Dovydas | lentelés 3 x 3 langelius suraseé skaicius nuo 1 iki 9. Skaicius 1, 2, 3ir 4 [ 3

jis jrasé j langelius, pavaizduotus paveikslélyje. Pabaiges rasyti Dovydas pastebéjo,

kad skai¢iaus 5 kaimyniniy langeliy (turin¢iy bendra krasting) skai¢iy suma lygi 9.

Kam lygi skaic¢iaus 6 kaimyniniy langeliy skaic¢iy suma?
A)l4 B)15 C)17r D)28 E)29

Ant kranto auga 60 medziy. Kas antras medis yra klevas, o kas trecias — arba klevas, arba

uosis. Likusieji medziai yra berzai. Kiek berzy ant kranto?
A)10 B)15 C)20 D)24 E)30

Trys vienodi staciakampiai yra kvadrate, kurio krastinés ilgis 24 cm (Zr. pa-

veikslelj). Kam lygus vieno staciakampio plotas?
A)24cm®* B)32cm®? C)36cm? D)48cm? E) 72 cm?

Karalius ir jo pasiuntiniai 5 km/h grei¢iu vyksta is pilies j vasaros rumus. Kas valanda karalius
pasiunéia vieng pasiuntinj atgal i pilj. Pasiuntiniai atgal i pilj joja 10 km/h grei¢iu. Kas kiek
minuc¢iy pasiuntiniai grizta j pilj?

A)30min B)60min C) 75 min D) 90 min E) 120 min

Benas lentoje uzrasé tris skaitmenis, kuriy suma lygi 15. Evita nuvalé viena i$ skaitmeny ir
vietoje jo parasé 3. Lentoje uzrasyty skaitmeny sandauga pasidare lygi 36. Kokj skaitmenj
galéjo nuvalyti Evita?

A)6arba7 B)T7arba8 C)Tik6 D)Tik7 E)Tik38

Kiskis Kvanka labai megsta kopustus ir morkas. Per dieng jis sugrauzia arba 9 morkas, arba
2 kopustus, arba 4 morkas ir 1 kopusta. Morky ar kopusty nerades, jis visg dieng kremta tik
zole. Per praéjusias 10 dieny Kvanka is viso sugrauze 30 morky ir 9 kopustus. Kelias is ty
dieny jis krimto zole?

A0 B)1 C)2 D)3 E)4

Lietijoje pries kiekvieng sauléta diena dvi paskutinés dienos yra lietingos. Penktoji diena po
kiekvienos lietingos dienos irgi yra lietinga. Siandien Lietijoje sauléta. Keliy i$ eilés einanciy
dieny, pradedant rytojumi, org mes galime tiksliai numatyti?

A) 1 dienos B) 2dieny C) 4 dieny D) Né vienos dienos E) Kiek tik norime

Mociuteé turi 10 skirtingy spalvy vazuy, o jos mégstamiausia yra raudona. Gimtadienio proga
mociuté gavo 180 roziy. Ji nori jas pamerkti j vazas taip, kad kiekvienoje vazoje buty kitoks
skaicius roziy, o raudonojoje vazoje ju buty daugiausia. Kiek maziausiai roziy mociutei teks
pamerkti j raudonaja vaza?

A)19 B)20 C)21 D)22 E)23



Biciulio uzduociy sprendimai

1. D) 9

! Paziurékime, kaip metams einant kinta skaitmeny suma. Nuo 2014 iki 2019 ji didéja (tad 7
lygi nebus), o pasiekus 2020 sumazéja iki 4. Tada ji vél pradeda didéti, ir 2023 metais pirma
karta tampa lygi 7. Taigi laukti reikes 2023 — 2014 = 9 metus.

2. (D) 450 g.

Jei didzioji dalis sveria tiek pat, kiek likusios, tai jos svoris lygus pusei torto svorio. Padalije
900 g is dviejy gauname 450 g.

.o QO

Si uzdavinj patogu spresti tiesiog jsivaizduojant, kad nupiestus ziedus laikote rankose ir lé-
tai apsukate. Tamsus ziedas atsidurs kairéje, ir bus vir§ Sviesaus ziedo ties virsutiniu ziedy
prasilenkimu.

-

-

4. (A) 0

Pastebékime, kad simty skaitmeny suma yra lygi norimam rezultatui: 1+1+1 = 3. Vadinasi,
sumuodami desimciy skaitmenis negalime gauti 10 ar daugiau. Vienintelis rezultatas, kurj
galime gauti, yra 0, tad tokia ir bus zvaigzdutémis pazymeéty skaitmeny suma.

-

5. (A) 1

Maziausias penkiazenklis skaicius yra 10000, o didziausias keturzenklis yra 9999. Ju skirtumas
lygus 1.

-

6. (D) 60

! Gautojo staciakampio ilgosios krastinés dvigubai ilgesnés uz kvadrato krastine, o trumposios —
dvigubai trumpesnés. Sudéje jy ilgius, gausime, kad staciakampio perimetras lygus penkiems
kvadrato krastinés ilgiams. Kadangi kvadrato perimetras lygus 48, tai jo krastinés ilgis lygus
12. Tuomet staciakampio perimetras bus 5 - 12 = 60.

13
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7. B) 5

! Raskime, i$ keliy degtuky Kotryna sudéjo kvadratg. Zinome, kad i$ viso trikampiui ji panau-
dojo 18 degtuky, nes trikampis turi tris krastines, ir kiekvienai is ju Kotryna panaudojo po 6
degtukus. Kadangi i$ viso ji degtuky turéjo 38, tai kvadratui liko 38 — 18 = 20.

Kvadratas turi keturias vienodo ilgio krastines, tad padalije 20 iS 4 gauname ieskoma
vienos jo krastines ilgj: 5.

8. B) 3

! Truputj packsperimentave netruksime pastebéti, kad imant 3 juodus karoliukus i$ deinio galo
ir 2 juodus is kairiojo galo, i$ viso nuimsime tris baltus karoliukus. Lieka jsitikinti, kad maziau
balty karoliuky nuimti nepavyks.

[sties, jei nuo desiniojo galo imtume daugiau nei 3 juodus karoliukus, tekty nuimti bent
keturis baltus. Lygiai taip pat, jei nuo kairiojo galo bandytume nuimti daugiau nei 2 juodus,
tekty nuimti bent keturis baltus. Vadinasi, 3 juodi iS desinés ir 2 juodi is kairés yra daugiausia,
ka galime nuimti nevirSydami 3 balty, o kadangi 3 + 2 = 5, tai neturime pasirinkimo — tenka
juos ir imti.

9. . Antrame

-

Siame uzdavinyje svarbu nesusimaiSyti skai¢iuojant raty trukmes. Norint rasti pirmojo rato
trukme, reikia is laiko, uzfiksuoto po 1 rato, atimti starto laika, gausime 10:26 — 9:55 = 31
minute. Norint rasti antrojo rato trukme, reikia is laiko, uzfiksuoto po 2 rato, atimti laika
uzfiksuotg po 1 rato, gausime 10:54 — 10: 26 = 28 minutes. Taip tesdami, rasime, kad trecias
ratas truko 32 minutes, ketvirtas — 35 minutes, penktas — 29 minutes. Matome, kad maziausiai
Haris uztruko antrame rate.

10. 16

! Skai¢iuokime i$ kito galo. Paskutinis émé Mazylis, ir jam paémus puse saldainiy liko 3, vadinasi
pries imant buvo 6. Antrasis nuo galo émé Karlsonas, ir paémé du saldainius, vadinasi pries
jam imant buvo 8. Galiausiai trec¢iasis nuo galo vel émé Karlsonas, ir paéme puse saldainiy,
vadinasi pries jam imant buvo 16.

11. @ Tai nejmanoma

! Salygos figiiroje yra dvi baltos plytelés ir Sesios juodai baltos. Visos juodai baltos figiiros juodo
ploto ir balto ploto turi po lygiai, vadinasi is viso figuroje yra dviem plytelémis balto ploto
daugiau nei juodo. Net ir pridéjus visg juoda plytele, balto ploto vis vien liks viena plytele
daugiau.
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12. 1 km j Siaure

| Pavaizduokime Jono ir Eriko kelius:

2k_r_n_»
1km
1km
Jonas Ak
4km| FErikas
_1km |
T 4km i

Susumave atstumus gausime, kad jie abu nuéjo po 3 kilometrus j vakarus, o j pietus
Erikas nuéjo vienu kilometru daugiau. Vadinasi, norédamas sutikti Jong, jis turés dar eiti
vieng kilometra j Siaure.

13. (D) 10

! Zinome, kad 7 vaikai ledus valgo kiekviena dieng, tad jie juos valge ir vakar. Vadinasi, i$ 13
vakar valgiusiy vaiky, tokiy, kurie valgo ledus kas antra diena, buvo 13 — 7 = 6. Tie Sesi
siandien ledy nevalgys, bet valgys like 9 — 6 = 3 vakar ledy nevalge, bet kas antra dieng juos
valgantys vaikai. Pridéje juos prie 7, kurie valgo ledus kiekvieng dieng, gauname 10.

14. B) B

! Sj uzdavinj patogu spresti pavaizdavus apskrita stalg ir prie jo sédindias kenguras. Tuomet
galima tiesiog pabandyti keletg kengury apsikeitimo vietomis varianty. Pavyzdziui, Zzemiau
esanCiame paveikslélyje kengurg A palikome vietoje ir pazyméjome rodyklémis vienintel] jma-
nomgy likusiy kengury susikeitimo buda:
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Matome, kad jei kengura A liks vietoje, tai po susikeitimo kengury tvarka, pradedant nuo A,
bus A, C, B, E, D — netinka. Pabandykime vietoje palikti kengura B:

D— C C D

~_ 7

Siuo atveju gauname, kad po susikeitimo kengtiry tvarka bus A, E, B, D, C - tinka! Radome,
kad salyga tenkinama, jei nesikeic¢ia kengura B. Zinoma, galime pabandyti likusius variantus
ir jsitikinti, kad kitais atvejais kengury tvarka bus kitokia.

15. B) B

! Sj uzdavinj galima i$spresti pabandzius ir mintyse (ar pavaizdavus ant popieriaus lapo) sudéjus
kvadrata is kuriy nors keturiy daliy. Taciau tai néra lengva, nors iS pirmo zvilgsnio taip
neatrodo. Bet kuriuo atveju pabandyti verta, nes net ir nepavykus, greitai suprasime, kur
siame uzdavinyje Suo pakastas.

Bebandydami pastebésime, kad kiekviena detalé turi tureti dvi tiesias krastines, kurios
eis sudétojo kvadrato krastinémis. Be ty dviejy tiesiy krastiniy kiekviena detalé turi dar po
dvi krastines, kuriomis glausis prie kitos.

Glaudziant detales viena prie kitos, iSgaubta krastiné gali glaustis tik prie jgaubtos, o
tiesi prie tiesios. Pastebékime, kad po trecia tiesia krastine (neskaitant dviejy, kurios bus
iSorinémis) turi tik D ir E. Vadinasi, jei imsime viena is siu detaliy (o juk butinai imsime!), tai
turésime imti ir kita.

Suprate, kad turésime imti detales D ir E, svarstome toliau. Jei prie jy bandysime pridéti
detales A ir B, tai is viso turésime keturias jgaubtas krastines ir dvi iSgaubtas — suporuoti jy
nepavyks. Jei prie jy bandysime pridéti detales B ir C, tai bus atvirkséiai: turésime keturias
iSgaubtas ir dvi jgaubtas krastines, tad suporuoti juy taip pat nepavyks.

Galiausiai, jei prie D ir E bandysime pridéti detales A ir C, tai turésime po tris jgaubtas
ir po tris iSgaubtas krastines, ir kiek pabande kvadrata sudésime:

=
-
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16. (D) 17

Raskime, kokius tris vienazenklius skaicius (skaitmenis) turime sudauginti, kad gautume 135.
Skaidykime dauginamaisiais: 135 = 5-3 -3 - 3. Skaitmenys sandaugoje keturi, o mums reikia
trijy, vadinasi kazkuriuos du turime sudauginti j viena. Jei dauginsime 3 is 5, gausime 15 —
per daug. Lieka tik dauginti 3 iS 3, nes kitokiy skaitmeny neturime.

Vadinasi, vienintelis budas uzrasyti 135 kaip trijuy skaitmeny sandaugg yra 5-3 -9, tad
butent is siy trijy skaitmeny ir buvo sudarytas salygos trizenklis skaicius. Jy suma lygi 17.

17. (A) 4

Raskime 6-vie¢iy staliuky skaiciy. Kavinéje is viso gali susésti 72 Zzmonés, o prie 3-vieciy ir
4-vieciy tik 36 Zzmoneés, vadinasi like 36 turi tilpti prie 6-vieciy staliuky. Padalije 36 iS 6,
randame, kad jy yra 6.

[Ssiaisking tai, zinome, kad i$ viso 3-vieCiy ir 4-vieciy staliuky yra 16 — 6 = 10, ir prie ju
gali susésti 36 zmonés. Kiek pabandzius nesunku atspéti, kad i$ ty desimties 4 yra 3-vieciai
ir 6 yra 4-vieciai. Taip pat galime susidaryti ir lygtj. Pazymeéje 3-vieciy staliuky skaiciy z,
gausime, kad kavinéje yra 10 — x 4-vieciy staliuky, tad prie juy gali susésti

3z +4(10 — z)

lankytoju. Prisilygine 3x + 4(10 — x) = 36 ir iSsprende, rasime atsakyma = = 4.

18. (D) 16

Atidékime atkarpoje duotus taskus ir atstumus:

. 35 ‘ »
A B C D E F
(= -~ —-— e — o - - o
}— ~A]‘_2 —_—} 7_,,,.12- -4
S S T/ R

Atidziai paziuréje j gautg brézinj, pamatysime, kad keturios trumpos atkarpos persidengia
kaip tik ties ieSkoma atkarpa BE. Vadinasi, sudéje jy ilgius gausime ilgosios atkarpos AF ilgj
plius BE ilgj. Tad

BE =12+11412+ 16 — 35 = 16.

19. (E) 13

Isivaizduokime, kad Rasa du saldainius atskyré nuo kity. Like saldainiai susideda ir j kruveles
po 3, ir | kruveles po 5, tad jie sunkumy nesudarys ir galime j juos nekreipti démesio. Lieka
sugalvoti, kiek saldainiy turime pridéti prie ty atskirtyjuy dviejy saldainiy, kad ir jie iSsidalyty
i abiejy rusiy kruveles.

Pats maziausiais uz 2 didesnis skaicius, besidalijantis ir i$ 3 ir iS 5 yra 3-5 = 15. Vadinasi,
prie turimy 2 Rasai dar reiks pridéti 13 saldainiy.
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20. (A) 1

I$ salygos aisku, kad sienai 6 gretimos (turin¢ios bendra krastine) sienos yra 1, 2, 4 ir 5,
vadinasi, priesinga sienai 6 yra siena 3. Sienai 1 gretimos yra sienos 2, 5 ir 6, vadinasi, jai
priesinga yra arba siena 3, arba siena 4. Bet siena 3 yra prieSingai sienai 6, tad sienai 1
priesinga yra siena 4, ko ir ieskojome.

21. D) 7

Tam, kad matytume nurodytg figurg ir is deSinés, ir is priekio, ir i$ virSaus, turime i$ kubo
isimti bent tris kubeliy eiles, pazymeétas paveikslélyje.

Suskaiciave pazymeétus kubelius, gauname atsakyma 7.

22. (A) A

Sudékime visy dainy trukmes: 3 4+ 2:30 +2 4 1:30 +4 = 13. Jei iSeinant Alisai pradéjo
skambeéti daina C, tai ji pradéjo skambéti ir po 52 minuciy, keturis kartus grotuvui pagrojus
visa grojarastj. Paziurekime, ka gros grotuvas pradedant sia 52 minute. Pirmiausia pagros
daing C, kuri trunka 2 minutes. Tuomet ties 54 minute pradés groti daing D, kuri trunka
1:30, ties 55: 30 pradeés groti daing E, kuri trunka 4 minutes, o ties 59:30 pradés groti daing
A, kuri trunka 3 minutes. Tad butent daina A ir skambés, kai Alisa gris.

23. (E) 29

Pastebékime, kad vienintelé vieta, kur Dovydas gali jrasyti skaiciy 5 yra tarp 1 ir 2. Jrasius
5 tarp jy, o i centra jrasius 6, gausime, kad Salia 5 esanciy skaiciy suma lygi 9 — tiek, kiek ir
reikia. [rasius 5 bet kur kitur, ar j centra jrasius bet kokj kita skaiciy, Salia jo esanciy skaiciy
suma padidés ir salygos nebetenkins.

Nustatéme, kad 6 turi buti centre. O tuomet zinome, kokie skaiciai bus jo kaimynai: 5,
7, 8 ir 9. Sudéje juos, gauname atsakyma 29.

24. (C) 20

irmiausia §j uzdavinj iSspreskime galbut kiek negrieztai. Nusipieskime dvylika rutuliuky
(,medziy*), kas antrag nuspalvinkime raudonai, o kas trec¢ia mélynai:

- > % i ' I Ve - (o e '
$ O @ O ® O @ €& @ O

Pastebékime, kad pirmy SeSiy medziy nuspalvinimas toks pat, kaip ir antry Sesiy, tad
galime jtarti, kad jis isliks toks pat ir toliau. Kadangi i$ pirmy Sesiy 2 medziai liko nenuspalvinti
(berzai), tai i$ Sesiasdesimties ju bus 20.
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Bespalvinant galima sugalvoti ir griezta sprendimg. Kiek yra berzy, suzinosime rade, kiek yra
klevy ir uosiy kartu sudéjus, tad skaiciuokime. Zinome, kad kas antras yra klevas (raudona
spalva), tad ju yra 60: 2 = 30. Taip pat, kas trecias yra klevas arba uosis (mélyna spalva),
tad jy yra 60: 3 = 20. Atrodyty radome ir kiek yra berzy: 60 — 30 — 20 = 10, bet atsargiai,
nesuklyskime! Tarp ty 20 ir 30 kai kuriuos medzius jskaic¢iavome du kartus (ta patj rutuliuka
nuspalvinome dviem spalvomis). Du kartus jskai¢iavome tuos medzius, kurie buvo ir  kas
antras® ir ,kas trecias“, o tai reiskia, buvo ,kas Sestas“. Juy bus 60: 6 = 10, tad is viso klevy
ir uosiy ant kranto auga 20 + 30 — 10 = 40, o like 20 yra berzai.

25. @ 72 cm?

[siziuréje | brézinj, nesunkiai pastebésite, kad ilgoji mazojo staciakampio krastiné yra lygi
pusei kvadrato krastinés, o trumpoji yra lygi pusei pusés, t.y. ketvirtadaliui (brézinyje vienodu
skai¢iumi bruksneliy pazymétos vienodo ilgio atkarpos):

T12
24

Lieka tik sudauginti: 6 - 12 = 72.

26. (D) 90

Raskime, keliomis minutémis pirmasis pasiuntinys atvyks anksciau j pilj, nei antrasis. [sivaiz-
duokime, kad keliaujame kartu su karaliaus svita, ir, jam paleidus pirmajj pasiuntinj j pilj mes
sustojame ir prisedame sSalia kelio. Pirmasis pasiuntinys joja j desine pilies link, o karalius
keliauja j kaire rumy link. Kiek laiko mes prasédésime Salia kelio, kol pro mus prajos antrasis
pasiuntinys?

Skaiciuokime: valanda antrasis pasiuntinys jos su karaliumi, ir nuo musy nutols per 5 kilo-
metrus. Tuomet jis pradeés joti pilies (ir musy) link, ir tuos 5 kilometrus jveiks per pusvalandj.
Vadinasi, mes antrajj pasiuntinj pamatysime po pusantros valandos nuo pirmojo pasiuntimo.

Nebesunku suprasti, kad jei ties mumis laiko tarpas tarp pasiuntiniy buvo pusantros
valandos, tai ir ties pilies vartais jis bus pusantros valandos, arba 90 minuciy.

27. 7 arba 8

Du Beno skaitmenis, kuriy Evita nenuvalé, pazymeékime x ir y. Tuomet iS salygos zZinome,
kad nuvalytasis skaitmuo buvo lygus 15 — z — y. Taip pat Zinome naujojo trejeto sandauga:
3-x-y=236,tai yrax- -y=12.

Kokius du skaitmenis sudaugine galime gauti 127 ISsirase 12 daliklius 1, 2, 3, 4, 6, 12 ir
padalije, gauname, kad 12 galime gauti tik kaip 1-12, 2.6 ir 3 - 4. 12 néra skaitmuo, tad
1-12 atmetame. Lieka du variantai, pirmuoju skaitmeny z ir y suma lygi 8, antruoju 7. Tad
ieskomas nuvalytas skaitmuo atitinkamai gali buti arba lygus 7, arba 8.
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28. (C) 2

Pradékime §j uzdavinj spresti nuo morky. Zinome, kad per viena dieng Kvanka gali sugrauzti
arba 9, arba 4 morkas, o is viso jis sugrauzé 30. Patikrinkime, kelias dienas i$ pastaryjy desim-
ties Kvanka grauzé po 9 morkas. Turéjo buti bent viena ,,devynmorké® diena, nes 30 nesidalija
is 4. Taip pat negaléjo buti ir viena ,devynmorké® dienos, nes 21 nesidalija iS 4. Tikriname
2 ,devynmorkes“ dienas: lieka 12 morky, o 12 is$ 4 dalijasi, tinka! Trys ,,devynmorkés“ dienos
taip pat netinka, o daugiau jy buti negali. Nustatéme, kad Kvanka 2 dienas grauzé po 9
morkas, ir 3 dienas grauzé po 4.

Pereikime prie kopusty. Per tas dienas, kai grauzé 9 morkas, Kvanka nesugrauzé nei vieno
kopiuisto, o per tas tris dienas, kai grauzé 4 morkas, sugrauzé 3 kopustus. IS viso jis sugrauze
9 kopustus, vadinasi likusius 6 grauzé per 3 ,dvikopustes® dienas.

Issiaiskinus Kvankos meniu, belieka viska suskaiciuoti. Jis 2 dienas grauzé po 9 morkas,
3 dienas grauzé po 4 morkas ir kopusta ir 3 dienas grauzé po 2 kopustus. IS viso 8 dienos,
vadinasi per likusias 2 dienas jis krimto Zole.

29. (C) 4 dieny

Pavaizduokime dienas kaip vienas po kito einanc¢ius langelius. Siandien Lietijoje yra sauléta:

e  — e ———

Zinome, kad pries sauléty diena, dvi paskutineés dienos yra lietingos, tad lietinga buvo ir vakar,
ir uzvakar:

—_—_— e e e e e —— e —— e

R N S S S W —"

JE— S

Po kiekvienos lietingos dienos penkta diena taip pat yra lietinga, tad lis uzporyt ir uz uzporyt:

o g — —— e ——

— _—
B N S U SN

—_— N NS

Rytoj ir poryt taip pat lis, nes jei buty sauléta, tai reiksty, kad dvi dienas pries tai lijo, o mes
zinome, kad Siandien nelyja.

_—_— e — e e S ——————— e

| ea ases

_— —

Sugebéjome nustatyti keturiy dieny orag, o penktosios oro nustatyti nebepavyks, nes nei ji
yra penkta po lietingos, nei salia saulétos. Idomu, kad jei netycia ir penktaja dieng lyty, tai
saulés Lietijos zmonés nebeisvysty niekada. Tikékimes, kad taip nenutiks.
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30. (B) 23

? Sis uzdavinys gana sunkus: i§ pat pradziy neaisku, nuo ko pradéti, o kai jau pasidaro aisku,
néra paprasta sumuoti tiek daug skaiciy.

Pirma raskime siulo gala: kodél vienoks ar kitoks atsakymas gali netikti? Greic¢iausiai
todél, kad jei j raudong vaza mociute jdés per mazai geliy, tai dedant j kitas dar maziau visos
per gimtadienj gautos 180 geliy paprasciausiai netilps.

Pabandykime — pasirinkime atsakyma A ir paziurékime, ar tikrai visos gélés netilps. Jei
mociuté j raudonaja vaza merkia 19 géliy, tai j kitas turés merkti maziau, o be to, po skirtinga
skaiciy. Tai reiskia, kad norédama pamerkti kuo daugiau geliy, ji i antraja vaza turés pamerkti
18, i treciaja 17, i ketvirtaja 16 ir taip iki pat desimtosios, i kurig ji turés pamerkti 10 géliy.
Kiek gi géliy ji pamerke is viso? Reikia suskaiciuoti tokiag nemaza suma:

194+18+17+16+ 15+ 14 + 13 + 12 + 11 + 10.

Zinoma, galima tiesiog imti ir i$ eilés $ig suma susumuoti (ka, neturint kity minéiy, konkurso
metu greic¢iausiai ir verta daryti). Kita vertus, sumuojant tokig suma galima jvelti klaida,
tad mes, turédami laiko, kiek pagudrausime ir sumuosime poromis: pirma skaic¢iy sudésime
su paskutiniuoju, antra su priespaskutiniuoju ir taip toliau. Kad buty aiskiau, nuspalvinkime
Sias poras:

194+18+17+ 16+ +  +13+12+ 11+ 10.

Kiekvienos i§ iy pory suma ta patil Zitrekite:

19410 =29
18 +11 =29
17+12 =29
_l’_
_l’_

Aisku, kad tuomet visa suma bus lygi 29 - 5 = 145. Suzinojome du dalykus: kaip sumuoti i$
eilés einancius skaicius, ir kad tikrai mociutes gélés siuo atveju netelpa.

Pabandykime atsakyma B, nujausdami, kad netilps ir Siuo atveju. Vel mastome taip pat,
ir gauname, kad daugiy daugiausiai mociute gali pamerkti tiek geliy:

20+19+184+17+16+15+ 14+ 13 + 12 + 11.

Cia démenis veél galima poruoti, gausime penkias poras po 31 (tad is viso 5 - 31 = 155). Beje,
Sios sumos kiekvienas skaic¢ius vienetu didesnis uz pries tai jau rastos sumos skaic¢iy. Desimt
vienetu didesniy skaic¢iy duoda desimtimi didesne suma: 145 + 10 = 155. Vél mociutés rozés
netelpa.

Imame atsakyma C ir jau zinome ko tikétis: j raudonaja vaza mociuté pamerks viena roze
daugiau nei atsakyme B, tad j visas vazas kartu daugiausiai pamerks dar deSimcia daugiau:
155 + 10 = 165 — vis dar per mazai.

Imame atsakymg D, dar desimcia roziy daugiau 165 4+ 10 = 175 — irgi per mazai. Lieka
atsakymas E, nujauciame, kad viskas su juo gerai, tad jj ir pazymime.
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| Patikrinkime, ar tikrai atsakymas E tinka. I§ pradziy pabandykime pamerkti kuo daugiau
roziy: j raudona vaza merkime 23, o j likusias visas po vieng maziau:

23+22+214+20+19+ 18+ 17+ 16 + 15 + 14.

Si suma nebebaisi, géliy ¢ia defiméia daugiau nei daugiausia kiek gavome atsakyme D: 175 +
10 = 185. Matome, kad juy penkiomis per daug, reikia kazkurias isSimti. Sekunde pamastome
— o gi viskas ¢ia paprasta: pavyzdziui, iSimkime po vieng i$ paskutiniyjy penkiy vazy:

23+22+214+20+19+ 17+ 16 + 15 + 14 + 13.

Net nesumuodami tikrai zinome, kad $i suma lygi 180, ir kad géles pamerkti pavyko.
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