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Pratarme

Paprastai ziurint, Kenguros konkursas téra ne ka daugiau kaip 30, o jaunesniy klasiy mo-
kiniams dar maziau (tiesa, labai nekasdieniy) matematikos uzdaviniy, susitikimas su kuriais uz
sprendéjo suolo trunka nepilnas dvi akademines valandas. Ir viskas. Tik tiek.

Paprastai ziurint, ir musy garsiausiojo alpinisto Vlado Vitkausko paskutinis metras jkopiant j
Everestg irgi susidéjo ne is simto judesiy, o kai kurie is juy gal ir apskritai tebuvo tik krusteléjimai.
Tiesa, tie krustelé¢jimai turéjo buti nezmoniskai sunkus.

Taciau kodél tiek daug zmoniy ty kopimy imasi j realius kalnus ir kodél net per 5 milijonus
vidurinés mokyklos mokiniy kasmet pavasarj kopia j Kenguros kalnelius? Kuo tie Kenguros kal-
neliai tokie patrauklus, kokios ten aukstumeélés atsiveria? Juk dabar jau nebeissisuksi burbteléjes:
jie neturi kur détis, tai ir sprendinéja visokius uzZdavinukus. Juk nepasakysi, kad milijonai taip
jau ir neturi kur détis Sitokioje pramoguy gadynéje.

Ar tik ne todél, kad tie milijonai gerai zino, jog baigiamajame kopime juy laukia, nors ir
iveikiami, bet kartu ir labai grazus, patrauklus uzdaviniai, kuriuos spresdamas gali uZsikabinti
pacia tauriausia to zodzio teikiama prasme? Kaip tai zinojo (o jei ne — tai suzinojo) per 56000
Lietuvos mokiniy, dalyvavusiy konkurse 2014 metais. Juk konkursas — it zavus tornadas (o tokiu
irgi buna) — negriaudamas supurto jtempta mokyklos dieny tékme ir pralékes palieka beveik
nematoma, bet aisky pédsaka visy susidurusiy su juo vaizduotése. Jo imi ilgétis daznai pats
to nesuvokdamas — zymia dalimi butent iS to ilgesio pamatyti paprasty, graziy bei viliojanciy
uzdaviniy ir atsiranda milijonai dalyvaujanciyjy.

50 lemtingos darbo minutés kiekvieny mety kovo ménesio treciajj ketvirtadienj vainikuoja
begale jdéty pastangy ir kruopsty triusg, nejkyriai visam iSminties trokstanciam pasauliui be
paliovos jrodydamos, kad galva lauzyti prasmingai, kad ir matematikos uzduotis besprendziant,
galima patiriant zaisminguma, spéliojimo azarta, zaibiskus, netikétus proto nusvitimus.

Nepamirskime, kad vertinami yra tik konkurso dalyviy — 1-12 klasiy kenguriuky — atsakymai,
o atsakyma kiekvienoje uzduotyje reikia pasirinkti (ir kuo grei¢iau!) is penkiy duotyjuy. Ar tikrai
teisingas tas atsakymas, kuris iS pirmo zvilgsnio atrodo labiausiai tikétinas? Ar tas uzdavinys
tikrai toks sunkus, kad verciau jj praleisti? O gal tereikia pastebéti kokig smulkmena, savaime
nekrintancig j akis, ir uzdavinys i$ karto iSsispres? Ar pasédéti prie Sio uzdavinio dar kelias
minutes? O gal verc¢iau rizikuoti ir is karto spéti labiausiai patinkantj atsakyma? Juk jei pataikysi
— priklausomai nuo uzdavinio sunkumo gausi 3, 4 ar 5 taskus, taciau jei rizika nepasiteisins ir
prasausi pro salj — bus blogiau nei jei isvis jokio atsakymo nezymeétum. Mat uz klaidingg atsakyma
iS bendros tasky sumos su Saltu buhalteriniu tikslumu atimama ketvirtis to, kas buty pridéta
atsakius teisingai. (Visgi pastebésime, kad | minusa nusiristi Kenguros konkurse nejmanoma, nes
kiekvienam mokiniui vien uz dalyvavima dosniai skiriama 30 taskuy.)

Su panasiais klausimais konkurso dalyviai susiduria daznai, nes Kenguros uzdaviniy spren-
dimai buna gana netikéti, kvieciantys sprendéjg padaryti atradimg — persokti per standartinio
mastymo barikadas. Taip kinta milijony sprendéjy poziuris i tai, kokia gi buna (Smaiksti) uzduo-
tis ir is keliy minciy bei paprasty sakiniy jau gali sukristi jos sprendimas — Stai jau, regis, net gali
atskirti, uz kuriy salygos zodziy ar skaiciy slapstosi tikrasis atsakymas.

Dabar stabtelékime akimirkai ir paklausykime keliy zodziy iS Kenguros gelmiy Lietuvoje ir
visame pasaulyje. Kas gi mums tg kasmetj viesulg siuncia?

Kaip nesunku nuspéti, konkurso idéja gimé ir labai sekmingai rutuliojosi Australijoje, o Fu-
ropoje ji émeé sklisti iS Prancuzijos. Prancuzai suteiké Kengurai ir jos dabartine organizacing is-
vaizda. Lietuvoje prie Kenguros konkurso istaky stovéjo ir labai daug nuveiké jvairios institucijos,
mokyklos ir kitos savo gyvenima Svietimui paskyrusios organizacijos bei entuziastingi pradininkai.
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Kalbant siek tiek zaismingiau, butent jy galingomis pastangomis grakstaus bei efektyvaus moky-
mo simboliu tapes gyvunas su visa savo mokslo kariauna ir buvo atviliotas ir, dristame tai sakyti
nedvejodami, negriztamai atsuoliavo pas mus bei jsikuré Nemuno zeméje.

Tarp sumaniai j Lietuva Kenguros konkursg viliojusiy institucijy pirmiausiai minétini Svie-
timo ir mokslo ministerija, Matematikos ir informatikos institutas bei Vilniaus universitetas, o
nenutylint Zmoniy pirmiausiai reikéty paminéti — ¢ia butent tas atvejis, kai nutyléti buty nepa-
doru — Lietuvos matematikos olimpiady patriarchg Juozg Juvencijy Madj bei SMM vyriausiaja
matematikos specialiste Maryte Skakauskiene.

O siaip, Kengurai nuolat musy gyvenime randantis, viskas vyksta kaip visur, kur rimtai
dirbama. Ir Kenguros ratas sukasi kiaurus metus — net vasaromis, kai, atrodyty, tik atostogos,
geriausiai konkurse pasirodziusieji mokiniai kvie¢iami j stovyklas, kur gali dalyvauti tiek spor-
tiniuose, tiek kengurinivose (matematiskai sportiniuose), tiek kituose smagiuose renginiuose. O
rudenj ekspertai, suvaziave is viso pasaulio, renka uzdavinius konkursui, per ziema jie verc¢iami j
desimtis kalby, adaptuojami ir pritaikomi taip, jog kartais atrodo, kad jie sugalvoti kaimyniniame
miestelyje. Vien Lietuvoje Kengura kalba keturiomis pagrindinémis kalbomis: lietuviy, lenky,
rusy ir angly.

Tik taip, nepastebimai bei nenuleidziant ranky, ir gali uzgimti konkursas, keic¢iantis jo dalyviy
poziurj i matematika. Tik tai ir teparodo, kaip moderniam zmogui duoti deramg pasirengima dar
modernesnei mus uzgriunanciai ateiciai, j kurig jam lemta Zengti.

Sis kelias neisvengiamas — juo teks eiti. Eiti bus idomu, kartais Siek tiek baugu, gal net sunku
— bet jo vingiai jveikiami, o ji pasirinkusiyjy uzmojai stebinantys.

Kas gi misy laukia kelionéje? Sioje knygeléje pateikti konkurso uzdaviniai, pro kuriuos 2014
mety kovo 20 dieng keliavo ir gausiai sprendé 1-2 klasiu (Nykstuko amziaus grupé) mokiniai.
Be to, norintieji pasitikrinti, ar jie tikrai gerai sprendé, panudusieji pasiziuréti, kaip dar galima
spresti siuos uzdavinius arba kaip juos pajégia spresti ju pateikéjai, knygeléje ras ir visy uzdaviniy
atsakymus su sprendimais.

Kaip jau seniai visi zino, norint rasti ar pasirinkti teisinga atsakyma is penkiy duotyjy, ne
visada butina grieztai iSspresti uzdavinj ar kaip kitaip perkratyti visa pasaulio iSmintj, todél ir
knygeléje pateikiami kai kuriy uzdaviniy ne tik griezti matematiniai sprendimai (jie zymimi Zenklu
1), bet ir ju kenguriniai sprendimai, paaiskinantys, kaip nusigauti iki teisingo atsakymo, uzdavinio
iki galo taip ir neissprendus (tokie sprendimai-nusigavimai pazyméti zenklu 7). Kai vienokiy ar
kitokiy sprendimo budy yra daugiau nei vienas, jie zymimi zenklais 7?7, !!. !l ir pan. Nors
konkurse-zaidime pakanka klaustuku pazyméto sprendimo, tikimés, kad matematikos galvosukiy
sportu uzsikrétusiam skaitytojui nebus svetimas ir azartas iSsiaiskinti viska iki galo bei pereiti
uzdavinio lynu be penkiy atsakymuy apsaugos.

Tad kvieciame keliauti ir pavaikstinéti juo kartu su Kengura — iSméginti turimas jégas bei
zadinti savo kurybines galias, kuriy jus, mielas skaitytojau, Sitiek daug turite!

Aivaras Novikas
Romualdas Kasuba



Nykstukas, 1 klasé, 50 geriausiyjy

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Nykstukas, 2 klase, 50 geriausiyjy

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Tarptautinis matematikos konkursas
KENGURA

Dalyvio kortelé

KAIP UZPILDYTI DALYVIO KORTELE

TEISINGAS KORTELES UZPILDYMAS YRA TESTO DALIS!

1. Kortele pildykite pieStuku.
2. Jei zymédami suklydote, ISTRINKITE Zyméjima trintuku ir Zymékite dar kartg.
3. Nurodytoje vietoje jrasykite savo mokyklos Sifrg (jj Jums pasakys mokytojas) ir pavadinimg.

4. Kryzeliu atitinkamuose langeliuose pazymékite, kuria kalba ir kurioje klasé€je mokotés (gimnazijos klasés - G1, ..., G4).

5. Zemiau nurodytoje vietoje didZiosiomis spausdintinémis raidémis jradykite savo vardg ir pavarde.

Pavyzdys: Pavarde P A V A R D E N | S

6. ISsprende testo uzdavinj, nurodytoje Sios kortelés vietoje pazymékite tik vieng pasirinktg atsakyma.

Zyméjimo kryZeliu pavyzdys: R/

ATSAKYMUY DALIS

Mokyklos $ifras Mokyklos pavadinimas

Kalba

Lietuviy ]

Lenky O] Nykstukas Mazylis Biciulis Kadetas Junioras Senjoras
Rusy O Klasé 1 2 3 4 5 6 7 8 9(G1) 10(G2) | 11(G3) 12(G4)
Angly O 0 O 0 o 0 o 0 o 0 o 0 o
Vardas

Pavarde

Uzdaviniy atsakymai

A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E
1oy g0 spgggoo »»goodg 2sggooof
2 Qg ng s QU0 22000400 2200000
sygouoogo o gbouoon sgodubd apgguood 00000
sJoOgoo oo gdg w04 200000 200000
sygUOoOogo angpogdgoo vOgodubdo 30g0o0d 200000
e U0d 20000 g0 2000400 sedgooof
PASTABOS

1. Uz teisingg atsakyma skiriami visi uzdavinio taskai. Uz nenurodytg atsakyma skiriama 0 tasky, o klaidingas
atsakymas vertinamas minus 25% uzdavinio tasky.
2. KORTELES NEGALIMA LANKSTYTI IR GLAMZYTI.

3. Atlike uzduotj, konkurso organizatoriams grazinkite tik $ig kortele. Saglygy lapelis ir sprendimai lieka Jums.

Automatinis apdorojimas, Nacionalinis egzaminy centras, 2013



2014 m. Nykstuko uzduociy salygos

Klausimai po 3 taskus

1. Boruzé tups ant gélytés su penkiais ziedlapiais ir trimis lapeliais. Ant kurios gélytés tups
boruzé?

RN N S T -

2. Kuria tvarka prieisi suvertus ant siulo karoliukus, eidamas sitlu
rodyklés nurodyta kryptimi?

A)emn e B)veonm C)mevwe D)o vm E)onme

> \(;QD\
C(J/ﬁ

3. Keliais pilkyjy kvadratéliy c¢ia yra daugiau nei baltyjy?
A6 B)7 C)8 D)9 E)I10

4. Surikiuok visus gyvunélius pagal ju paveiksléliy auksty nuo ze-
miausiojo iki auksciausiojo. Kuris gyvuneélis atsidurs paciame
rikiuotes viduryje?

A)l B)2 C)3 D)4 E)5

5. Urté turi 10 kubiniy trinkeliy: 1 geltona, 2 Zalias, 3 mélynas ir 4 raudonas. IS
ju ji sustaté bokstg taip, kad jokios dvi tos pacios spalvos trinkelés nesiliesty.
Kurios spalvos yra klaustuku pazyméta trinkelé?

A) Raudona B) Mélyna C) Zalia D) Geltona
E) Nejmanoma nustatyti




10 SALYGOS

6. Ka reikia jrasyti i kvadratélj, kad veiksmai diagramoje buty atlikti
teisingai?
A)-38 B)8 C)-45 D)-6 E):6

Klausimai po 4 taskus

7. IS 25 vienody kvadratéliy buvo sudétas kvadratas. Birute kelis kvadratélius nu-
éme (zr. paveikslélj). Kiek kvadratéliy ji nuémé? H
A6 B)7 C)8 D)10 E)12 |

8. Ula svéré savo zaisliukus: krokodilg, vienodus liitukus ir vienodas antytes. Kelios antytés
sveria tiek pat, kiek ir krokodilas?

& &

£
p

< @E -: ;T&@;;;

A)5 B)4 C)3 D)2 E)1

9. Skruzdélyté @, eidama iS namelio ﬁ rodykliy kryptimi: J%
—3,13, =3, 11, prigo boruze Y (.  paveikslélj).
Koki gyvunelj skruzdélyté prieis, eidama pagal rodykles
—2,12, =3, 13, —>2,127

N¥ B oaf p® ik > > -

e

e >—>—

10. Keliuose skrituliuose yra kengura?

N
%

A)1 B)2 C)3 D)4 E)5



11. Kvadratas padalytas i 4 dalis (zr. paveikslélj greta). Kurios is nurodytuy figuru |
nejmanoma sudéti is ty 4 daliy? |

A) B) /. C) D) E)

12. Stac¢iakampis popieriaus lapelis buvo perkirptas j dvi dalis. Viena i8S jy pavaizduota M
salia esanc¢iame paveikslélyje. Kuris is Zemiau pavaizduoty gabaly yra to lapelio
antroji dalis?

N panan  odah padhae  pd000

Klausimai po 5 taskus

13. | kvadratélius jrasomi skaitmenys 2, 3, 4, 5 po viena karta, tada apskaic¢iuo- I:“:H_ I:“:‘
jama gautyjy dvizenkliy skaic¢iy suma. Kokia didziausia gali buti ta suma?
A)68 B)77 C)8 D)9 E)9I7

14. Kiek yra skaiciy, didesniy uz 10, bet ne didesniy uz 31, kurie uzrasomi vien tik skaitmenimis
1, 2, 37 (Skaitmenys tuose skaiciuose gali kartotis.)
A)2 B)4 C)6 D)7 E)8

15. Ant stalo viena ant kitos guli septynios sunumeruotos plokstelés. Paulius gali paimti plokstele
tik tada, kai ant jos neguli jokia kita. Jam pavyko nuimti nuo stalo visas ploksteles. Kuria

tvarka Paulius jas nuiminéjo?
7
' GXXT
)

4T )\
3
s

,4,7,3,51,2 C)6,4,7,3,1,5,2
7,4,3,5, 1,2




12 SALYGOS

16. Kiek varliy sugavo visi trys pelikanai kartu? Remkités paveikslélio duomenimis.

AS pagavau | &D AS pagavau daugiau 0

ne maiau \ (varliy nei Peli, bet AS pagavau

/A maziau nei Kanu.

X

kaip 2 varles. ne daugiau

2\ kaip 4 varles.
Lika Kanu

A)2 B)3 C)4 D)9 E)I2

17. Paveikslélyje salia pavaizduota pilka kvadratiné popieriné kortelé su iskirptu

viduriniu langeliu. Mikas sukarpé ta kortele i keleta vienody daliy. Kurios is

zemiau pavaizduoty daliy jis tikrai negaléjo gauti?

ALl Blll] oll]l bl E) | |

18. Triusis Pukis kasdien sugrauzia arba 10 morky, arba 2 kopustus. Praeitg savaite jis sugrauze
6 kopustus. Kiek morky sugrauzé Pukis praeitg savaite?
A)20 B)30 C)34 D)40 E)50



Nykstuko uzduociy sprendimai

1. B

! Nesunku perzitréti paeiliui visas gélytes ir nustatyti, kad tinka tik geélyte B. Bet galima tai
atlikti ir Siek tiek iSradingiau. Pradékime nuo ziedlapiy: 5 zZiedlapius turi tik B ir D. Bet D
turi tik 3 lapelius, taigi lieka tik B.

Galima pradéti ir nuo lapeliy: 3 lapelius turi tik B ir E, bet E turi tik 4 ziedlapius. Vél
lieka tik B.

Teisingas atsakymas B.

2.@ von

! Svarbu nepamesti i§ akiy kelio — tada matome, kad i§ pradziy bus sirdelé, po to kvadratélis, o
paskutinis skrituliukas.

Teisingas atsakymas A.

3. D) 9

! Nesunku suskai¢iuoti, kad pilkyjy kvadratéliy yra 17, o baltyjy — 8. Kadangi 17 — 8 = 9, tai
pilkyjuy kvadrateéliy yra devyniais daugiau.
Teisingas atsakymas D.

11 Uzdavinj galima spresti ir kitaip. Isskirkime paveikslélyje 4 figuras, kuriy kiekviena turi vie-
nodai pilkyjy ir baltyju langeliy (du stac¢iakampius 3 x 2 ir du staciakampius 2 x 1).

— o
—| o
— o

o——o
——o
o——o

Neisskirti lieka 4 - 2+ 1 = 9 pilkieji langeliai. Todél pilkyjy kvadrateéliy ir pradiniame paveiks-
lélyje devyniais daugiau.

Spresdami i$ uzdavinj, mes faktiskai suskirstéme kvadratélius j pilky ir balty kvadratéliy
poras. Like nesuporuoti kvadratéliai ir pasako, kokiy is jy daugiau.

Toks poravimo budas labai daznai taikomas matematikoje ir vadinamas abipusés atitikties
metodu.

13



14 NYKSTUKO UZDUOCIU SPRENDIMAI

4. B) 2

! Sunkoka netgi pasakyti, kokie ¢ia gyviinai pavaizduoti. Padeda mums tai, kad jy jvardyti ir
nereikia — uztenka kalbéti apie jy numerius.

Beje, sunku buty kalbéti ir apie ty gyvuny tikrajj ugj — reikia galvoti tik apie kiekvieno
gyvuno paveikslélio aukstj. 1 paveiksléelio aukstis — vienas langelis, 2 paveikslélio — trys lange-
liai, 3 paveikslélio — septyni langeliai, 4 paveikslélio — Sesi langeliai, 5 paveikslélio — du langeliai.
Isrikiave paveiksléelius pagal aukstj didéjimo tvarka, turésime 3, 4, 2, 5, 1. Viduryje atsidure 2
paveikslélis, nurodytas atsakyme B.

Beje, jei galvotume apie pavaizduoty gyvuny tikrajj ugj, tai panasu, kad zirafa buty auks-
¢iausia, po to buty strutis, tada leopardas. Ir siuo atveju trecias gyvunas atsidurty rikiuotés
viduryje.

Teisingas atsakymas B.

5. @ Raudonas

? Uzdavinys sunkus vien tuo, kad atsakymy ¢ia nepatikrinsi. Paspéliojus greitai pavyksta sude-
lioti trinkeles reikalaujamu budu. Klaustuko vietoje, teisingai sudéliojus reikalaujamu budu,
atsiduria raudona trinkele.

Kadangi Kenguros uzduotyse tik vienas atsakymas teisingas, tai renkameés atsakyma A.

! Déliojant vis délto reikia turéti kokj nors plang, kokia nors mintj. Cia ta mintis galéty buti
tokia: kadangi raudonyjy trinkeliy daugiausia, tai ir pradéti verta nuo ju. Jas, matyt, déti
reikia kuo toliau viena nuo kitos, todél neboga mintis iS karto déti jas trijuose kampuose.
Kevirtaja raudong trinkele naturalu déti i ,,centra”, i klaustuko vieta (paveiksléliuose trinkeles
vaizduosime kvadratéliais, daznai ir kalbésime apie juos):

Dar reikia nepamirsti, kad teisingai butina isdélioti ir kity spalvy trinkeles. Naturalu is pradziy
HisSmetyti“ tris meélyngsias — sudéti jas ,trikampiu®:

I likusias tris vietas zaliasias ir geltonaja trinkeles galima déti bet kaip.

Sudéjome trinkeles reikalaujamu budu, ir klaustuko vietoje stovi raudonoji trinkelé. O
gal kitaip sudéliojus ten atsirasty kitos spalvos trinkelé? Ne, kenguriniai atsakymai tokie, kad
is juy tik vienas teisingas, ir jeigu jis teisingas sudéliojus trinkeles vienu budu, tai jis teisingas
ir sudeéliojus kitais reikalaujamais budais (trumpiau — teisingas visada).

Renkamés atsakyma A.
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1! Kaip jau jprasta, dviem ar net trimis Sauktukais pazymeéti sprendimai labiau skirti mokytojui
ar téveliams. Mokinys, jei tai nuobodu ar per sudétinga, gali ir nesistengti juy perskaityti.

Pabandysime jrodyti, kad nors ir kaip sudétume trinkeles, klaustuku pazymetoji trinkelé
bus raudona. Kitaip sakant, mes galime jsivaizduoti, kad sprendziame uzdavinj, kai pasiren-
kamy atsakymuy néra. Jj suformuluoti galima taip:

Trinkelés sudétos taip, kad dvi vienodos spalvos trinkelés neliecia viena kitos. Kokios
spalvos gali buti paZymétoji trinkelé?

Uzdavinio sprendimo mintis galety buti tokia: Sakykime, kad mums pavyko sudéti kvad-
ratus reikalaujamu budu. Suskirstykime kvadratus j tokias sritis, kad kiekvienoje gali atsidurti
tik vienas kiekvienos spalvos kvadratas. Apciuopti tokig srit] nesunku — tai tokia trijulé: &
Kadangi kiekvienas kvadratas liecia kitus du, tai visi jie skirtingy spalvy.

Dabar isskirkime is paveikslélio tris trijules taip, kaip pavaizduota:

Kadangi kiekvienoje trijuléje bus po 1 raudona, tai jose turime 3 raudonus kvadratélius. Va-
dinasi, klaustuku pazymeétasis kvadratas butinai raudonas.

Dabar virsutine trijule apverskime galva j apacia:

Kadangi dabar liko laisvas virsutinis langelis, tai jis raudonas.
Panasiai jrodome, kad apatinis kairysis kvadratélis raudonas — uztenka apversti kairiaja
trijule:

AN IV AN
\VAVAAN

Ir jau visiskai panasiai jrodome (simetrija!), kad apatinis deSinysis kvadratélis raudonas.

Ka gi jrodéme? Ogi stai ka: jeigu jmanoma sukrauti kvadratélius reikiamu budu, tai
pazymétasis kvadratélis (ir visi trys ,,kampiniai*) bus raudoni. Dar reikia jsitikinti, kad likusius
kvadratélius galima sudélioti teisingai. Bet tai mes jau padaréme anksciau.

Beje, ¢ia gimsta dar vienas (sunkokas) uzdavinys:

Kiek skirtingy paveiksléliy galima gauti sukraunant kvadratélius reikalaujomu budu?
(Pagalvokite ir nustatykite, ar tikrai ju daugiau kaip 10.)
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6. (E) 6

? Prastas sprendimas buty tiesiog tikrinti atsakymus. Pavyzdziui, imame atsakyma A, t.y.
isivaizduojame, kad j kvadratélj jraséme —38. Tada iS eilés atliekame veiksmus, pradéje nuo 7
ir eidami pagal laikrodZio rodykle (galima pradeéti ir nuo 9):

7+2=90,9:3=33+9=1212-4=48,48—-38=10,10-2=20,20—2 =18, 18:2=0.

Kadangi turéjome gauti 7, tai atsakymas A netinka. Tikriname atsakyma B (t.y. : 8): uZtenka
pradéti jau nuo 48. Tada,

48:8=6, 6-2=12 12—-2=10, 10:2=5,

B netinka. Tikriname C (t.y. —45):
48—-45=3, 3-2=6, 6—2=4, 4:2=2
C netinka. Tikriname D (t.y. -6):
48 -6 =288, 288-2=0576, b76—2=574, 574:2=287,

D netinka. Tikriname E (t.y. : 6):

48:6=8, 8-2=16, 16—2=14, 14:2=T.
Valio, tinka! Teisingas tik atsakymas E.

! Tikrinti atsakymus — buidas nuobodus, ilgas, galima ir apsirikti.

Gudrybe ¢ia tokia: eiti ne tik pagal laikrodzio rodykle (tada nustatome skaicius desiniojoje
apatinéje skritulio iSpjovoje), o ir pries laikrodzio rodykle (tada nustatome skai¢ius kariojoje
apatinéje ispjovoje). Beje, budas ,eiti nuo galo“ padeda labai daznai.

Paeiliui pildydami desinigsias iSpjovas, gavome 3, 12, 48. Bet pasirodo, kad nesunku
uzpildyti ir karigsias iSpjovas. Pavyzdziui, jei skai¢iy dalydami iS 2 gavome 7, tai tas skaicius
yra 7-2 = 17. Jei atéme iS kazkokio skaiciaus 2 gavome 14, tai tas ,kazkoks“ skaicius yra
14+ 2 = 16. Pagaliau, jei kairjji apatinj skaic¢iy padauging is 2 gavome 16, tai kairysis apatinis
skaicius yra 16 : 2 = 8&:

Dabar reikia atlikti veiksma, kad i§ 48 gautume 8. Stai ¢ia ir paaiskéja, kad patikrinti
atsakymus vis délto verta: netinka A (atéme 38 i$ 48 gausime 10), netinka B (48 padalije i$
8 gausime 6), netinka C (atéme 45 i$ 48 gausime 3), netinka D (padaugine 48 is 8 negausime
8), ir pagaliau tinka E, nes padalije 48 is 6 gausime kaip tik 8.

Teisingas atsakymas E.



17

11 Kas atsitikty, jeigu nebuty pasirenkamuyjy atsakynuy, ir sprestume ta patj uzdavinj? Vis tiek
reikéty rasti veiksma, kad i$ 48 gautume 8. Aisku, kad vienas veiksmas — tai dalyti i$ 6. Kitas
tinkamas veiksmas — atimti 40 (butent todél tokio néra tarp pasirenkamuyjy atsakymu). Beje,
jeigu leidziama naudoti trupmenas, tai taip pat galima buty dauginti is %. Trumpai sakant,
atsakymas buty ne vienintelis.

7. D) 10

| Zinoma, galime papildyti paveikslélj kvadratéliais iki didZiojo kvadrato ir suskai¢iuoti, kiek
kvadratéliy pripieséme.
Bet paprasciau spresti taip: Atstatome kvadrato 5 x 5 krastines:

Matome, kad apatiné kvadratéliy aibé nepaliesta. Lygindami su ja, matome, kad antroje

(einant iS apadcios j vir$y) eiléje nuimti 2 kvadratéliai, trec¢ioje — 3 kvadrateéliai, ketvirtoje — 3

kvadrateliai, penktoje — 2 kvadratéliai. Vadinasi, i$ viso nuimti 2+ 3 + 3+ 2 = 10 kvadratéliy.
Teisingas atsakymas D.

8. B) 4

! 15 paveiksléliy matome, kad krokodilas sveria kaip 2 lititukai, o liitukas sveria kaip 2 antytés.
Vadinas, krokodilas sveria kiek ir 2 - 2 = 4 antytés.

Teisingas atsakymas B.
9. () W

! Salygos paveikslélyje nusizymime rodyklémis nurodyta kelig.

»
T——) NN *’
oo A
A @ ?_’ T
e
o,
V_} —> —J

Matome, kad prieiname peteliske (A).
Teisingas atsakymas A.
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10. (C) 3

! Kad bty lengviau susisneketi, sunumeruokime skritulius.
\A‘V'

Isiziuréjus nesunku pasakyti, kad kengura yra 1, 2, 3 skrituliuose, bet ne 4 skritulyje.

11 Jeigu kengiira eity pagal iSvesta rodykle, tai kiekviena i§ apskritimy 1, 2, 3 ji kirsty 1 kar-
ta. Baigusi kelione, ji atsidurty visy keturiy apskritimy iSoréje. Vadinasi, i$ pradziy ji buvo
skrituliuose 1, 2, 3.

Teisingas atsakymas C.

11. D) I/

! Neblogas budas tikrinti atsakymus. Ar galima i$ nurodyty daliy sudeéti figira A? Pasakykime
kitaip: ar galima figurg A padalyti | nurodytus staciakampj, trikampj ir du trikampélius?
Nuo ko gi pradéti? Zinoma, nuo didziausios dalies — staciakampio 2 x 4. Iskirpkime jj, kaip
parodyta:

Tada i$ karto turime trikampj su ilgaja krastine 4, o trikampélius (su krastinémis 2 ir 2) gausime
perkirpe vieng i trikampiy pusiau. Vadinasi, i$ nurodyty daliy figura A sudéti galima.
Is paveiksléelio B vél iskerpame staciakampij:

Dabar jau is karto gavome visas 4 reikiamas dalis. Vadinasi, ir figuirg B sudéti galima.
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Lygiai tas pat atsitinka su paveiksléliu C, iskirpus staciakampij:

Figurg C sudéti galima.
[skerpame staciakampj i$ figuros D:

Deja, figura subyréjo i 5 dalis — o mums reikia keturiy. Bet kyla toks klausimas: o gal mes
prastai kerpame, ir galima sukarpyti D j keturias reikiamas dalis? Klausimas sunkélesnis, ir
mes Sitg atvejj atidékime.

Imkime figura E. IS jos iskirpus stac¢iakampj, figura veél subyra j 4 reikiamas dalis.

Vadinasi, figuras A, B, C, ir E tikrai galima sudéti, o figuira D — dar nezinia. Bet kadangi
Kenguros konkurse teisingas tik vienas atsakymas, tai galima drasiai teigti, kad figuros D
sudeéti negalima.

Renkamés atsakyma D.

11 Grizkime prie figiros D — ar tikrai jos sudéti negalima? Kitaip sakant, ar negalima jos sukarpyti
i 4 reikiamas dalis? Pavyzdziui, jeigu staciakampj kerpame tik per langeliy krastines, tai
panasu, kad yra tik tas jau nurodytas budas, ir nieko neiseina.

O gal kerpant ne per krastines galima reikiamg staciakampj iskirtpti? Juk, pavyzdziui,
galima iskirpti palyginti nemazg staciakampi:
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O jeigu dar vos vos sumazintume jj, tai staciakampj iskirpus figura D net nesubyréty — buty
tik dvi nesubyréjusios dalys. Zodziu, viskas tada ne taip paprasta.

Samprotauti galima buty taip. Aisku, kad karpant né gabalélio negalima iSmesti — tai
gerai matyti iS Sio paveikslélio:

Jame matome 4 smailius ,ragus®. Joks ragas (bent jau jo smailusis galas) nepriklauso stacia-
kampiui. Jokie du ragai nepriklauso tam paciam trikampiui. Vadinasi, kad ir kaip kirptume,
gausime maziausiai 5 dalis, o juy turi buti keturios.

Vadinasi, tikrai figuros D sudéti negalima.

12. (C) &

! Apsuke antraja dalj ir pridéje prie pirmosios, turime gauti staciakampj, t.y. figiirg be plysiy.
Vadinasi, pirmosios dalies iSkarpa turi atitikti antrosios dalies ,dantis”. Kadangi danty turi
buti 3, tai gabalai A, B ir E netinka (A turi 2 dantis, B ir E — po 4). Lieka gabalai C ir D.
Bet vidurinis dantis turi buti maziausias i$ ty trijy, taigi gali tikti tik C.

Atsakyma jau galime rinktis, bet tikrumo délei papildykime gabala C iki staciakampio.

Matome, kad pripiestoji dalis tikrai labai panasi i duotaja.
Teisingas atsakymas C.

13. D) 95

! Kadangi bet kuriy dviejy skaitmeny suma mazesné uz 10, tai vienetus galima sudéti atskirai,
desimtis — atskirai. DesSimciy skaitmuo turi buti didziausias, vadinasi, tai 9 = 4+5. Vienetams
licka 5 = 2 + 3. Beje, taip jrasyti skaitmenis j langelius galima net keturiais budais: 42 + 53,
43 4 52, 52 4 43, 53 + 42.

Teisingas atsakymas D.

14. D) 7

! Reikia nagrinéti skaic¢ius nuo 11 iki 37 (aigku, 31 tinka — jis néra didesnis uz 31, 10 netinka —
jis néra didesnis uz 10). Nesunku visus juo patikrinti i$ eilés.
Skaicius 11 tinka (jis neturi ,netikusiy“ skaitmenuy 0, 4, 5, 6, 7, 8, 9), 12 tinka, 13 tinka,
14 netinka (turi bloga skaitmenj), taip pat netinka 15, 16, 17, 18, 19, 20. Skaiciai 21, 22, 23
tinka, skaiciai 24, 25, 26, 27, 28, 29, 30 netinka. Skaicius 31 veél tinka. Vadinasi tinka skaiciai
11, 12, 13, 21, 22, 23, 31 — iS viso 7.
Teisingas atsakymas D.
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Paaiskinsime kita buda, kuris tinka ir tada, kai skaiciy labai daug. Sakykime, kad reikia
iSspresti uzdavinj, kai salygoje stovi ne 10 ir 31, o 100 ir 333). ISsirasinéti visus skaiius
nuo 101 iki 333 nuobodu, o ir apsirikti nesunku. Kalbékime taip: turime surasyti trizenklius
skaicius, kuriy kiekvienas skaitmuo arba 1, arba 2, arba 3. Pagalvokime, keliais budais galime
parasyti pirmajj skaitmenj. Aisku, kad yra 3 budai: rasyti 1, rasyti 2, rasyti 3. Tiek pat budy
yra parasyti antrajj skaitmenj — 3 budai. Ir treciajj skaitmenj parasyti galima 3 budais.

O dabar svarbiausia — suvokti, kad budy parasyti tinkama trizenklj skaiciy yra ne 3+ 3+
3=9,03-3-3=2T.

I tikryjy, parasyti pirmaji skai¢iy yra 3 budai. Kad ir kokj ji parasytue, kiekvienam is tu
trijy atvejy antrajj skaitmenj galima parasyti 3 budais — taigi iS viso pirma ir antrg skaitmenis
parasyti kartu yra 3 - 3 = 9 budai.

Pasirinkus bet kurig viena is ty 9 galimybiy, treciajj skaitmenj parasyti vel yra 3 budai.
Taigi visa trizenklj skaiciy galima sudaryti 9 - 3 = 27 budais.

Grjzkime prie Kenguros uzdavinio. Reikia rasti, kiek yra skaic¢iy nuo 11 iki 31, kiekvieno
kuriy uzrase nebuty kity skaitmeny, kaip 1, 2, 3.

Maziausias is vienety, dvejety ir trejety sudarytas skaicius yra 11, didziausias 33. Ra-
skime, kiek yra tinkamy skaic¢iy nuo 11 iki 33. Pirma skaitmenj galima pasirinkti 3 budais,
antra — taip pat 3 budais. Vadinasi, nuo 11 iki 33 yra 3 -3 = 9 reikiami skaiciai. Bet iS
ju reikia atmesti 32 ir 33 — jie juk didesni uz 31. Vadinasi, lieka 7 skaic¢iai, kaip anksciau ir
suskaic¢iavome.

15. 6,4,7,3,5, 1,2

Isiziuréje | paveikslélj, matome, kad iS pradziy galima nuimti tik 6-ta plokstele. Tada imame
4-ta plokstele (virs jos buvo vienintelé 6-ta). Dabar laisva 7-ta plokstelé — taigi liko rinktis is
atsakymy A, B, C — jie prasideda numeriais 6, 4, 7.

Matome, kad virs 3-osios plokstelés is pradziy buvo tik 7-ta plokstelé — vadinasi, dabar ji
laisva. Taigi dabar nuimame 3-a plokstele (lieka atsakymai B ir C).

Liko trys plokstelés — 5-ta, 2-a ir 1-a. Bet virs plokstelés 2 yra plokstelé 1, o virs Sios —
plotkstelé 5. Taigi dabar jas imame tokia tvarka: 5, 1, 2. Vadinasi, plokstelés buvo nuimtos
nuo stalo tokia tvarka: 6, 4, 7, 3, 5, 1, 2.

Teisingas atsakymas B.

16. D) 9

Pelikanas Peli pagavo ne maziau kaip 2 varles. Pelikanas Kanu pagavo ne daugiau kaip 4
varles. Pelikanas Lika pagavo daugiau varliy nei Peli, bet maziau nei Kanu. Vadinasi, Likos
pagauty varliy skaic¢ius didesnis uz 2, bet mazesnis uz 4. Toks skaicius téra vienintelis — tai 3.

Taigi, Lika pagavo 3 varles. Todél Peli pagavo maziau kaip 3, bet ne maziau kaip 2 —
vadinasi, Peli pagavo 2 varles. Kanu pagavo daugiau kaip 3, bet ne daugiau kaip 4 varles,
vadinasi, Kanu pagavo 4 varles.

Visi trys pelikanai pagavo 2 + 3 + 4 = 9 varles.

Teisingas atsakymas D.
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17. E) | |

! Bandykime perrinkti atsakymus.

Sukrauti kvadrata (su skyle centre) i$ atsakymo A plyteliy 2 x 1 lengva. Pavyzdziui,
uztenka sukrauti penkias plyteles viena ant kitos — gausime staciakampj 2 x 5:

Tokj pat staciakampj krauname desinéje. Dabar uztenka tarp ju isprausti po plytele apacioje
ir virsuje.

Is atsakymo B plyteliy 3 x 1 is pradziy sudedame 2 viena ant kitos — gauname staciakampj
3 X 2:

I$ 4 tokiy staciakampiy sudarome reikiama figura. (Beje, iS plyteliu A taip pat buvo galima
sudarinéti stac¢iakampius 3 x 2.)

Is atsakymo C dviejuy plyteliy taip pat sudedame staciakampj 3 x 2, o i$ 4 tokiy stacia-
kampiy — reikiamg figura.

[ L
L. ]!

Kiek sunkiau sudéti figura is plyteliy D. Padalykime figuira j dvi vienodas dalis. Pasirodo,
kad viena tokia puse (joje 12 kvadratéliy) lengva sudeéti i$ triju plyteliu. Kita puse sudedame
panasiai.

Kadangi atsakymai A, B, C ir D neteisingi (i$ tu plyteliy imanoma sudéti pradinj kvad-
rata), tai penktasis atsakymas (pagal Kenguros konkurso taisykles) teisingas.
Renkamés atsakymag E.
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! Trodysime, kad duotosios figliros negalima sukarpyti j vienodas korteles E. Kadangi figiirg
sudaro 24 kvadratéliai, o kortele E turi 4 kvadrateélius, tai sukarpe turétume 24 : 4 = 6
korteles E. Jeigu jomis kaip nors (tegu ir kitaip, negu pries kerpant) pavyktu uzdengti figura,
tusciy laukeliy neliks (ju juk 24).

Pradékime nuo kairiojo apatinio kvadratélio. Jj uzdengti kortele galima tik dviem budais:

Matematikoje sakoma, kad jie simetriski (visiskai tokie pat), todél uztenka nagrinéti viena
is ju (pavyzdziui, desinjji). Matome, kad trys kvadratéliai butinai eina figuros didzigja krastine.
O dabar uzdenkime desinj apatinj kampag. Apatinéje krastinéje laisvi liko tik 2 langeliai, taigi
3 kortelés langeliai glaudziami prie desiniosios Soninés krastinés:

X

Bet tada né vieno i§ kryziuku pazyméty langeliy uzdengti nebepavyks. Vadinasi, sukarpyti
figuros j vienodas korteles E nejmanoma.
Teisingas atsakymas E.

18. (D) 40

| Piikis pereita savaite sugrauzé 6 kopiistus. Kadangi per diena jis sugrauzia 2 kopustus, tai
kopustus jis grauzé 6 : 2 = 3 dienas. Todel morkas jis grauze 7 — 3 = 4 dienas. Vadinasi, ta
savaite jis sugrauze 4 - 10 = 40 morky.

Teisingas atsakymas D.
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