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Pratarme

Paprastai ziurint, Kenguros konkursas téra ne ka daugiau kaip 30, o jaunesniyjy klasiy mo-
kiniams dar maziau (tiesa, labai nekasdieniy) matematikos uzdaviniy, susitikimas su kuriais uz
sprendéjo suolo trunka nepilnas dvi akademines valandas. Ir viskas. Tik tiek.

Paprastai ziurint, ir musy garsiausiojo alpinisto Vlado Vitkausko paskutinis metras jkopiant j
Everestg irgi susidéjo ne is simto judesiy, o kai kurie is juy gal ir apskritai tebuvo tik krusteléjimai.
Tiesa, tie krustelé¢jimai turéjo buti nezmoniskai sunkus.

Taciau kodél tiek daug zmoniy ty kopimy imasi j realius kalnus ir kodél net per 5 milijonus
vidurinés mokyklos mokiniy kasmet pavasarj kopia j Kenguros kalnelius? Kuo tie Kenguros kal-
neliai tokie patrauklus, kokios ten aukstumeélés atsiveria? Juk dabar jau nebeissisuksi burbteléjes:
jie meturi kg veikti, tai ir sprendinéja visokius uZdavinukus. Juk nepasakysi, kad milijonai taip
jau ir neturi ka veikti Sitokioje pramogy gadynéje.

Ar tik ne todél, kad tie milijonai gerai zino, jog baigiamajame kopime jy laukia, nors ir
jveikiami, bet kartu ir labai grazus, patrauklus uzdaviniai, kuriuos spresdamas gali uzsikabinti
pacia tauriausia to zodzio teikiama prasme? Kaip tai zinojo (o jei ne — tai suzinojo) per 50000
Lietuvos 1 — 12 klasiy mokiniy, dalyvavusiy konkurse 2021 metais. Juk konkursas — it zavus
tornadas (o tokiy irgi buna) — negriaudamas supurto jtempta mokyklos dieny tékme ir pralékes
palieka beveik nematoma, bet aiSky pédsaka visy susidurusiy su juo vaizduotése. Jo imi ilgétis
daznai pats to nesuvokdamas — zymia dalimi butent i$ to ilgesio pamatyti paprasty, graziy bei
viliojanciy uzdaviniy ir atsiranda milijonai dalyvaujanciyjy.

75 lemtingos darbo minutés kiekvieny mety kovo ménesio treciajj ketvirtadienj vainikuoja
begale jdéty pastangy ir kruopsty triusg, nejkyriai visam iSminties trokstanciam pasauliui be
paliovos jrodydamos, kad galva lauzyti prasmingai, kad ir matematikos uzduotis besprendziant,
galima patiriant zaisminguma, spéliojimo azarta, zaibiskus, netikétus proto nusvitimus.

Nepamirskime, kad vertinami yra tik dalyviy atsakymai, o atsakymag kiekvienoje uzduotyje
reikia pasirinkti (ir kuo grei¢iau!) i$ penkiy duotyju. Ar tikrai teisingas tas atsakymas, kuris
is pirmo zvilgsnio atrodo labiausiai tikétinas? Ar tas uzdavinys tikrai toks sunkus, kad verciau
ji praleisti? O gal tereikia pastebéti kokig smulkmeng, savaime nekrintancia j akis, ir uzdavinys
is karto issispres? Ar pasédéti prie sio uzdavinio dar kelias minutes? O gal verciau rizikuoti ir
is karto speti labiausiai patinkantj atsakyma? Juk jei pataikysi — priklausomai nuo uzdavinio
sunkumo gausi 3, 4 ar 5 taskus, taciau jei rizika nepasiteisins ir prasausi pro salj — bus blogiau
su Saltu buhalteriniu tikslumu atimama ketvirtis to, kas butu pridéta atsakius teisingai. (Visgi
pastebésime, kad ] minusa nusiristi Kenguros konkurse nejmanoma, nes kiekvienam mokiniui vien
uz dalyvavima dosniai skiriama 30 tasky.)

Su panasiais klausimais konkurso dalyviai susiduria daznai, nes Kenguros uzdaviniy spren-
dimai buna gana netikéti, kvieciantys sprendéjg padaryti atradimg — persokti per standartinio
mastymo barikadas. Taip milijonai sprendéjy perpranta, kokia gali buti Smaiksti uzduotis, kaip is
keliy minciy bei paprasty sakiniy jau gali sukristi jos sprendimas — Stai jau, regis, net gali atskirti,
uz kuriy salygos zodziy ar skaiciy slapstosi tikrasis atsakymas.

Dabar stabtelékime akimirkai ir paklausykime keliy zodziy iS Kenguros gelmiy Lietuvoje ir
visame pasaulyje. Kas gi mums tg kasmetj viesulg siuncia?

Kaip nesunku nuspéti, konkurso idéja gimé ir labai sekmingai rutuliojosi Australijoje, o Fu-
ropoje ji émeé sklisti iS Prancuzijos. Prancuzai suteiké Kengurai ir jos dabartine organizacing is-
vaizda. Lietuvoje prie Kenguros konkurso istaky stovéjo ir labai daug nuveiké jvairios institucijos,
mokyklos ir kitos savo gyvenima Svietimui paskyrusios organizacijos bei entuziastingi pradininkai.
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Tarp sumaniai j Lietuva Kenguros konkursa viliojusiy institucijy pirmiausiai minétini Svietimo
ir mokslo ministerija, Vilniaus universiteto Matematikos ir informatikos institutas bei Matemati-
kos ir informatikos fakultetas. Kalbant Siek tiek zaismingiau, butent jy galingomis pastangomis
grakstaus bei efektyvaus mokymo simboliu tapes gyvunas su visa savo mokslo kariauna ir buvo
atviliotas ir, dristame tai sakyti nedvejodami, negriztamai atsuoliavo pas mus bei jsikuré Nemuno
zeméje.

O siaip, Kengurai nuolat musy gyvenime randantis, viskas vyksta kaip visur, kur rimtai
dirbama. Ir Kenguros ratas sukasi kiaurus metus — net vasaromis, kai, atrodyty, tik atostogos,
geriausiai konkurse pasirodziusieji mokiniai kvie¢iami j stovyklas, kur gali dalyvauti tiek spor-
tiniuose, tiek kenguriniuose (matematiskai sportiniuose), tiek kituose smagiuose renginiuose. O
rudenj ekspertai, suvaziave is viso pasaulio, renka uzdavinius konkursui, per ziema jie verciami j
desimtis kalby, adaptuojami ir pritaikomi taip, jog kartais atrodo, kad jie sugalvoti kaimyniniame
miestelyje. Vien Lietuvoje Kengura kalba keturiomis kalbomis: lietuviy, lenky, rusy ir angly.

Tik taip, nepastebimai bei nenuleidziant ranky, ir gali uzgimti konkursas, keic¢iantis jo dalyviy
poziurj j matematika. Tik tai ir teparodo, kaip moderniam zmogui duoti deramg pasirengimg dar
modernesnei mus uzgriunanciai ateiciai, j kuria jam lemta Zengti.

Sis kelias neisvengiamas — juo teks eiti. Eiti bus jdomu, kartais Siek tiek baugu, gal net sunku
— bet jo vingiai jveikiami, o ji pasirinkusiyjy uzmojai stebinantys.

Kas gi miisy laukia kelionéje? Sioje knygeléje pateikti konkurso uzdaviniai, pro kuriuos
2021 mety kovo 19 dieng keliavo ir gausiai sprendé 7-8 klasiy (Kadeto amziaus grupé) mokiniai.
Be to, norintieji pasitikrinti, ar jie tikrai gerai sprendé, panudusieji pasiziureti, kaip dar galima
spresti Siuos uzdavinius arba kaip juos pajégia spresti juy pateikéjai, knygeléje ras ir visy uzdaviniy
atsakymus su sprendimais.

Kaip jau seniai visi Zino, norint rasti ar pasirinkti teisinga atsakyma is penkiy duotyjy, ne
visada butina grieztai iSspresti uzdavinj ar kaip kitaip perkratyti visa pasaulio iSmintj, todél ir
knygeléje pateikiami kai kuriy uzdaviniy ne tik griezti matematiniai sprendimai (jie zymimi zenklu
1), bet ir ju kenguriniai sprendimai, paaiskinantys, kaip nusigauti iki teisingo atsakymo, uzdavinio
iki galo taip ir neiSsprendus (tokie sprendimai-nusigavimai pazyméti zenklu 7). Kai vienokiy ar
kitokiy sprendimo budy yra daugiau nei vienas, jie zymimi zenklais 7?7 !l ! ir pan. Nors
konkurse-zaidime pakanka klaustuku pazyméto sprendimo, tikimeés, kad matematikos galvosukiy
sportu uzsikrétusiam skaitytojui nebus svetimas ir azartas iSsiaiskinti viska iki galo bei pereiti
uzdavinio lynu be penkiy atsakymuy apsaugos.

Tad kvieciame keliauti ir pavaikstinéti juo kartu su Kengura — iSmeéginti turimas jégas bei
zadinti savo kurybines galias, kuriy jus, mielas skaitytojau, sitiek daug turite!

Organizatoriai



Kadetas, 7 klasé, 50 geriausiyju

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Kadetas, 8 klasé, 50 geriausiyju

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Tarptautinis matematikos konkursas
KENGURA

Dalyvio kortelé

KAIP UZPILDYTI DALYVIO KORTELE

TEISINGAS KORTELES UZPILDYMAS YRA TESTO DALIS!

1. Kortele pildykite pieStuku.
2. Jei zymédami suklydote, ISTRINKITE Zyméjima trintuku ir Zymékite dar kartg.
3. Nurodytoje vietoje jrasykite savo mokyklos Sifrg (jj Jums pasakys mokytojas) ir pavadinimg.

4. Kryzeliu atitinkamuose langeliuose pazymékite, kuria kalba ir kurioje klasé€je mokotés (gimnazijos klasés - G1, ..., G4).

5. Zemiau nurodytoje vietoje didZiosiomis spausdintinémis raidémis jradykite savo vardg ir pavarde.

Pavyzdys: Pavarde P A V A R D E N | S

6. ISsprende testo uzdavinj, nurodytoje Sios kortelés vietoje pazymékite tik vieng pasirinktg atsakyma.

Zyméjimo kryZeliu pavyzdys: R/

ATSAKYMUY DALIS

Mokyklos $ifras Mokyklos pavadinimas

Kalba

Lietuviy ]

Lenky O] Nykstukas Mazylis Biciulis Kadetas Junioras Senjoras
Rusy O Klasé 1 2 3 4 5 6 7 8 9(G1) 10(G2) | 11(G3) 12(G4)
Angly O 0 O 0 o 0 o 0 o 0 o 0 o
Vardas

Pavarde

Uzdaviniy atsakymai

A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E
1oy g0 spgggoo »»goodg 2sggooof
2 Qg ng s QU0 22000400 2200000
sygouoogo o gbouoon sgodubd apgguood 00000
sJoOgoo oo gdg w04 200000 200000
sygUOoOogo angpogdgoo vOgodubdo 30g0o0d 200000
e U0d 20000 g0 2000400 sedgooof
PASTABOS

1. Uz teisingg atsakyma skiriami visi uzdavinio taskai. Uz nenurodytg atsakyma skiriama 0 tasky, o klaidingas
atsakymas vertinamas minus 25% uzdavinio tasky.
2. KORTELES NEGALIMA LANKSTYTI IR GLAMZYTI.

3. Atlike uzduotj, konkurso organizatoriams grazinkite tik $ig kortele. Saglygy lapelis ir sprendimai lieka Jums.

Automatinis apdorojimas, Nacionalinis egzaminy centras, 2013



2015 m. Kadeto uzduociy salygos

Klausimai po 3 taskus

20
1. 5=
24+04+1+5 2404145 240 20+15 20+15
A) THS B) 550 C) i D) =5 E) 755
2. IS keturiy vienody staciakampiy sudeétas didesnis staciakampis, kaip pa-
rodyta paveikslélyje. Didesniojo staciakampio trumpesniosios krastinés — =
ilgis yra 10. Koks yra didesniojo staciakampio ilgesniosios krastinés ilgis?
A)10 B)20 C)30 D)40 E)50
3. Kuris is skaiciy yra arciausiai skaiciaus 2,015 x 510,27
A)0,1 B)1 C)10 D) 100 E) 1000
4. Paveikslélyje pavaizduota kubo, kurio sienos sunumeruotos, isklotine.
.. . ; .. ) L. ) 5
Adomas sudéjo priesingy kubo sieny numerius ir gavo tris skaic¢ius. Kokie
tai skaiciai? 11211314
A)4,6,11 B)4,5,12 C)56,10 D)5 7,9 E)5 88 6

5. Kuris i$ skaiciy néra sveikasis?

2011 2012 2013 2014 2015
A)=— B)== C) == D)=~ E)=

6. Kelioné is Kauno j Klaipéda per Babtus truko 130 minuciy. Kelionés dalis nuo Kauno iki
Babty truko 35 minutes. Kiek truko kelioné is Babty j Klaipéda?
A) 95 minutes B) 105 minutes C) 115 minu¢iy D) 85 minutes E) 75 minutes

v
7. Paveikslélyje pavaizduota trikampes prizmeés isklotine, kurig sudaro trys X w
vienodi staciakampiai ir du vienodi trikampiai. Kurig krasting uzdengs v
krastiné UV, is isklotinés sulankséius prizme?
AWV B)XW C)XY D)QR E)RS P 9 5 e

8. Trikampio ABC' krastiniy ilgiai yra 6, 10 ir 11. Lygiakrascio trikampio perimetras lygus
trikampio ABC' perimetrui. Kam lygi lygiakrascio trikampio krastiné?
A)18 B)1l C)10 D)9 E)6



10

SALYGOS

9.

10.

Voveré, atsidurusi ant zemeés, niekada nenutolsta nuo medzio kamieno @ daugiau, kaip 5 m.
Be to, voveré ant zemés islaiko maziausiai 5 m atstuma nuo suns budos BB . Viename iS
paveiksléliy pavaizduota teritorija, kurioje ant zemés gali buti voveré. Kuriame?

o -
A) R B).

N

= C)\%- D)§ = E)R =

Gerda vaziuoja dviraciu 5 m per sekunde greiciu. Kiekvieno rato (kaip apskritimo) ilgis yra
125 cm. Kiek karty pilnai apsisuka kiekvienas Gerdos dviracio ratas per 5 sekundes?
A4 B)5 C)10 D)20 E)25

Y

Klausimai po 4 taskus

11.

12.

13.

14.

15.

16.

Jokie du klasés berniukai néra gime ta pacia savaités diena, o jokios dvi tos klasés mergaités
néra gimusios tg patj ménesj. Jei i klase ateity bent viena nauja mokiné ar bent vienas naujas
mokinys, tai kuri nors is siy salygy nebebuty ispildyta. Kiek vaiky yra klaséje?

A)18 B)19 C)20 D)24 E)25

Paveikslélyje pavaizduoti trys vienodi kvadratai, kuriy kiekvieno krastinés ilgis
yra 1. VirSutinio kvadrato centras yra tiksliai ties apatiniy dviejy kvadraty
bendraja krastine. Kam lygus uztusuotos figiros plotas?

A)2 B)f ©1 D)1 E)1;

Lygybéje 2% 0% 1x5x2x0x 1 5% 2% 0% 1 x5 = 0 kiekvieng zvaigzdute * reikia taip pakeisti
zenklu + arba —, kad gautume teisingg lygybe. Kiek maziausiai zvaigzduciy reikia pakeisti
zenklu +7

A)l B)2 C)3 D)4 E)5

Audros metu j kiekvieng kvadratinj metra ploto prilijo 15 litry vandens. Kiek atvirame lauko
baseine pakilo vandens lygis?
A)150cm  B)0,05cm  C)15cm D) 1,5cm  E) Tai priklauso nuo baseino dydzio

Krumas turi lygiai 10 saky. Ant kiekvienos Sakos auga arba 5 lapai, arba 2 lapai ir ziedas.
Kuris is skaiciy gali buti lygus ant krumo auganciy lapy skaiciui?
A)45 B)39 C)37 D)3l E) Joks is nurodyty

Matematikos egzaming laikiusiy mokiniy gauty pazymiy vidurkis yra 6. Lygiai 60% mokiniy
islaiké egzamina, o ju pazymiy vidurkis yra 8. Kam lygus matematikos egzamino neislaikiusiy
mokiniy pazymiy vidurkis?

A)l B)2 C)3 D)4 E)5
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17.

18.

19.

20.

Kvadrato vienas kampas uzlenktas taip, kad jo virsuné sutampa su kvadrato
centru (zr. pav.). Gauto penkiakampio ir kvadrato plotai yra gretimi natura-
lieji skaiciai. Kam lygus kvadrato plotas?

A2 B)4 C)8 D)16 E)32

Austéja sudéjo staciakampio trijy krastiniy ilgius ir gavo skaic¢iy 44. Gerda taip pat sudéjo
trijy to paties staciakampio krastiniy ilgius ir gavo skaiciy 40. Kam lygus Sio stac¢iakampio
perimetras?

A)42 B)56 C)64 D)s84 E)112

Paveikslélyje nurodytos keturiy atkarpy spalvos. Adomas nori salia salia

kiekvieng is likusiy atkarpy taip nudazyti raudona, zalia arba

mélyna spalva, kad kiekvieno i$ 6 trikampiy krastines buty W
nudazytos skirtingomis spalvomis. Kuria spalva Adomas gali

nudazyti atkarpa, pazymetg raide x? melyna ¥ mélyna

A) Tik zalia B) Tik raudona C) Tik meélyna
D) Arba raudona, arba mélyna E) To padaryti nejmanoma

Mokytoja Dalia kiekvieno i$ penkiy savo mokiniy paklause, keli iS ju paruosé pamokas. IS
mokiniy ji sulauke tokiy atsakymuy: ,,0%, 1%, 2% 3% 4% Véliau paaiskéjo, kad visi pamoky
neparuose mokiniai melavo, o pamokas paruose — saké tiesg. Kiek mokiniy paruosé pamokas?
A0 B)1 C)2 D)3 E)4

Klausimai po 5 taskus

21.

22.

23.

I kiekvieng pavaizduotos diagramos sritj Raminta jraso po vieng skaiciy.

Kiekvienoje srityje parasytas skaic¢ius turi buti lygus gretimose srityse “
parasSytu skai¢iy sumai (dvi sritys yra gretimos, jei jos turi bendra krasto e
dalj). Raminta jau jrasé du skai¢ius, kaip pavaizduota paveikslélyje.

Kokj skaiciy ji turéty parasyti centrinéje srityje, pazymétoje klaustuku?
A)l B)-2 C)6 D)—-4 E)O

Ant kiekvienos i$ penkiy korteliy uzrasyta po naturalyjj skaiciy, ir tie skaiciai nebutinai skir-
tingi. Adomas suskaic¢iavo ant kiekvieny dviejy korteliy parasyty skaiciy sumg ir gavo tik tris
skirtingus skaicius: 57, 70, 83. Kam lygus didziausias ant korteliy uzrasytas skaicius?

A)35 B)42 C)48 D)53 E)82

Paveikslélyje duotas kvadratas ABC' D, kurio plotas yra 30. Istrizai-
néje BD taip pazymeéti taskai E, F', G ir H, kad trikampiy ABE,
BCF, ADG ir CDH plotai lygus atitinkamai 2, 5, 9 ir 4. Taskai
E, F, G ir H jstrizaine BD dalija j 5 atkarpas. Kuri i$ siy atkarpy
ilgiausia? E
A)BE B)EF C)FG D)GH E)HD




12

SALYGOS

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

Kengury grupeéje dviejy lengviausiy kengury svoris sudaro 25% visos grupeés svorio. Triju
sunkiausiy kengury svoris sudaro 60% visos grupeés svorio. Kiek grupéje yra kengury?
A)6 B)7 C)8 D)15 E)20

Paveikslélyje parodytas popieriaus lapas, kuriame pazymeéti taskai. Atstu- e e+ o+ o
mas tarp bet kuriy dviejy horizontaliai is eilés einanciy tasky lygus 1. Be
to, atstumas tarp bet kuriy dviejy vertikaliai is eilés einanciy tasky taip pat
lygus 1. Kiek daugiausiai skirtingo ploto kvadraty, kuriy virsunés yra pazy-
méti taskai, galima sudaryti? e o o e
A2 B)3 C)4 D)5 E)6

Trapecijos ABCD krastinés AB ir C'D yra lygiagrecios, CD = DA = %AB, o kampas CDA
lygus 120°. Kam lygus kampas ABC?
A) 45° B) 30° C)25° D)225 E)I15°

Tieséje pazymeéti penki taskai. Gerda pamatavo atstumus tarp kiekvieny dvieju pazymeéty
tasky ir gautus skaicius surasé didéjimo tvarka: 2, 5, 6, 8, 9, k, 15, 17, 20 ir 22. Kam lygus k?
A)10 B)11 C)12 D)13 E) 14

I paveikslélio langelius reikia jrasyti po vieng skaitmenj nuo 1 iki

9. Skirtinguose langeliuose turi buti jrasyti skirtingi skaitmenys.

Be to, kiekvienos paveikslélyje nurodytos operacijos rezultatas D R D D h D
turi sutapti su rodykle pazymeéto langelio skai¢iumi. Koks skai- \ /

¢ius turi buti jrasytas j langelj, pazymeéta klaustuku? D +

A2 B)3 C)5 D)6 E)7 l

Austéja skaiciy 2015 paeiliui padalijo i$ skaiciy 1, 2, 3, ..., 1000 ir dalybos liekanas uzrasé

lentoje. Kam lygus didziausias lentoje parasytas skaic¢ius?
A) 503 B)504 C)671 D) 672 E) Kitas skaicius

Elena nori taip nuspalvinti visus naturaliuosius skaicius raudonai arba zaliai, kad dviejy vie-
nodos spalvos skirtingy naturaliyjy skaiciy suma buty tos pacios spalvos. Keliais skirtingais
budais Elena gali tai padaryti?

A)0 B)2 C)4 D)6 E) Daugiau nei 6



Kadeto uzduociy sprendimai

1 240+1+45
’ 1+5

| Paeiliui skai¢iuojame:

20 _ 45 _ 4 240+145 _ 8 _ 4 2404145 _ 8 _ 4 4 4
15 35 3 145 6 3 2+0 2 3’
2+0_2_l7£é 20—{—15_&_2#4 20+15_@_Z%4
1+5 6 3 37 20 20 4 37 15 15 3 3

Taigi teisingas atsakymas A.

2. (B) 20

Didziojo staciakampio trumpesniosios krastinés ilgis yra lygus mazojo
staciakampio ilgesniosios krastinés ilgiui, kuris tada irgi yra 10. IS S
brézinio matome, jog dvigubas mazojo staciakampio trumpesniosios
krastinés ilgis yra toks pat kaip jo ilgesniosios krastines ilgis, arba 10. Todél ,viengubas®
trumpesniosios krastineés ilgis yra 10 : 2 = 5. Kadangi didziojo stac¢iakampio ilgesnioji krastiné
ysudéta® is dviejy mazyjy staciakampiy trumpesniyjy krastiniy ir vienos ilgesniosios ilgiy, tai
didziojo staciakampio ilgesniosios krastinés ilgis yra 2-5+1-10 = 10410 = 20 ir todél teisingas
atsakymas yra atsakymas B.

3. (B) 100

! Kadangi 2,015 > 2 ir 510,2 > 500, tai 2,015 - 510,2 > 2 - 500 = 1000, todél skai¢ius 1000 yra
arciau skaiciaus 2,015 - 510, 2 negu bet kuris i$ atsakymuose A-D pateikty skaiciy.

4. (A) 4,6, 11

e

! Sienelés su skaiciais 1 ir 3 yra akivaizdziai prieSingos kubo sienos, kaip 5
priesingos yra ir sienos skaiciais 2 ir 4. Vadinasi, priesingomis belieka
buti ir sienoms su skaiciais 5 ir 6. Todél sumos, kurias mes gausime, 11234
bus14+3=4,2+4=6ir 54 6 = 11, arba gauname butent trejeta 4, 6
6, 11, o tai reiskia, kad teisingas yra atsakymas A.

13
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2014
5. D T
2011

Apie atsakymo A skaifiaus == sveikumg samprotauti yra visai paprasta, nes tai yra tiesiog
skaic¢ius 2011. B atsakymo skaicius 202& yra sveikasis skaicius dél to, kad skaicius 2012 yra
lyginis, o lyginis skaic¢ius jau ka sugeba, o ko nelabai, bet jau is 2 tai jis tikrai dalijasi. C
atsakymo skaicius % yra sveikasis dél to, kad jo skaitiklis 2013 dalijasi iS trijy, nes 2013 =
= 671 - 3, o kad jis dalysis ,,ir be konkretaus padalijimo® galime jzvelgti kad ir i§ dalumo is 3
pozymio, kuris sako, kad skaic¢ius dalijasi iS 3 tada ir tiktai tada, kai iS 3 dalijasi to skaiciaus
skaitmeny suma, kuri yra 2+ 0+ 1+ 3 = 6 ir is 3 tikrai dalijasi.

E atsakymo skaicius % irgi yra sveikasis, nes skaitiklis 2015 baigiasi 5 ir todél tikrai
dalijasi is 5, nes 2015 = 403 - 5 (jeigu jau mums rupéty, kiek mes konkrediai gautume teisingai
dalydami).

O $tai atsakymo D skaicius 224 néra sveikasis, nes 2014 i§ 4 nesidalija, nors 4-iais ir
baigiasi, nes jis, tas dalmuo, yra lygus %07. Kad 2014 nesidalija i$ 4, matome ir iS dalumo
is 4 pozymio: skaicius dalijasi iS 4 tada ir tiktai tada, kai iS 4 dalijasi skaic¢ius, sudarytas is
abiejy paskutiniyjy kalbamojo skai¢iaus skaitmeny. Siuo atveju skaitiaus 2014 abu paskuti-
nieji skaitmenys ,sudaro® skaic¢iy 14, o 14 is 4 tikrai ,sveikai“ nesidalija. Todél teisingas yra

2014

atsakymas D, nes == = 503,5 néra sveikasis skaicius.

6. @ 95 minutes

Kadangi 130 — 35 = 130 — (30+5) = 130 —30 — 5 = 100 — 5 = 95, tai teisingas atsakymas yra
atsakymas A, kuris ir sako, kad toji ilgesnioji kelionés dalis truko 95 minutes.

7. (C) XY

Trikampés prizmeés sienas sudaro trys staciakampiai ir du trikampiai (Zr. pav.).

Vv

Bet kurie du is Siy staciakampiy turi lygiai viena bendrg prizmés briauna. Staciakampiy
YXQP ir XWSQ bendroji briauna yra X@Q, o staciakampiy XWSQ ir WUTS bendroji
briauna yra W.S. Be to, staciakampiai Y XQP ir WUTS, is isklotinés sulanksc¢ius prizme,
taip pat turés bendrg briaung. Viena vertus, ta bendroji briauna yra stac¢iakampio Y XQP
krastine Y P. Kita vertus, ta bendroji briauna yra staciakampio WUT'S krastiné UT. Taigi
is isklotinés sulankscius trikampe prizme, briauna Y P sutaps su briauna UT, t. y. virsSuné Y
sutaps su virsune U. IS isklotinés lankstant prizme, is atkarpy Y X, XW ir WU susilankstys
trikampis, kuris turés supti su trikampiu UVW. Vadinasi, taskas X sutaps su tasku V. Taigi
is isklotinés sulankscius trikampe prizme, krastiné UV uzdengs krastine Y X.

Teisingas atsakymas C.
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8. D) 9

Jei lygiakrascio trikampio (kurio visos krastinés yra vienodo ilgio) krastinés ilgis yra a, tai jo
perimetras yra a + a + a = 3a. Remiantis salyga, 3a =6+ 10+ 11 = 27. Todél a =27:3 =9
ir renkameés atsakymag D.

\
9.@& =

! Voveré tarsi kokia nematoma virvele yra prisirisusi prie to medzio ir vengia $uns,

| Matyt, pats paprasciausias, arba neabejotinai pats vaizdziausias sprendimas

kuris, matyt, yra priristas prie savo budos 5 metry ilgio grandine. Todél voveres
buvimo vieta turéty buti skritulio formos teritorija, is kurios tik yra pasalinta
persidengianti su ja Suniskojo galimybiy skritulio dalis. Vadinasi, voverei saugios
teritorijos forma turéty buti tokia, kaip pavaizduota paveikslélyje desinéje.

Pasiziuréje, kas siuloma atsakymuose, i$ karto turime atmesti atsakymus A, B ir D. IS
dviejy likusiyju ,,mazdaug tikty“ (arba bent jau panasus j gerus atsakymus) yra abu atsakymai
C ir E. Tacdiau pasigilinus jau ima netikti ir atsakymas E, nes jame voverés skritulj dengé ne
kitas skritulys, o skritulio dalis su ,tiesiais krastais“. Todél teisingas atsakymas C.

10. (D) 20

5 metrai per sekunde yra 5 - 100 = 500 centimetry per (ta pacia) sekunde. Kadangi 500
centimetry yra keturis kartus po 125 centimetrus, tai per kiekvieng sekunde kiekvienas Gerdos
dviracio ratas padaro lygiai 4 apsisukimus. Todél per 5 sekundes kiekvienas Gerdos dviracio
ratas padarys 5 -4 = 20 (pilny) apsisukimy. Renkamés atsakyma D.

11. 19

Aisku, kad daugiausiai berniuky, kuriy jokie du néra gime ta pacia savaités diena, yra 7 (nes
tiek dieny yra savaitéje), o daugiausiai mergaiciu, kuriy jokios dvi néra gimusios ta pati ménesj,
yra 12 (nes tiek metuose yra ménesiy). Taigi klaséje yra ne daugiau negu 7+ 12 = 19 mokiniy.
Kita vertus, tarkime, kad klaséje yra lygiai 7 berniukai ir visi jie gime skirtingomis savaités
dienomis. Be to, sakykime, kad Sioje klaséje yra lygiai 12 mergaiciy ir visos jos gimusios
skirtingais mety meénesiais. Tuomet tokia mokiniy klasé tenkina uzdavinio salyga.

Jei klaséje, kuri tenkina uzdavinio salyga, buty ne daugiau nei 18 mokiniy, tada arba
berniuky buty ne daugiau nei 6, arba mergaiciy — ne daugiau nei 11. Bet kuriuo atveju j klase
galétume atvesti dar vieng mokinj. Taigi teisingas atsakymas yra B.

12. (©) 1

buty nupjauti puse apatinio kairiojo kvadrato ir gauta dalj A (zr. pav.)
perkelti prie virsutinio kvadrato desiniosios pusés B (Zr. pav.).

Tokiu budu gautume staciakampj, kurio krastinés yra 1,5 ir 2. Taigi
uztusuotos figuros plota gausime i puseés Sio staciakampio ploto atéme dalies Z
A (pusés apatinio kairiojo kvadrato) plota, t. y. S = % -1,5-2 — % -1=1.

Todél renkamés atsakyma C.
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13. B) 2

Kadangi musy ,mety” skaic¢iaus 2015 skaitmeny suma yra 2 + 0 + 1 + 5 = 8, tai reiskinio,
kuriame skaic¢iaus 2015 skaitmenys pasikartoja 3 kartus, skaitmeny suma yra 8 - 3 = 24. Ka-
dangi bendroji visy reiskinio skaiciy ,,suma‘“ yra lygi 0, tai su teigiamais reiskinio skaitmenimis
reikia surinkti puse tos sumos, arba 12.

Taigi musy uzdavinys nejucia transformavosi j aritmetines pratybas ,kuo grei¢iau surinkti
12%; tik mums buty privalu atkreipti démesj j tai, kad pries pirmajj dvejeta jokios zvaigzdutés
néra, todeél Sis 2 visada jeis j skaic¢iavimus ,,su pliusu®, todél mums belikty likusiais teigiamais
skaiciais kuo greiciau ,pritrupinti pilna desimtj“, o tai, savo ruoztu, grei¢iausiai pasiekiama
pasirenkant pliusus pries du 5-tus.

Vadinasi, teisingas yra atsakymas B, arba 2. Tikrai, teisinga buty kad ir tokia lygybé su
pries du 5-tus parasSytais pliusais:

2-0-14+5-2-0-145-2-0-1-5=0.

14. D) 1,5 em

Net ir kiek santuriau su matmeny kalba, ar jau bent su matais, svoriais ir metrais bendrave
zmoneés tikrai yra daug karty girdéje, kad vienas kubinis metras yra ,metras kart metras kart
metras” ir kad vienas kubas vandens yra tukstantis litry vandens. Nieko daugiau ir nereikia,
norint prieiti prie teisingo Sio uzdavinio atsakymo.

Pirmiausia is to, kas jau pasakyta, neatremiamai iSplaukia, kad jeigu j kiekvieng kvadratinj
metra buty prilije 1000 litry vandens, tai vandens lygis atvirame lauko baseine buty pakiles
vienu metru, o vienas metras visada yra 100 centimetry. Toliau, jeigu i kiekviena kvadratinj
baseino metrg buty prilije desimt karty maziau, arba tik 100 litry vandens, tai ir vandens lygis
atvirame lauko baseine buty pakiles desimtj karty zemiau, arba jau tik j 10 centimetry aukstj.
Panasiai, jeigu i viena kvadratinj metrg buty prilije jau vos 10 litry vandens, tai vandens lygis
atvirame lauko baseine jau buty pakiles tik per viena centimetra. Taigi 10 litry vandens j vieng
kvadratinj metra pakelia vandens lygj 1 centimetru ir bet kuriame kitame ploto vienete, taip
pat ir baseine. O kadangi pas mus prilijo po 15 litry j kiekvieng kvadratinj metra, tai vandens
lygis pakilo jau ne vienu, o iStisais pusantro centimetro.

Paziuréje | atsakymus matome, kad teisingas atsakymas, arba atsakymas atsakymuy sarase
turi varda D.

15. @ Joks i$ nurodyty
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? Jeigu ant desimties Saky augty vieni lapai be jokiy ziedy, tai jy buty 10-5 = 50, o tai yra per
daug, nes joks atsakymas tiek daug mums nesitlo.

Vadinasi, ant kai kuriy saky esama ziedy. Jeigu viena Saka su 5 lapais pakeistume Saka
su vienu jau ziedu ir ,tik“ 2 lapais, tai kiekvienu tokiu keitimu prarastume 5 — 2 = 3 lapus ir
po pirmojo tokio praradimo lapy buty jau nebe 50, o tik 50 — 3 = 47. Iskeite dar viena tokia
saka, jgytume jau antrajj zieda, bet prarastume dar 3 lapus ir jy turétume tik 47 — 3 = 44.
Pakeite trecig saka, lapy turétume jau tik 44 — 3 = 41, pakeite ketvirta 41 — 3 = 38, pakeite
penkta 38 — 3 = 35, pakeite Sesta 35 — 3 = 32, pakeite septinta 32 — 3 = 29 ir t.t.

Matome, kad is siulomy atsakymuy netinka joks , konkretus® skaicius lapy, ir todél teisingas
yra atsakymas E | joks iS nurodyty®

! Spresdami § uzdavinj moksligkiau, su lygtimis, galétume sudaryti sistema

x4y =10
or + 2y =m, m =45, 39, 37, 31,

kur, suprantama, x zymi Saky su 5 lapais, o y — saky su 2 lapais ir 1 ziedu skaic¢iy. Jeigu
pirmaja sistemos lygti padaugintume is 5 ir atimtume is jos antraja lygtj, tai gautume lygybe

3y =50 —m, m=45,39, 37, 31,

arba, kad 3y turéty galeti buti lygus arba 5, arba 11, arba 13, arba 19. Bet taip negali buti,
nes neé vienas is ty skaic¢iy 5, 11, 13 ar 17 iS 3 be liekanos nesidalija. Taip ir vél reikéty rinktis
atsakymag E.

16. (C) 3

? Tarkime, kad egzamina laiké 100 mokiniy, tada su pazymiy vidurkiu 6 jie kartu gavo 6-100 =
600 (sakykime, baly). 60% nuo 100 yra 60, vadinasi, 60 mokiniy yra islaike egzaming su
pazymiy vidurkiu 8, taigi jie ,per visus“ yra pririnke 60 - 8 = 480 baly. Todél neislaikiusiy
egzamino mokiniy yra 100 — 60 = 40 ir jiems lieka 600 — 480 = 120 i$ visy surinkty baly.
Taciau jei 40 zmoniy surenka 120 baly, tai ju surinkty baly vidurkis yra % = 3. Renkamés
atsakyma C.

! SprendZiant bendru atveju, kai imame ne 100 mokiniy, o M, viskas vykty absoliuc¢iai taip pat,
kaip kad kg tik vyko, tik dabar skai¢iavimams mielg skaiciy 100 pakeisty skaic¢ius M.

Taip dabar M mokiniy kartu surinkty M -6 = 6 M baly. Kadangi islaikiusiyjy procentas
yra 60%, tai reiskia, kad egzaming islaike M - 0,6 = 0,6 M mokiniy, kurie kartu pririnko
0,6 M -8 = 4,8M baly. Vadinasi, likusieji neislaike egzamino mokiniai, kuriy yra M — 0,6 M =
0,4M, kartu pririnko 6M — 4,8M = 1,2M baly, duodanciy vidurkj 1,2M : 0,4M = 3.
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17. (C) 8

Pradinj kvadrata padalykime j keturis lygius kvadratélius (Zr. pav.), kuriy kiekvieno plota
pazymeékime S.

Tuomet penkiakampio plotas lygus 35 + 0,55 = 3,55, o pradinio kvadrato plotas lygus 4.S.
Kadangi penkiakampio ir kvadrato plotai yra gretimi naturalieji skaiciai, tai 45 — 3,55 = 1,
t. y. S = 2. Todél pradinio kvadrato plotas lygus 45 = 8. Teisingas atsakymas C.

18. (B) 56

Kadangi Austéja ir Gerda sudéjo triju staciakampiy krastiniy ilgius (taigi tik viena krastine
iki ,,pilno* perimetro ,jskaityti“ pamirso) ir gavo skirtingus skaicius, tai jos pamirso jskaityti
skirtingas staCiakampio krastines. Jeigu Austéja pamirso antra karta paimti krastine y, o
Gerda — krastine x, tai Austéjos suma yra x+vy+x =2x+y, o Gerdos —y+z+y = x + 2y.
Pagal salyga 2x +y = 44 ir x + 2y = 40. Sudéje viska, ka turime, gauname 2x +y + v + 2y =
=3z + 3y = 44 + 40 = 84. Vadinasi, x +y = 84 : 3 = 28, ir 2z + 2y (o tai jau ir yra tas
paieskomas perimetras) yra 56. Teisingas yra atsakymas B.

19. (A) Tik zalia
Tarkime, kad Adomui pavyko kiekvieng is likusiy atkarpy taip nudazyti raudona, zalia ar-

ba mélyna spalva, kad kiekvieno i 6 trikampiy visos trys krastinés nudazytos skirtingomis
spalvomis. Roméniskais skaitmenimis I, IT, I1I, IV, V ir VI suzymékime trikampius (Zr. pav.).

zalia zalia

VI
\Y

mélyna x mélyna

Tada I ir IT trikampiy bendroji krastiné yra raudona, nes I trikampis jau turi mélyna, o II — jau
turi zalig krastine. Todél IT ir III trikampiy bendroji krastiné yra mélyna. Panasiai is kito galo:
bendroji V ir VI trikampiy krastine yra raudona, o tada likusioji trecioji V trikampio krastiné
(ta, kuri ribojasi su IV trikampiu) yra zalia. Vadinasi, bendroji III ir IV trikampiy krastiné
negali buti zalia. Kita vertus, ji negali buti mélyna, nes Sia spalva nudazyta III trikampio
kairioji krastiné (ta, kuri bendra su IT trikampiu). Taigi IIT ir IV trikampiy bendroji krastiné
yra raudona, todél III trikampio krastiné x yra zalia. Teisingas atsakymas A.



19

*——

meélyna zalia mélyna

Taigi visy krastiniy spalvos pagal uzdavinio salygas nustatomos vienareiksmiskai. Jos nurody-
tos brézinyje.

20. (B) 1

Daugiausiai vienas mokinys galéjo sakyti tiesa, nes jeigu tiesg buty sake bent du mokiniai, tai
tada buty buve ir bent du vienodi atsakymai. Taigi tiesa saké tik vienas mokinys arba jos
nesakeé niekas.

Jeigu paruosusiy pamokas mokiniy visai nebuty buve, tai tada mokinys pasakes ,,0%, buty
sakes tiesa. Bet sakantis tiesg yra paruoses pamokas, vadinasi, yra paruosusiy pamokas, ir ,,0“
negali buti teisingas atsakymas.

Taigi yra vienas paruoses pamokas mokinys, jis sako tiesa, jis sako ,,1“, o kiti atsakymai
yra neteisingi, taigi jie yra mokiniy, neparuosusiy pamoky, atsakymai. Teisingas atsakymas
yra B.

21. (C) 6

! Sakykime, kad Ramintai pavyko taip uzpildyti diagramos sritis, kad

buty tenkinama uzdavinio salyga. [rasytus skaic¢ius pazymeékime u, “

v, x, y (zr. pav.). Tada j centrinj skritulj turi buti jrasytas skaiCius

r + y + 2, nes skaiciai x, y ir 2 yra jrasyti trijose centrinj skritulj 0
supanciose srityse. Vidinio ziedo virSutinis ,trecdalis“ (kuriame jau

iraSytas 2) ribojasi su visomis sritimis, i$skyrus sritj ,—4%, todél Siose V
srityse jraSyty skaic¢iy suma lygi 2, t. y. c+y+u+v+(x+y+2) = 2.

Kita vertus, sritis ,,—4° ribojasi su sritimis w, v , x ir y, todél x + y + u +v = —4. Tada
lygybéje v +y+u+v+ (x +y+2) = 2 vietoje =+ y + u+ v jrase skai¢iy —4, gauname lygybe
—4+(r+y+2)=2,athacr+y+2=2—(—4) =6. Taciau  + y + 2 yra skaicius, kuris turi
buti jrasytas j centrine sritj, pazyméta klaustuku ? Vadinasi, teisingas atsakymas yra C.
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22. (C) 48

Kadangi sudédami po du skaic¢ius tegavome tik tris skirtingus rezultatus, tai pasikartojimuy
kortelése garantuotai yra. Taciau kartotis negali nei kortelé su paciu maziausiuoju skaic¢iumi
m, nei su paciu didziausiuoju skai¢iumi d, nes tada m + m = 2m (kuri yra lyginé) tikrai
privaléty pati maziausioji iS visy galimy sumy, gauty sumuojant po du skaicius is skirtingy
korteliy, o pagal musy sumy sarasa taip tikrai néra, nes ten paraSytoji maziausioji suma yra
57. Analogiskai baigtysi reikalai, jeigu korteliy su paciu didziausiu skaic¢iumi d buty kelios
— tada vél didziausia suma privaléty buti suma d + d = 2d, kuri tada vél buty akivaizdziai
lyginé ir dar turéty buti pati didziausia is visy sumy, gaunamy sumuojant po skaiciy is dviejy
skirtingy korteliy, o taip vél néra, nes salygoje nurodyta, kad pati didziausia is visy tokiy sumy
yra 83. Cia niekur nevalia pamirsti ar kitaip kaip isleisti i§ akiy, kad kortelése buvo ragomi
butent sveikieji skaiciai.

Vadinasi, kartotis gali tik , grieztai viduje“ esantys skaic¢iai. Taciau tada ty skirtingy
skaiciy tegali buti tik trys. IS tikryjy, jei ant penkiy korteliy buty parasyti keturi skirtingi
skaiciai a < b < ¢ < d, tai, skaic¢iuodami visas jmanomas ant dviejuy korteliy parasyty skaiciy
sumas, gautume bent keturis skirtingus skaic¢ius, nesa+b<a+c<a+d < c+d.

Vadinasi, téra tik trys skirtingi skaiciai, ir, kadangi maziausias bei didziausias skaiciai
kartotis negali, tai kartojasi viduriniai skaiciai. Taigi galime laikyti, kad ant penkiy korteliy
parasyty skaic¢iy rinkinys yra a, b, b, b, ¢, kur a < b < ¢. Tada visos jmanomos ant dviejy
korteliy parasyty skaiciy sumos yra a +b, a + ¢, 2b, b+ c. Be to, a +b < 2b < b+ c. Todel
pagal uzdavinio salyga a + b = 57, 20 = 70, b+ ¢ = 83. IS lygybés 20 = 70 gauname b = 35, o
is lygybiy a + b = 57 ir b+ ¢ = 83 gauname a = 22 ir ¢ = 48. Taigi didziausias ant korteliy
uzrasytas skaicius yra 48. Todél teisingas atsakymas yra C.

23. D) GH

Nubréziame atkarpas CG ir CE (zr. pav.). Tada trikampio CBE
plotas lygus trikampio ABFE plotui ir lygus 2. Panasiai, trikampio
C' DG plotas lygus trikampio ADG plotui ir lygus 9.

Trikampio ECF plotas lygus trikampiy BC'F ir BC'E ploty /
skirtumui, t. y. Sapcr =5 — 2 = 3. Panasiai, ACHD plotas yra
lygus ACDG ir ACDH ploty skirtumui 9 — 4 = 5.

Trikampio C'D B plotas lygus pusei kvadrato ABC'D ploto, t.
y. Sacpp = 15. Todél Sncar = Sacps — Sacpa — Sapcr =
= 15 —9 — 5 = 1. Taigi trikampiy EBC, FEC, CGF, HGC' ir
DHC plotai yra atitinkamai 2, 3, 1, 5 ir 4.

Kadangi visy Siy penkiy trikampiy aukstiné is tasko C' yra ta pati, o ju pagrindai yra
atitinkamai lygus BE, EF, FG, GH ir HD, tai kadangi AHGC plotas yra pats didziausias,
tai, suprantama, kad butent to trikampio pagrindas GH yra pats ilgiausias i$ jy visy ir todél
renkames atsakyma D.
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24. (A) 6

Sakykime, kad visy kengury bendras svoris yra S. Trijy sunkiausiy ir dviejy lengviausiy
kengury bendras svoris yra 0,255 + 0,65 = 0,855. Taigi likusiy ,,vidutiniy“ kengury svoris yra
0,155. Kita vertus, kadangi dviejy lengviausiy kengury svoris yra 0,255, tai bent viena is ju
sveria ne maziau negu 0,125S5. Vadinasi, kiekvienos ,vidutinés“ kenguros svoris ne mazesnis
negu 0,1255. Todeél yra tik viena vidutiné kengura. Taigi grupéje yra 2+143 = 6 kenguros.

25. (D) 5

Kiekviena atkarpa, jungianti du pazymétus taskus, yra staciojo trikampio, kurio statiniy ilgiai
yra sveikieji skaiciai, jzambiné. (Jei atkarpa horizontali arba vertikali, tai vieno is tokio staciojo
trikampio statiniy ilgis bus lygus nuliui.) Todél, remiantis Pitagoro teorema, kiekvienos tokios
atkarpos ilgis yra skaicius, turintis pavidalg v/a? + b2, kur a ir b yra neneigiami sveikieji skaiciai.
Vadinasi, bet kurio kvadrato, kurio virsunés yra pazymeti taskai, plotas yra skaicius, turintis
pavidala a® + b* = Va2 + b2 - Va2 + b% (kur a ir b yra neneigiami sveikieji skaiciai). Be to,
bet kurio tokio kvadrato plotas yra ne didesnis uz 3 - 3 = 9. Nesunku patikrinti, kad tarp
skaiciy 1, 2,..., 9 tik skaic¢ius 1, 2, 4, 5, 8 ir 9 galima isreiksti dvieju neneigiamy sveikyjuy
skaic¢iy kvadraty suma, t. y. is viso skirtingo ploto kvadraty, kuriy virsunés yra pazymeéti
taskai, yra ne daugiau negu 6. [rodysime, jog nejmanoma nubrézti kvadrato, kurio virSuneés
buty pazymeéti taskai, ir kurio plotas buty lygus 8. IS tikryjy, jei tokj kvadrata galima buty
nubreézti, tai jo jstrizainé buty lygi 4. Taciau, jstrizainé taip pat jungty du pazymeétus taskus,
todél ja galima buty iSreiksti pavidalu v/a? + b2, kur a ir b yra neneigiami sveikieji skaic¢iai.
Tada i$ 4 = Va2 + b? gautume 16 = a> +b?, o0 i Gaa = 0ir b = 4 arbha a = 4 ir b = 0,
t. y. jstrizainé jungty du pazymétus taskus, kurie abu priklausyty vertikaliai arba horizontaliai
tiesei. Taciau atstumas tarp bet kuriy dviejy pazymeéty tasky, esanciy vienoje horizontalioje
(arba vertikalioje) tieséje yra ne didesnis uz 3.

Taigi yra ne daugiau negu 5 skirtingo ploto kvadratai, kuriy virsunés yra pazymeti taskai.
Kita vertus, 5 tokius kvadratus nubrézti galima (zr. 1 ir 2 pav.).

[ 9 [ ]
[ ]
[ ]

& d o o

1 pav.: kvadratai, ku- 2 pav.: kvadratai, ku- 3 pav.
riy plotai yra atitinka-  riy plotai yra atitinka-
mai 1, 4 ir 9. mai 2 ir 5.
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1! Tarkime, kad nubrézéme kvadrata, kurio virsunés — pazyméti taskai. Jei jo krastine horizontali

arba vertikali, tai ji lygi 1, 2 arba 3, o plotas 1, 4 arba 9. Jei jo krastiné prazulni, apibréz-
kime apie ji stac¢iakampj, kurio krastinés vertikalios ir horizontalios (zr. 3 pav.) Kiekviena
staciakampio krastiné ne didesné uz 3 ir sveika, ja sudaro dvi atkarpos, kuriy mazesnioji ne
didesné uz 1,5. Bet tos atkarpos sveikos, vadinasi, mazesnioji lygi 1, o didesnioji 1 arba 2.
Pagal Pitagoro teorema kvadrato krastiné lygi /12 4 b2, o plotas lygus 1 + b%, kur b = 1 arba
2. Vadinasi, kvadrato plotas lygus 2 arba 5. Visi penki kvadratai pavaizduoti 1 ir 2 pav.

26. (B) 30°

| Atkarpoje AB taip pazymékime taskus F ir F, kad D | c
AE = EF = FB (7r. pav.). Kadangi CD = DA = \ SN
= 1AB, tai CD = DA = AE = EF = FB. Ti- A
kampis FAD yra lygiasonis, nes FA = AD, todél I ) |
/DEA = ZADE. Be to, kadangi atkarpos DC' ir A L F B

AB yra lygiagrecios, tai ZCDFE = ZDFEA. Vadinasi, ZCDE = ZADFE = %ACDA = 60°.
Taigi trikampis FAD yra lygiakrastis, todél AD = DE. Kadangi atkarpos DC ir EF
yra lygios ir lygiagrecios, tai keturkampis DCFE yra lygiagretainis. Todél DE = CF ir
/CFE = ZCDFE = 60°. Vadinasi, ZCFB = 180° — ZCFFE = 120°, o trikampis BFC' yra
lygiaSonis, nes FB = AD = DE = CF. Taigi ZABC = $(180° — ZCFB) = 30°.

27. (E) 14

I Tieséje pazymeétus penkis taskus zymeékime raidéemis A, B, C, D, E. Be to, sakykime, kad

taskas B priklauso atkarpai AC', taskas C' priklauso atkarpai BD, o taskas D — atkarpai CE
(zr. pav.).

AB C D E

Didziausias atstumas tarp pazymeéty tasky lygus 22, todél AE = 22. Antras pagal diduma
atstumas tarp pazyméty tasky lygus atkarpos AD arba atkarpos BE ilgiui ir, pagal uzdavinio
salyga, lygus 20. Vadinasi, AB = 2 arba DE = 2. Nemazindami bendrumo galime laikyti,
kad AB = 2 (jei DE = 2, tai taskus A, B, C, D, E pervadintume atitinkamai F, D, C,
B, A ir tada gautume AB = 2). Panagrinékime atkarpos AB kaimyne BC'. Kadangi CE =
=CD+DFE >54+6=11,tai BC =AEF -AB-CE=22—-2-CE<22—-2-11=09.
Vadinasi, atkarpos BC' ilgis lygus 5, 6, 8 arba 9. [rodysime, kad BC' = 6.

Jei BC =5, tai AC = AB+ BC = 7. Taciau pagal uzdavinio salyga atstumas tarp dviejy
pazymeéty tasky negali buti lygus 7.

Jei BC' =8, tai AC =AB+ BC =10,0 CE = AF — AC = 22 — 10 = 12. Taciau pagal
uzdavinio salyga taip buti negali.

Jei BC = 9, tai AC' = 11 ir CF = 11. Vélgi pagal uzdavinio salyga taip buti negali.
Vadinasi, BC = 6. Tada AC =8, 0 CE =22 — 8 = 14. Taigi k = 14.

Irodéme, kad jei taskai tenkina uzdavinio salyga, tai k = 14. Nesunku patikrinti, kad jei
AB =2, BC =6,CD =9, 0 DE =5 (taskas B priklauso atkarpai AC, taskas C priklauso
atkarpai BD, o taskas D — atkarpai C'E), tai taskai A, B, C', D ir E tikrai tenkina uzdavinio
salyga.
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28. (D) 6

! Nesunku jsitikinti, kad skaic¢ius nuo 1 iki 9 uzdavinio salygoje nurodytu biidu j langelius jragyti

e

galima (zr. 1 pav.).

21.14 Al |B

' '

81-15 711 C|-|D F|-\|G
N N S
3|+16 E|+|H

1 pav. 2 pav.

Beliko kazkokiu budu jtikinti save, kad kitaip negali buti, arba kad atsakymas D yra
vienintelis teisingas.

Tarkime, kad skaitmenis 1, 2, ..., 9 pavyko taip jrasyti j langelius, kad kiekvienos 2
paveikslélyje nurodytos operacijos rezultatas sutampa su rodykle pazyméto langelio skaiciumi.
Langeliuose jrasytus skai¢ius pazymeékime raidémis A, B, C, D, E, F, G, H ir I (zr. 2 pav.).
Pastebésime, kad jei skaitmenis A ir B sukeistume vietomis, tai langeliuose jrasyti skaiciai vis
tiek tenkinty uzdavinio salyga. Todél galime laikyti, kad A < B.

Skaitmeny A ir B sandauga C' taip pat turi buti skaitmuo. Be to, skaitmenys A, B ir C
visi yra skirtingi, todéel A =2 ir B =3 artbha A =2ir B =4.

Sakykime, kad A =2ir B=3. Tada C =6 ir D = 1 arba D =5 (jei D buty lygus 2, 3
arba 4, tai kurie nors du is skaic¢iuy A, B, D ir F sutapty). Taigi tarp skai¢iy A, B, C, D ir £
yra skaitmenys 1, 2, 3, 5 ir 6. Bet tada FF'= G+ H > 4+ 7 = 11, o taip buti negali.

Vadinasi, A = 2 ir B = 4. Tada C' = 8 ir i$ lygybés C' = D + E gauname, kad arba D =1
irEF=TarbaD=T7Tir E=1arbaD=3ir E=5arba D =5ir ' =3.

Tarkime, kad D = 1ir E =7 arba D =7 ir £ = 1. Tada skaic¢iams I, G, H ir I lieka
skaitmenys 3, 5, 6 ir 9. Be to, ' =G + H, todél F'=9. Taigi H =3 ir G =6 arba H =6 ir
G = 3. Bet kuriuo atveju I = 5. Taciau, 5 = I = F + H, vadinasi, E arba H lygus 2 arba 4,
t. y. bent du is skaitmeny A, B, F ir H sutampa.

Lieka atvejai D = 3 ir F = 5 arba D = 5 ir E = 3. Tada skai¢iams F, G, H ir I lieka
skaitmenys 1, 6, 7ir 9. Be to, ' =G + H, todél ' =7. Taigi H =1ir G =6 arba H = 6
ir G = 1. Bet kuriuo atveju I = 9. Kadangi I = E + H, tai tinka tik £ = 3 ir H = 6. Tada
D=5 o0G=1.

29. (C) 671

Didziausia lentoje parasyta liekang pazymekime r. Be to, skaiciy, is kurio dalijant 2015 buvo
gauta liekana r, pazymékime m. Tarkime, kad r > 672. Tada m > 673, nes m > r. Kadangi
2015 < 3-673 = 2019, tai 2015 = m+r arba 2015 = 2m+r. Taciau, m+r < 10004999 < 2015,
o2m-+r > 2-6734+672 = 2018 > 2015. Vadinasi, r < 671. Belieka jsitikinti, kad skaic¢ius 671
yra parasytas lentoje. IS tikryjy, nesunkiai jsitikiname, kad 2015 = 2 - 672 + 671.



24

UZDUOCIU SPRENDIMAI

-

30. (D) 6

Tarkime, kad Elenai pavyko taip nudazyti visus naturaliuosius skaicius, kad buty tenkinama
uzdavinio salyga. Jei paeiliui kiekviena naturalyji skaic¢iy perdazysime priesinga spalva (t.
y. raudona spalva kei¢iame zalia, ir atvirksciai), tai gautas naturaliyju skai¢iy nudazymas
veél tenkins uzdavinio salyga. Vadinasi, uztenka rasti visus naturaliyjy skaic¢iy nudazymus,
kuriuose skaic¢ius 1 nudazytas raudonai. Gautg tokiy nudazymy skaic¢iy padvigubine, gausime
visy ieskomy nudazymy skaiciy. Taigi laikysime, kad skaic¢ius 1 nudazytas raudonai.

Jei skaic¢ius 2 nudazytas raudonai, tai skaicius 1 + 2 = 3 taip pat nudazytas raudonai.
Bet tada ir skaicius 4 = 3 4+ 1 nudazytas raudonai. Taip tesdami gauname, kad visi naturalieji
skaiciai yra nudazyti raudonai. Taigi gavome tokj nudazyma:

RRRRRRRR ...

Sakykime, kad skaiciai 2 ir 3 nudazyti zaliai. Tada skaicius b = 2 + 3 taip pat nudazytas
zaliai. Be to, skaic¢ius 4 turi buti nudazytas zaliai, nes priesingu atveju skaicius 5 = 4+1 turéty
buti nudazytas raudona spalva. Taigi nagrinéjamame nudazyme skaiciai 2, 3 ir 4 nudazyti
zaliai. Tada kiekvienas naturalusis skaic¢ius n > 5 taip pat nudazytas zaliai, nes jei skaicius
n = 5 yra lyginis, tai jis gaunamas prie zaliai nudazyto skaiciaus 4 paeiliui kartus pridéjus zaliai
nudazyta skaiciy 2, o jei skaic¢ius n > 5 yra nelyginis, tai jis gaunamas prie zaliai nudazyto
skai¢iaus 3 paeiliui kartus pridéjus Zaliai nudaZytg skaic¢iy 2. Siuo atveju gauta nudazyma
galime pavaizduoti taip:

vvvvvvv

RZZZZZZZ ...

Sakykime, kad skai¢ius 2 yra nudazytas zaliai, o skai¢ius 3 nudazytas raudonai. Tada
kiekvienas naturalusis skaicius n > 4 yra nudazytas raudonai, nes prie raudona spalva nudazyto
skaic¢iaus 3 paeiliui n — 3 kartus pridéedami raudonai nudazyta skaic¢iy 1, gausime skaiciy n.
Taigi gavome nudazyma

RZRRRRRR...

Vadinasi, i$ viso yra 3 naturaliyjy skaic¢iy nudazymai, tenkinantys uzdavinio salyga, ku-
riuose skaic¢ius 1 nudazytas raudonai. Todél, ieSkomas nudazymy skaicius yra 2 - 3 = 6.
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