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Pratarme

Paprastai ziurint, Kenguros konkursas téra tik kelios desimtys (tiesa, labai nekasdieniskuy)
matematikos uzdaviniy, susitikimas su kuriais uz sprendéjo suolo trunka nepilnas dvi akademines
valandas. Ir viskas. Tik tiek.

Paprastai ziurint, ir musy garsiausiojo alpinisto Vlado Vitkausko paskutinis metras jkopiant j
Everestg irgi susidéjo ne is simto judesiy, o kai kurie is juy gal ir apskritai tebuvo tik krusteléjimai.
Tiesa, tie krustelé¢jimai turéjo buti nezmoniskai sunkus.

Taciau kodél tiek daug zmoniy ty kopimy imasi j realius kalnus ir kodél net per 5 milijonus
vidurinés mokyklos mokiniy kasmet pavasarj kopia j Kenguros kalnelius? Kuo tie Kenguros kal-
neliai tokie patrauklus, kokios ten aukstumeélés atsiveria? Juk dabar jau nebeissisuksi burbteléjes:
,Jie neturi kg veikti, tai ir sprendinéja visokius uzdavinukus®. Juk nepasakysi, kad milijonai taip
jau ir neturi ka veikti Sitokioje pramogy gadynéje.

Ar tik ne todél, kad tie milijonai gerai zino, jog baigiamajame kopime jy laukia nors ir jveikia-
mi, bet labai grazus, patrauklus uzdaviniai, kuriuos spresdamas gali uzsikabinti pacia tauriausia
to zodzio teikiama prasme? Kaip tai zinojo (o jei ne — tai suzinojo) per 49000 Lietuvos 1-12 klasiy
mokiniy, dalyvavusiy konkurse 2016 metais. Juk konkursas — it Zavus tornadas (o tokiy irgi buna)
— negriaudamas supurto jtempta mokyklos dieny tékme ir pralékes palieka beveik nematoma, bet
aisky pedsaka visy susidurusiy su juo vaizduotése. Jo imi ilgetis daznai pats to nesuvokdamas —
zymia dalimi butent iS to ilgesio pamatyti paprasty, graziy bei viliojanciy uzdaviniy ir atsiranda
milijonai dalyvaujanciyjy.

75 lemtingos darbo minutés kiekvieny mety kovo ménesio treciajj ketvirtadienj vainikuoja
begale jdéty pastangy ir kruopsty triusg, nejkyriai visam iSminties trokstanciam pasauliui be
paliovos teigdamos, kad galva lauzyti prasminga, kad ir matematikos uzduotis besprendziant
galima patirti zaisminguma, speliojimo azarta, zaibiskus, netikétus proto nusvitimus.

Nepamirskime, kad vertinami yra tik dalyviy atsakymai, o atsakymag kiekvienoje uzduotyje
reikia pasirinkti (ir kuo grei¢iau!) i$ penkiy duotyju. Ar tikrai teisingas tas atsakymas, kuris
is pirmo zvilgsnio atrodo labiausiai tikétinas? Ar tas uzdavinys tikrai toks sunkus, kad verciau
ji praleisti? O gal tereikia pastebeéti kokiag smulkmeng, savaime nekrintancia j akis, ir uzdavinys
is karto issispres? Ar pasédéti prie sio uzdavinio dar kelias minutes? O gal verciau rizikuoti ir
is karto speti labiausiai patinkantj atsakyma? Juk jei pataikysi — priklausomai nuo uzdavinio
sunkumo gausi 3, 4 ar 5 taskus, taciau jei rizika nepasiteisins ir prasausi pro salj — bus blogiau
su Saltu buhalteriniu tikslumu atimama ketvirtis to, kas butuy pridéta atsakius teisingai. (Visgi
pastebésime, kad | minusa nusiristi Kenguros konkurse nejmanoma, nes kiekvienam mokiniui vien
uz dalyvavima dosniai skiriama 30 tasky.)

Su panasiais klausimais konkurso dalyviai susiduria daznai, nes Kenguros uzdaviniy spren-
dimai buna gana netikéti, kvieciantys sprendéjg padaryti atradimg — persokti per standartinio
mastymo barikadas. Taip milijonai sprendéjy perpranta, kokia sSmaiksti gali buti uzduotis, kaip is
keliy minc¢iy bei paprasty sakiniy jau gali sukristi jos sprendimas — Stai jau, regis, net gali atskirti,
uz kuriy salygos zodziy ar skaiciy slapstosi tikrasis atsakymas.

Dabar stabtelékime akimirkai ir paklausykime keliy zodziy iS Kenguros gelmiy Lietuvoje ir
visame pasaulyje. Kas gi mums tg kasmetj viesulg siuncia?

Kaip nesunku nuspéti, konkurso idéja gimé ir labai sekmingai rutuliojosi Australijoje, o Fu-
ropoje ji émeé sklisti iS Prancuzijos. Prancuzai suteiké Kengurai ir jos dabartine organizacing is-
vaizda. Lietuvoje prie Kenguros konkurso iStaky stovéjo ir labai daug nuveiké jvairios institucijos,
mokyklos ir kitos savo gyvenima Svietimui paskyrusios organizacijos bei entuziastingi pradininkai.
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Tarp sumaniai j Lietuva Kenguros konkursa viliojusiy institucijy pirmiausiai minétini Svietimo
ir mokslo ministerija, Vilniaus universiteto Matematikos ir informatikos institutas bei Matemati-
kos ir informatikos fakultetas. Nuo 2016 m. rugséjo lietuviskoji Kengura glaudziasi po Lietuvos
matematikos draugijos sparnu. Kalbant Siek tiek zaismingiau, butent jy galingomis pastangomis
grakstaus bei efektyvaus mokymo simboliu tapes gyvunas su visa savo mokslo kariauna ir buvo
atviliotas ir, drjstame tai sakyti nedvejodami, negriztamai atSuoliavo pas mus bei jsikuré Nemuno
zeméje.

O Siaip, Kengurai nuolat musy gyvenime randantis, viskas vyksta kaip visur, kur rimtai
dirbama. Ir Kenguros ratas sukasi kiaurus metus — net vasaromis, kai, atrodyty, tik atostogos,
geriausiai konkurse pasirodziusieji mokiniai kvie¢iami j stovyklas, kur gali dalyvauti tiek sporti-
niuose, tiek matematiniuose, tiek kituose smagiuose renginiuose. O rudenj ekspertai, suvaziave is
viso pasaulio, renka uzdavinius konkursui, per ziema jie verciami j desimtis kalby, adaptuojami
ir pritaikomi taip, jog kartais atrodo, kad jie sugalvoti kaimyniniame miestelyje. Vien Lietuvoje
Kengura kalba keturiomis kalbomis: lietuviy, lenky, rusy ir angly.

Tik taip, nepastebimai bei niekada nenuleidziant ranky, ir gali uzgimti konkursas, kei¢iantis
jo dalyviy poziurj j matematika. Tik tai ir teparodo, kaip moderniam zmogui duoti derama
pasirengima dar modernesnei mus uzgriunanciai ateiciai, j kuriag jam lemta zengti.

Sis kelias nei$vengiamas — juo teks eiti. Eiti bus jdomu, kartais siek tiek baugu, gal net sunku
— bet jo vingiai jveikiami, o ji pasirinkusiyjy uzmojai stebinantys.

Kas gi miisy laukia kelionéje? Sioje knygeléje pateikti konkurso uzdaviniai, pro kuriuos
2016 mety kovo 17 diena keliavo ir gausiai sprendé 7-8 klasiy (Kadeto amziaus grupé) mokiniai.
Be to, norintys pasitikrinti, ar jie tikrai gerai sprendé, panudusieji pasiziureti, kaip dar galima
spresti Siuos uzdavinius arba kaip juos pajégia spresti jy pateikéjai, knygeléje ras ir visy uzdaviniy
atsakymus su sprendimais.

Kaip jau seniai visi zino, norint rasti ar pasirinkti teisingg atsakyma i penkiy duotyjy,
ne visada butina grieztai iSspresti uzdavinj ar kaip kitaip perkratyti visa pasaulio iSmintj, todél
ir knygeléje pateikiami kai kuriy uzdaviniy ne tik griezti matematiniai sprendimai (jie zymimi
zenklu !), bet ir ju kenguriniai sprendimai, paaiskinantys, kaip nusigauti iki teisingo atsakymo,
uzdavinio iki galo taip ir neiSsprendus (tokie sprendimai-nusigavimai pazymeti zenklu 7). Kai
vienokiy ar kitokiy sprendimo budy yra daugiau nei vienas, jie zZymimi zenklais 77, !1 !l ir
pan. Nors konkurse-zaidime pakanka klaustuku pazymeéto sprendimo, tikimes, kad matematikos
galvosukiy sportu uzsikrétusiam skaitytojui nebus svetimas ir azartas iSsiaiskinti viska iki galo bei
pereiti uzdavinio lynu be penkiy atsakymy apsaugos.

Tad kvieciame keliauti ir pavaikstinéti juo kartu su Kengura — iSméginti turimas jégas bei
zadinti savo kurybines galias, kuriy jus, mielas skaitytojau, sitiek daug turite!

Organizatoriai



Kadetas, 7 klasé, 50 geriausiyju

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Kadetas, 8 klasé, 50 geriausiyju

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Tarptautinis matematikos konkursas
KENGURA

Dalyvio kortelé

KAIP UZPILDYTI DALYVIO KORTELE

TEISINGAS KORTELES UZPILDYMAS YRA TESTO DALIS!

1. Kortele pildykite pieStuku.
2. Jei zymédami suklydote, ISTRINKITE Zyméjima trintuku ir Zymékite dar kartg.
3. Nurodytoje vietoje jrasykite savo mokyklos Sifrg (jj Jums pasakys mokytojas) ir pavadinimg.

4. Kryzeliu atitinkamuose langeliuose pazymékite, kuria kalba ir kurioje klasé€je mokotés (gimnazijos klasés - G1, ..., G4).

5. Zemiau nurodytoje vietoje didZiosiomis spausdintinémis raidémis jradykite savo vardg ir pavarde.

Pavyzdys: Pavarde P A V A R D E N | S

6. ISsprende testo uzdavinj, nurodytoje Sios kortelés vietoje pazymékite tik vieng pasirinktg atsakyma.

Zyméjimo kryZeliu pavyzdys: R/

ATSAKYMUY DALIS

Mokyklos $ifras Mokyklos pavadinimas

Kalba

Lietuviy ]

Lenky O] Nykstukas Mazylis Biciulis Kadetas Junioras Senjoras
Rusy O Klasé 1 2 3 4 5 6 7 8 9(G1) 10(G2) | 11(G3) 12(G4)
Angly O 0 O 0 o 0 o 0 o 0 o 0 o
Vardas

Pavarde

Uzdaviniy atsakymai

A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E
1oy g0 spgggoo »»goodg 2sggooof
2 Qg ng s QU0 22000400 2200000
sygouoogo o gbouoon sgodubd apgguood 00000
sJoOgoo oo gdg w04 200000 200000
sygUOoOogo angpogdgoo vOgodubdo 30g0o0d 200000
e U0d 20000 g0 2000400 sedgooof
PASTABOS

1. Uz teisingg atsakyma skiriami visi uzdavinio taskai. Uz nenurodytg atsakyma skiriama 0 tasky, o klaidingas
atsakymas vertinamas minus 25% uzdavinio tasky.
2. KORTELES NEGALIMA LANKSTYTI IR GLAMZYTI.

3. Atlike uzduotj, konkurso organizatoriams grazinkite tik $ig kortele. Saglygy lapelis ir sprendimai lieka Jums.

Automatinis apdorojimas, Nacionalinis egzaminy centras, 2013



2016 m. Kadeto uzduociy salygos

Klausimai po 3 taskus

1. Kiek is viso yra sveikyjy skaiciy tarp skaiciy 3,17 ir 20,167
A)l5 B)16 C)17 D)18 E) 19

2. Kuris zenklas turi daugiausiai skirtingy simetrijos asiy?

® o A .®

3. Kam lygi paveikslélyje pazyméty kampy « ir § suma?
A) 150° B) 180° C) 270° D) 320° E) 360°

-
Y

<o/

4. Raminta prie mégstamiausio jos skaiciaus turéjo pridéti 26. Taciau vietoje to ji iS mégsta-
miausio savo skaicCiaus atémeé 26 ir gavo —14. Kam lygi Ramintos mégstamiausio skaic¢iaus ir

26 suma’?
A)28 B)32 C)36 D)38 E)42

5. Ant stalo gulintj kvadratinj popieriaus lapa Evelina apverc¢ia per apatine jo
krastine. Tada ji dar karta lapa apveréia per deSinigja jo krastine (Zr. pav.).
Kurj lapa mato Evelina?

N T, 4

(

>.

E)

_______

_______

6. Kengura turi 555 kruveles akmenuky. Kiekvienoje kruveléje yra lygiai 9 akmenys. Visus siuos

akmenis ji paskirsté | kruveles po 5 akmenis. Kiek kruveliy gavo Kengura?
A)999 B)900 C)555 D)111 E) 45

7. Mokykloje 45 mokytojai j darba vazinéja dviraciais. Sie mokytojai sudaro 60% visy mokytoji.
Lygiai 12% mokytoju j darbg vazinéja automobiliais. Kiek mokytojy i darbg vazinéja automo-

biliais?
A4 B)6 C)9 D)10 E)12

8. Paveikslélyje pavaizduotas staciakampis ABC' D, kurio krastiniy AB A

ir C'D vidurio taskai yra atitinkamai M ir N. Du apskritimai liecia
vienas kita ir Sio staciakampio krastines (zr. pav.). Kam lygus
nuspalvintos srities plotas, jei zinoma, kad AB = 107

A)125 B)20 C)25 D)30 E)375
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9. Gerda turi dvi virves, kuriy ilgiai yra 1 m ir 2 m. Sias virves ji sukarpé j vienodo ilgio virves.
Kuris i$ skaic¢iy negali buti lygus gauty virviy skaiciui?
A6 B)8 C)9 D)12 E)15

10. Keturi miestai A, B, C'ir D sujungti 5 keliais, kaip pavaizduota paveiks- B
lelyje. Lenktynés prasideda mieste B, baigiasi mieste D ir kiekvienas 4
paveikslelyje pavaizduotas kelias pravaziuojamas lygiai vieng karta. Kiek C
is viso yra tokiy lenktyniy marsruty?
A)10 B)8 C)6 D)4 E)2 D
Klausimai po 4 taskus
A B
11. Paveikslélyje pavaizduoti keturi vienodi staciakampiai, sudéti | kvadrata
ABCD. Kiekvieno staciakampio perimetras lygus 16. Kam lygus kvad-
rato ABCD perimetras?
A)16 B)20 C)24 D)28 E)32
D C

12. Elena turi 49 mélynus karoliukus ir vieng raudong. Dalj karoliuky ji pameté. Dabar melynieji
karoliukai sudaro 90% visy jos turimy karoliuky. Kiek karoliuky pameté Elena?
A)4 B)10 C)29 D)39 E)A40

13. Kuri i$ trupmeny yra arciausiai skaiciaus %?
25 27 29 52 57
A By O5 D i E)g

14. Astuonios mergaités zaidé keturis macus teniso turnyro ketvirtfinalyje. Keturios nugalétojos
zaidé du macus turnyro pusfinalyje, o dvi jo nugalétojos zaidé finale. Paaiskéjo, kad Siy macy
rezultatai yra tokie (iSvardyti atsitiktine tvarka): Gerda nugaléjo Elena, Patricija nugaléjo So-
fija, Raminta nugaléjo Austéja, Raminta nugaléjo Patricija, Patricija nugaléjo Gerda, Evelina
nugaléjo Kotryng ir Raminta nugaléjo Eveling. Kurios dvi mergaités zaidé finale?

A) Raminta ir Austé¢ja  B) Raminta ir Patricija ~ C) Patricija ir Gerda
D) Raminta ir Evelina  E) Patricija ir Sofija

15. Paveikslélyje pavaizduota figura suklijuota i$ kubeliy. Kuriame is atsakymo
paveiksléliy pavaizduota kita figura?

& v .3 & ¥

16. Broliai Aurimas, Giedrius ir Simonas yra trynukai (gime ta pacia dieng). Ju broliai-dvynukai
Andrius ir Jokubas yra 3 metais jaunesni. Kuris is skaiciy gali buti visy penkiy broliy amziy
suma?

A)36 B)53 C)76 D)89 E)92
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17.

18.

19.

20.

Kam lygus skaiciaus 22916 4+ 20162 paskutinis skaitmuo?
A0 B)2 C)4 D)6 E)8

Dvi kenguros Kanga ir Kenga tupi viena salia kitos ir kartu pradeda suoliuoti ta pacia kryptimi.
Kiekvieng sekunde jos padaro vieng suolj. Kiekvienas Kangos suolis lygus 6 m. Pirmasis
Kengos suolis lygus 1 m, kiekvienas kitas jos suolis pailgéja 1 m. Po keliy Suoliy Kenga pavys
Kanga?

A)10 B)11 C)12 D)13 E) 14

I$ septyniy losimo kauliuky suklijuota figura (zr. pav.). Bet kuriose dviejose
suklijuotose sienelése yra po tiek pat tasky. Kiek is viso tasky yra suklijuotos
figuros pavirsiuje?

A)24 B)9 C€)9 D)105 E) 126

Klaséje yra 20 mokiniy. Visi mokiniai sédi poromis. Lygiai trecdalis berniuky sédi su mergai-
témis ir lygiai pusé mergaiciy sédi su berniukais. Kiek berniuky yra klaséje?
A)9 B)12 C)15 D)16 E) 18

Klausimai po 5 taskus

21.

22,

23.

24.

Kvadrato plotas lygus 36. Kai kurios jo dalys yra uztusuotos (zr. pav.). r
Visy uztusuoty ploty suma lygi 27. Kam lygi suma p+ ¢ +r + s?
A4 B)6 C)8 D)9 E)I10

S

Simonas ir Adomas kartu pazvelgé i savo laikrodzius. Simono laikrodis véluoja 10 minuciy,
nors jis mano, kad jo laikrodis skuba 5 minutémis. Adomo laikrodis skuba 5 minutémis, nors
jis mano, kad jo laikrodis 10 minuc¢iy véluoja. Simonas mano, kad dabar yra 12:00. Kiek dabar
laiko Adomo manymu?

A) 11:30 B) 11:45 C) 12:00 D) 12:30 E) 12:45

Dvylika mergaiciy susitiko kavinéje. Kiekviena mergaité vidutiniskai suvalgeé po 1,5 sausainio.
Be to, kiekviena mergaité arba suvalgé vieng sausainj, arba du, arba iS viso sausainiy neragavo.
Kiek iS viso mergaic¢iy suvalgé po du sausainius, jei zinoma, kad lygiai dvi i$ juy sausainiy
neragavo?

A)2 B)5 C)6 D)7 E)8

Raudonkepuraité issiruosé paeiliui aplankyti tris savo proseneles ir nunesti joms pyragéliy.
Kiekvieng kartg pries jai jeinant j prosenelés namus Pilkas Vilkas suryja lygiai puse tuo metu
jos krepselyje esanciy pyragéliy. ISéjusi iS treciosios prosenelés Raudonkepuraité pastebéjo, kad
jos krepselyje pyragéliy nebeliko. Kiekvienai prosenelei Raudonkepuraité davé vienoda skaiciy
pyrageliy. IS kurio skaiciaus butinai dalijasi Raudonkepuraites krepselyje pacioje pradzioje
buvusiy pyrageéliy skaicius?

A4 B)5 C)6 D)7 E)9
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SALYGOS

25.

26.

27.

28.

29.

30.

Naturalusis skaicius vadinamas jtartinu, jei jo skaitmeny suma yra didesné uz jo skaitmeny
sandauga. Kiek is viso yra jtartiny dvizenkliy skaiciy?

A)13 B)26 C)39 D)44 E)79

Lentoje parasyti keli skirtingi naturalieji skaiciai. Dviejuy maziausiy skai¢iy sandauga lygi 16,
o dviejy didziausiy skaiciy sandauga lygi 225. Kam lygi visy lentoje parasyty skaié¢iy suma?
A)38 B)42 C)44 D)58 E) 243

Kvadrata 5x5 sudaro 25 balti langeliai. Vienu éjimu leidziama pakeisti bet kuriy
dviejy gretimy (bendra krastine turinciuy) langeliy spalva: balti langeliai spalvina-
mi juodai, o juodi — baltai. Kiek maziausiai ¢jimy reikia, norint gauti kvadrata,
pavaizduotg paveikslélyje?

A)ll B)I12 C)13 D)4 E)15

Paveikslélyje pavaizduota piramidé, pastatyta i$ keturiolikos kubeliy. Ado-

mas ant kiekvieno kubelio uzrasé po vieng naturalyjj skaiciy. Be to, visi

ant kubeliy uzrasyti skaicCiai yra skirtingi. Ant devyniy piramidés pagrinde /J
esanciy kubeliy uzrasyty skaic¢iy suma lygi 50. Ant kiekvieno is aukséiau
pastatyty kubeliy uzrasytas skaicius, lygus po juo esanciy keturiy kubeliy
skaiciy sumai. Kam lygus didziausias skaicius, kurj Adomas galéjo uzrasyti
ant piramidés virsutinio kubelio?

A)98 B)104 C)110 D) 118 E) 120

Traukinys turi penkis vagonus. Kiekviename jo vagone yra bent vienas keleivis. Du keleiviai
vadinami kaimynais, jei jie yra tame paciame vagone arba gretimuose vagonuose. Yra zinoma,
kad kiekvienas Sio traukinio keleivis turi arba lygiai 5, arba lygiai 10 kaimyny. Kiek i$ viso
keleiviy yra traukinyje?

A)13 B)15 C)17 D)20 E) Yra daugiau negu vienas atsakymas

Kubas 3x3x3 yra sudétas is 15 juody ir 12 balty kube-

liy. Penkios Sio kubo sienos pavaizduotos paveiksléliuo- i E ﬁ m E
se. Kuriame is paveiksléliy yra pavaizduota Sestoji Sio

kubo siena?

M= B, =, <=z



Kadeto uzduociy sprendimai

1. (© 17

! Tarp skai¢iy 1 ir 20,16 yra lygiai 20 sveikyjy skai¢iy. Atmete skaicius 1, 2 ir 3, gauname, kad
tarp skaiciy 3,17 ir 20,16 yra lygiai 20 — 3 = 17 sveikyjy skaiciy.
Teisingas atsakymas C.

2. (A)

! Nesunku jsitikinti, kad pirmasis Zenklas turi lygiai keturias skirtingas simetrijos asis, antrasis
— dvi, treciasis — tris, o penktasis — vieng. Ketvirtasis zenklas i$ viso neturi simetrijos asiy. IS
tikryjy, Siame zenkle rodyklés rodo eisma priesinga laikrodzio rodyklés krypciai. Jei zenklas
turéty bent viena simetrijos asj, tai visos rodyklés turéty rodyti eisma laikrodzio rodyklés
kryptimi. Taigi pirmasis zenklas turi daugiausiai simetrijos asiy.

Teisingas atsakymas A.

3. (C) 270°

! Kampy « ir # gretutiniai kampai, lygts 180° — a ir 180° — 3, yra staciojo trikampio smailieji
kampai, kuriy suma lygi 90°: 180° — o + 180° — 3 = 90°. IS ¢ia randame o + 8 = 270°.
Teisingas atsakymas C.

4. (D) 38

! Kadangi Raminta atémusi i$ savo mégstamiausio skaiciaus 26 gavo skaiciy —14, tai jos megs-
tamiausias skaic¢ius yra —14 + 26 = 12. Taigi Ramintos mégstamiausio skaiciaus ir 26 suma
lygi 12 4 26 = 38.

Teisingas atsakymas D.

13



14

UZDUOCIU SPRENDIMAI

e

-

e

!

5. (B)

Evelina, pirma karta pervertusi popieriaus lapa (tarkime, kad popieriaus lapas yra permato-
mas), mato lapa

Sj lapa apvertusi per desinigja jo krastine ji mato lapa

Teisingas atsakymas B.

6. (A) 999

Kengura i$ viso turi 555 x 9 akmenuky, kuriuos suskirsc¢iusi kruvelémis po 5 akmenukus, i$
viso gaus 555 X 9: 5 = 111 x 9 = 999 kruveles.

Teisingas atsakymas A.

7. (C) 9

45 mokytojai sudaro 60% visy mokytojy. Vadinasi, £ x45 = 9 mokytojai sudaro £ x60% = 12%
visy mokytojy. Taigi lygiai 9 mokytojai i darba vazinéja automobiliais.
Teisingas atsakymas C.

8. (C) 25

Staciakampio ABCD krastiné AD lygi jbrézto apskritimo skersmeniui, o krastine AB lygi
dvigubam jbrézto apskritimo skersmeniui. Taigi AB = 2AD. Kadangi AB = 10, tai AD = 5.

Taskus M ir N sujunge atkarpa, gauname du vienodus kvadratus - AMND ir MBCN.
Uztenka rasti kvadrato AM N D nuspalvintos srities plota, nes jis lygus pusei stac¢iakampio
ABC'D nuspalvintos srities ploto.

Tare, kad kvadratas AM N D yra popierinis ir perlenke jj isilgai jstrizainés AN gausime,
kad kiekviena trikampio AN D nuspalvinta sritis sutaps su atitinkama trikampio AN M nenu-
spalvinta sritimi, o kiekviena nenuspalvinta trikampio AN D sritis sutaps su atitinkama trikam-
pio AN M nuspalvinta sritimi. Kadangi trikampiy AN D ir AN M plotai lygus, tai nuspalvintos
kvadrato AM N D srities plotas S lygus pusei sio kvadrato ploto: S = %SAMND = %AD2 = 22—5
Taigi staciakampio ABC' D nuspalvintos srities plotas lygus 25 = 25.

Teisingas atsakymas C.



15

!

-

-

e

9. B) 8

Tarkime, kad Gerda 1 m ilgio virve sukarpé j x vienody daliy. Tada 2 m ilgio virve ji sukarpé
1 2z daliy. Taigi Gerda iS viso gavo 3z vienody daliy. Kadangi skaic¢ius 3z dalijasi is 3,
tai Gerdos gauty virviy skaic¢ius negali buti lygus atsakyme B nurodytam skaiciui 8, kuris
nesidalija is 3.

Nesunku jsitikinti, kad Gerdos gauty virviy skaic¢ius gali buti lygus bet kuriam atsaky-
muose A, C, D ir E nurodytam skaiciui. IS tikryjuy, kai z = 2, 3, 4 ir 5, gauty virviy skaiéius
bus lygus atitinkamai 6, 9, 12 ir 15.

Teisingas atsakymas B.

10. (C) 6

Lenktyniy marsrutg zymeékime BPRST D, kur raidémis B, P, R, S, T ir D eilés tvarka isvar-
dinti lenktyniy marsrutu aplankyti miestai. Lenktyniy pradzioje is miesto B galima vaziuoti
arba j miestg A arba j C' arba i D. Taigi P=A, P =C arba P = D.

Tarkime, kad P = A. IS miesto A vedu du keliai — | miestus B ir D. Tadiau R # B,
nes du kartus tuo paciu keliu vaziuoti negalima. Todél R = D. Tada S = B arba S = C.
JeiS=B,taiT =C (T # Air T # D, nes du kartus tuo paciu keliu vaziuoti negalima) ir
gauname marsrutyg BADBCD. Jei S = C, tai T'= B ir gauname marsrutg BADCBD.

Jei P = (), tai panasiai gauname du marsrutus - BCDABD ir BCDBAD.

Tarkime, kad P = D. Tada R = A arba R = C' ir kiekvienu atveju gauname po vieng
marsrutg — BDABCD ir BDCBAD.

Taigi iS viso yra 6 lenktyniy marsrutai. Teisingas atsakymas C.

11. (B) 32

Kvadrato ABCD krastinés ilgis lygus staciakampio ilgesniosios ir trumpesniosios krastiniy
ilgiy sumai, kuri lygi pusei staciakampio perimetro. Taigi kvadrato ABCD krastinés ilgis
lygus % = 8, todél jo perimetras lygus 4 - 8 = 32.

Teisingas atsakymas E.

12. (B) 40

Jei Elena buty pametusi raudong karoliuka, tai dabar turéty vien mélynus karoliukus. Taigi
Elena pameté keletg mélyny karoliuky. Dabar Elenos meélyni karoliukai sudaro 90% visy jos
turimy karoliuky, todél vienas raudonas karoliukas sudaro 10% visy jos karoliuky. Vadinasi,
Elena dabar turi 9 mélynus karoliukus. Taigi Elena pamete 49 — 9 = 40 mélyny karoliuky.

Teisingas atsakymas E.
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13. (C) 2

Suskaic¢iuokime visus skirtumus:

1 2 2
NER )
2 79 158
127
B) 5 Fa ia
2 59 118
29 1 1
C) —=—=-=—
) 57 2 1147
52 1 25
D) oo — S =
79 2 158
57 1 11
0) [y
92 2 92
Kadangl % > 12558, tai trupmena = yra ar¢iau skaiciaus 1 negu trupmena % Kita vertus
ﬁ > ﬁ = % > 11 4> todel trupmena > yra arciau skalclaus 5 negu trupmena ?g

Liko jsitikinti, kad trupmena yra ar¢iau skaiciaus % negu atsakymuose B ir E parasytos
trupmenos. I$ tikryjy,

5 - 2 1 - 1 . 11 - 1 - 1
118 ~ 118 59 ~ 114 92~ 92" 114

Taigi trupmena yra arciausiai skalclaus 5

Teisingas atsakymas C.
Padauginkime visus $iuos skaicius i§ 2. Skaiciai %, 3158 10 1 skiriasi nuo 1 taip: 2, 2,
%, %, 3—3. Panasu, kad maziausias is ju 5—17 = I$ tikryju — dabar jo skaitiklis maziausias,

ir vardiklis didziausias.

114

14. Raminta ir Patricija

Mergaites, kurios zaidé finale, nugaléjo ketvirtfinalio ir pusfinalio macuose, todél jos turi bent
po dvi pergales. Uzdavinio salygoje duota, kad Raminta laiméjo tris macus, o Patricija — du.
Kitos mergaités laiméjo po vieng maca arba is viso nelaiméjo nei vieno maco. Vadinasi, finale
zaidé Raminta ir Patricija.

Teisingas atsakymas B.
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Nesunku jsitikinti, kad atsakymo variantuose A, C, D ir E pavaizduota uzdavinio salygoje
duota figiira. Si figiira taip pat pavaizduota paveikslélyje kairéje.

v

Paveikslélyje desinéje pavaizduota atsakymo varianto B figura. Aisku, kad Sios figuros yra
skirtingos (sukiojant kairiaja nejmanoma gauti desiniosios).

Teisingas atsakymas B.

16. (D) 89

Jei dvynukai buty 3 metais vyresni, tai visi broliai buty to paties amziaus, o ju amziy suma
S+6 dalintysi i$ 5. Vadinasi, visy broliy amziy sumos S dalybos is 5 liekana yra 4. Kita vertus,
tik atsakymo variante D) parasyto skaiciaus 89 dalybos i$ 5 liekana lygi 4. Vadinasi, visy broliy
amziy suma lygi 89 (dvynukai yra 19 — 3 = 16 mety amziaus, trynukai yra (89 46) : 5 = 19
mety amziaus).

Teisingas atsakymas D.

17. B) 2

Salygoje duota skaiciy galima perrasyti taip: 22016 + 20162 = 16°%* 4 20162. Jei natiraliojo
skaic¢iaus paskutinis skaitmuo yra 6, tai ir bet kurio jo laipsnio (su naturaliuoju rodikliu) pas-
kutinis skaitmuo bus 6. Taigi skai¢iy 16°%* ir 2016% paskutiniai skaitmenys lygiis 6. Vadinasi,
sumos 16°% + 20162 paskutinis skaitmuo lygus 2.

Teisingas atsakymas B.

18. 11

Pirmuoju Suoliu atstumas tarp kengury pailgéja 5 m, antruoju — 4 m, trec¢iuoju — 3 m, ket-
virtuoju — 2 m, penktuoju — 1 m. Se§tuoju Suoliu atstumas tarp Kangos ir Kengos islieka
nepakites. Toliau kiekvienu Suoliu atstumas tarp kengury mazéja: septintu Suoliu atstumas
sumazéja 1 m, astuntu — 2 m, devintu — 3 m, desimtu — 4 m, o vienuoliktu — 5 m. Taigi Kenga
pavys Kanga po vienuolikos suoliy.

Teisingas atsakymas B.
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Sj uzdavinj galima spresti ir kitu budu. Tam reikeés formulés

kuri teisinga su visais naturaliaisiais skaiciais n. Tarkime, kad po n Suoliy Kenga pavys Kanga.
Tada jos bus nusuoliavusios tg patj atstuma. Per n Suoliy Kanga nusuoliuos 6n metry atstuma,
o Kenga nusuolivos 1 +2+---4+n = w metry atstuma. Taigi 6n = w Abi lygybeés
puses padalije iS n ir padauging is 2, gauname lygybe 12 = n 4+ 1. Taigi n = 11, t. y. Kenga
pavys Kanga po 11 Suoliy.

19. (D) 105

Figuros pavirsius sudarytas is visy 6 kubeliy sieneliy, iSskyrus tas sieneles, kurios suklijuotos su
figuros centre esancio kubelio sienelémis (jose pazyméty tasky suma lygi 14243444546 = 21).
Taigi figuros pavirSiuje pazymeéty tasky skaicius lygus 6- (1+2+3+4+5+6) — (1 +2+3+
44+5+6)=5-21=105.

Teisingas atsakymas D.

20. (B) 12

Berniuky, seédinc¢iy su mergaitémis, skaic¢iy pazymeékime x. Tada, pagal uzdavinio salyga,
klaséje yra lygiai 3z berniuky. Be to, lygiai  mergaiciy sédi kartu su berniukais. Kadangi
lygiai pusé mergaiciy sédi kartu su berniukais, tai klaséje yra lygiai 2x mergaic¢iy. Taigi klaséje
yra lygiai 3x 4+ 22 = bx mokiniy. Pagal uzdavinio salyga, 5z = 20. IS ¢ia gauname, kad x = 4.
Vadinasi, klaséje yra lygiai 3z = 12 berniukuy.

Teisingas atsakymas B.

21. (D) 9

Kadangi kvadrato plotas lygus 36, tai jo krastinés ilgis lygus 6. Nubrézus kvadrato jstrizaine
AC, uztusuota kvadrato dalis sudaryta i$ keturiy trikampiy — P, @, R ir S (Zr. pav).

B__ P e
P
.
R
S |s
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Visi §ie trikampiai turi vienodo ilgio aukstine: kvadrato krastiné AB yra trikampiy P ir
Q) aukstine, o krastine AD yra trikampiy R ir S aukstiné. Zinome, kad trikampio, kurio
krastinés ilgis lygus a, o aukstinés, nuleistos j Sia krastine, ilgis lygus h, plotas lygus %ah.
Taigi uztusuotos dalies plotas lygus trikampiy P, @), R ir S ploty sumai:

1 1 1 1 1
ip-AB—i—iq-AB%—ir-AD—i—is-AD:5AB(p—|—q+r+s):3(p+q—|—7"+s).
Pagal uzdavinio salyga, 3(p + ¢+ + s) = 27. IS ¢ia gauname, kad p+q+r+s=09.

Teisingas atsakymas D.

22. (D) 12:30

Simonas mano, kad jo laikrodis skuba 5 minutémis, todél jo laikrodis rodo laikg 12:05. Kadangi
Simono laikrodis véluoja 10 minuciy, tai i$ tikryjy dabar yra 12:15. Kita vertus, Adomo
laikrodis skuba 5 minutémis, todél dabar jis rodo 12:20. Vadinasi, Adomas mano, kad dabar
yra 12:30.

Teisingas atsakymas D.

23. (E) 8

Mergaiciy, kurios suvalge po du sausainius, skaic¢iy pazymékime z. Kadangi lygiai dvi mergai-
tes sausainiy neragavo, tai lygiai 10 — x mergaiciy suvalgé po vieng sausainj. Taigi mergaités
is viso suvalge 2 -z + 1- (10 — z) = 10 4 x sausainiy. Vadinasi, vidutiniskai jos suvalgé po
101# sausainiy. Todeél 101# = 1,5. IS ¢ia gauname, kad x = 8. Taigi 8 mergaités suvalgé po du
sausainius.

Teisingas atsakymas E.

24. D) 7

Sakykime, kad Raudonkepuraité kiekvienai prosenelei davé po x pyrageliy. Kadangi Raudon-
kepuraité iSéjusi is treciosios prosenelés namy pyragéliy nebeturéjo, tai vilkas prie treciosios
prosenelés namy surijo x pyragéliy. Todél Raudonkepuraité iSeidama iS antrosios prosenelés
namy krepselyje turéjo lygiai 2z pyragéliy. Antrajai prosenelei Raudonkepuraité taip pat davé
x pyrageliy, todel vilkas prie antrosios prosenelés namy surijo lygiai 2z + x = 3x pyrageéliy.
Vadinasi, Raudonkepuraité is pirmosios prosenelés namy iseéjo krepselyje nesdama 6x pyra-
géliy. Kadangi pirmoji prosenelé taip pat gavo x pyrageliy, tai vilkas prie jos dury surijo
6xr + x = Tz pyrageliy. Taigi Raudonkepuraité pacioje pradzioje turéjo lygiai 2 - 7z = 14z
pyragéliy. Skaicius 14z su bet kokiu naturaliuoju skaic¢iumi x dalijasi i§ 7. Kita vertus, Rau-
donkepuraités pacioje pradzioje turety pyragéliy skaicius nebutinai dalijasi is 4, 5, 6 ar 9. IS
tikryjy, Raudonkepuraité pacioje pradzioje galéjo turéti lygiai 14 pyragéliu (visos prosenelés
gauna po 1 pyragelj, o vilkas prie jy namy suryja atitinkamai po 7, 3 ir 1 pyragélj).
Teisingas atsakymas D.
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25. 26

Sakykime, kad dviZenklis skai¢ius ab = 10a + b yra jtartinas; ¢ia a ir b — atitinkamai desiméiy
ir vienety skaitmenys. Jei b = 0, tai skaiciaus a0 skaitmeny suma lygi a, o skaitmeny sandauga
lygi nuliui. Tokiy dvizenkliy skaiciy iS viso yra 9 ir visi jie jtartini. PanaSiai gauname, kad
visi pavidalo a1 skai¢iai, kuriy taip pat yra lygiai 9, yra jtartini. Tarkime, kad b > 2. Kadangi
skai¢ius ab yra jtartinas, tai a + b > ab. I$ &a gauname nelygybe
b b—1+1 1 1

_ ST S RN
b1 b1 Ty SsitgT =2

a <

Taigi a < 2 ir todél a = 1 (a # 0, nes ab — dviZenklis skaic¢ius). Pavidalo 1b, b > 2, dviZenkliy
skai¢iy yra lygiai 8 ir visi jie yra jtartini. Vadinasi, iS viso yra lygiai 9 + 9 + 8 = 26 jtartini
dvizenkliai skaiciai.

Teisingas atsakymas B.

Kaip daznai atsitinka, patogu i$ pradziy rasti nejtartiny skaic¢iy kiekj. Kadangi dvizenklis
skai¢ius ab jtartinas, kai ab < a + b, tai jis nejtartinas, kai ab > a + b. Perkéle a ir b j kaire
ir prie abieju nelygybés pusiy pridéje po 1, gauname (a — 1)(b — 1) > 1. Netinka a = 0 (nes
skai¢ius dvizenklis) ir @ = 1 (nes tada kairé pusé lygi 0). Kiekvienam a > 2 netinka tik b =0
ir b =1 (kairé pusé bus < 0). Taigi kiekviena is 8 skaitmens a reikSmiy (tai reikSmes nuo 2 iki
9) atitinka 8 skaitmens b reiksmes, todél nejtartiny skai¢iy yra 8 - 8 = 64. Kadangi dvizenkliy
skai¢iy yra 99 — 9 = 90, tai jtartiny skaic¢iy turime 90 — 64 = 26.

26. (C) 44

Dviejy maziausiy lentoje parasyty skaiciy sandauga lygi 16, todél Sie skaiciai yra 1 ir 16 arba 2
ir 8. Taciau 1 ir 16 negali buti du maziausi lentoje parasyti skaiciai, nes tada dviejy didziausiy
sandauga buty ne mazesné uz 17-18 > 15-15 = 225. Taigi du maziausi lentoje parasyti skaiciai
yra 2 ir 8. Kita vertus, du didziausi lentoje parasyti skaiciai yra didesni uz 8, o juy sandauga
lygi 225. Skaic¢iy 225 = 3-3-5-5 galima vieninteliu budu isreiksti dviejy skirtingy naturaliyjy
skaiciy didesniy uz 8 sandauga: 225 = 9 - 25. Todél du didziausi lentoje parasyti skaiciai yra
9 ir 25. Vadinasi, lentoje parasyti sie keturi skaiciai: 2, 8, 9 ir 25. Taigi visy lentoje parasyty
skaiciy suma lygi 2 4+ 8 + 9 4 25 = 44.
Teisingas atsakymas C.
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! Spalvinkime (bet kokia tvarka — nuo jos niekas nepriklauso) tas langeliy

27. 12

poras, kur bendra krastiné paryskinta (zr. pav.). Taip per 12 éjimy ir
gausime norimg rezultaty: vieng karta spalvinti langeliai taps juodi, o
du ar keturis kartus spalvintieji liks balti. Langelis spalvinamas tiek
karty, kiek jis turi paryskinty krastiniy.

Liko jsitikinti, kad maziau éjimy nepakaks. Tam tereikia paste-
béti, kad jokie du langeliai, kurie turi buti nuspalvinti juodai, néra
gretimi. Todél vienu éjimu juodai nuspalvinsime daugiausiai vieng is jy. Kadangi reikia gauti
12 juody langeliy, tai ir éjimy prireiks bent 12. Beje, Sis pastebéjimas taip pat paaiskina, kaip
gauti jau nurodytus 12 ¢jimy: kiekvienam langeliui, tampanciam juodu, skiriama po vieng is
12 éjimy, todel reikia zutbut vengti spalvinti Siuos langelius daugiau nei viena karta.

Teisingas atsakymas B.

28. (D) 118

Ant devyniy piramidés pagrinde esanciy kubeliy parasytus skaicius pazymeékime taip, kaip
parodyta lenteléje.

ay | by | as
b4 C bg
as | bz | as

Tada ant keturiy kubeliy, kurie stovi ant piramidés pagrindo kubeliy, yra uzrasyti skaiciai
a1 +by+c+by, by +as+by+c, bo+as+bs+c, by+c+ by + ay.
Todél ant piramidés virsutinio kubelio uzrasytas skaicius
a; + as + ag + ag + 2(by + by + bs + by) + 4.

Sj skai¢iy pazymékime S. Kadangi ant devyniy piramidés pagrinde esanciy kubeliy uzrasyty
skai¢iy suma lygi 50, tai

S=2(a+ar+az+as+by+by+by+by+¢)+2c— (a1 +ax+az+aq) =
:2-5O+20—(a1+a2+a3+a4).

Visi ant piramideés pagrindo kubeliy uzrasyti skaiciai yra skirtingi, todeél
c=50—(ay+ay+as+ays+b +by+b3+by) <B0—(1+2+3+4+5+6+7+8)=14.

Taigi
S=100+2c— (a1 +as+azs+ay) <100+2-14—(1+2+3+4) =118.
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[rodéme, kad ant piramidés virsutinio kubelio uzrasytas skaicius nevirsija 118. Kita vertus, jei
Adomas ant piramidés pagrindo kubeliy uzrasys skaicius taip, kaip pavaizduota lenteléje, tai
ant virsutinio piramidés kubelio bus uzrasytas skaic¢ius 118.

115 |2
14 |6
41713

Teisingas atsakymas D.

29. (C) 17

Sunumeruokime vagonus, pradédami krastiniu, paeiliui skaiciais nuo 1 iki 5. Kadangi krastinio
(1-0 ar 5-0) vagono keleiviai turi bent vienu kaimynu maziau negu jam gretimo vagono keleiviai
(kurie turi dar bent vieng kaimyng viduriniajame vagone), tai krastiniy vagonu keleiviai turi
po 5 kaimynus, o jiems gretimy vagonuy keleiviai turi po 10 kaimynuy. Kadangi krastiniy
vagony keleiviai turi po 5 kaimynus, tai bet kuriuose dviejuose nuo krasto vagonuose is viso
vaziuoja 6 keleiviai. Taigi antrojo vagono keleiviai turi 5 kaimynus pirmajame ir antrajame
vagonuose. Kadangi antrojo vagono keleiviai turi po 10 kaimyny, tai treciajame vagone yra
lygiai 5 keleiviai. Vadinasi, traukinyje is viso vaziuoja 6 + 6 4+ 5 = 17 keleiviy.
Teisingas atsakymas C.

Pastaba. Nesunku jsitikinti, kad penkiy vagony traukinyje galima taip susodinti kelei-
vius, kad uzdavinio salyga buty tenkinama. Pavyzdziui, pirmame, antrame, treciame, ketvir-
tame ir penktame vagonuose vaziuoja atitinkamai 3, 3, 5, 3 ir 3 keleiviai.

30.@E

Visy Sesiy kubo sieny juody kampiniy kvadratéliy skaicius yra tris kartus didesnis uz kubo
juody kampiniy kubeliy skaic¢iy. Todél atsakymo variantuose B, C ir D pavaizduotos sienos
netinka, nes tais atvejais visy Sesiy kubo sieny kampiniy juody kvadrateéliy skaic¢ius nesidalija
is 3. Taigi liko atsakymo variantai A ir E. [rodysime, kad atsakymo variantas E netinka.

Tarkime, kad Sestoji kubo siena pavaizduota atsakymo variante E. Suskaic¢iuokime, kiek
kubo pavirsiuje yra juody kubeliy. Kadangi Sesiose kubo sienose is viso yra 18 juody kampiniy
kvadrateliy, tai lygiai % = 6 kampiniai kubo kubeliai yra juodi.

Kubo sienos kvadratelj pavadinkime krastiniu-viduriniu, jei jis turi vienintele bendra kras-
tine su sSios sienos krastinémis. Visy Sesiy kubo sieny krastiniy-viduriniy juody kvadrateéliy
skaicius, kuris lygus 10, yra du kartus didesnis uz juody kubeliy, priklausanc¢iy lygiai dviems
sienoms, skaic¢iy. Taigi yra lygiai 5 juodi kubeliai, priklausantys lygiai dviems kubo sienoms.

Liko suskaic¢iuoti juodus kubelius, priklausancius vienintelei kubo sienai. Tokiy kubeliy
skai¢ius lygus kubo visy Sesiy sieny juody centriniy kvadrateéliy skai¢iui. Sis skaic¢ius lygus 5.

Vadinasi, kubo pavirsiuje yra lygiai 6 +5+5 = 16 juody kubeliy. Taciau taip buti negali,
nes pagal uzdavinio salyga kubas sudétas is 15 juody kubeliy.
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Liko atsakymo variantas A. Paveikslélyje galima matyti kubo, kurio penkios sienos pa-
vaizduotos uzdavinio salygoje, o Sestoji — atsakymo variante A, pavirsiaus isklotiné. Sio kubo
pavirsiy sudaro 15 juody ir 11 balty kubeliy. Kubo centrinis kubelis yra baltas.

Teisingas atsakymas A.



Atsakymai

Uzdavinio nr. Atsakymas
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