Kengura
MAZYLIS

Uzduotys ir sprendimai
2016




KENGUROS KONKURSO ORGANIZAVIMO KOMITETAS
VU MATEMATIKOS IR INFORMATIKOS FAKULTETAS
VU MATEMATIKOS IR INFORMATIKOS INSTITUTAS

LIETUVOS MATEMATIKU DRAUGIJA

KENGURA 2016. MAZYLIS

TARPTAUTINIO MATEMATIKOS KONKURSO
UZDUOTYS IR SPRENDIMAI

Autorius ir sudarytojas
Juozas Juvencijus Macys

Maketavimas
Jonas Siurys

Virselio autoré
Ugné Siuriené

© Juozas Juvencijus Macys, 2016
© Kenguros organizavimo komitetas, 2016



[Pratarmé

|Geriausiyjuy sagrasas|

[Dalyvio korteles pavyzdys|

[Uzduociy sprendimail

Turinys

13



Pratarme

Paprastai ziurint, Kenguros konkursas téra tik kelios desimtys (tiesa, labai nekasdieniskuy)
matematikos uzdaviniy, susitikimas su kuriais uz sprendéjo suolo trunka nepilnas dvi akademines
valandas. Ir viskas. Tik tiek.

Paprastai ziurint, ir musy garsiausiojo alpinisto Vlado Vitkausko paskutinis metras jkopiant j
Everestg irgi susidéjo ne is simto judesiy, o kai kurie is juy gal ir apskritai tebuvo tik krusteléjimai.
Tiesa, tie krustelé¢jimai turéjo buti nezmoniskai sunkus.

Taciau kodél tiek daug zmoniy ty kopimy imasi j realius kalnus ir kodél net per 5 milijonus
vidurinés mokyklos mokiniy kasmet pavasarj kopia j Kenguros kalnelius? Kuo tie Kenguros kal-
neliai tokie patrauklus, kokios ten aukstumeélés atsiveria? Juk dabar jau nebeissisuksi burbteléjes:
,Jie neturi kg veikti, tai ir sprendinéja visokius uzdavinukus®. Juk nepasakysi, kad milijonai taip
jau ir neturi ka veikti Sitokioje pramogy gadynéje.

Ar tik ne todél, kad tie milijonai gerai zino, jog baigiamajame kopime jy laukia nors ir jveikia-
mi, bet labai grazus, patrauklus uzdaviniai, kuriuos spresdamas gali uzsikabinti pacia tauriausia
to zodzio teikiama prasme? Kaip tai zinojo (o jei ne — tai suzinojo) per 49000 Lietuvos 1-12 klasiy
mokiniy, dalyvavusiy konkurse 2016 metais. Juk konkursas — it Zavus tornadas (o tokiy irgi buna)
— negriaudamas supurto jtempta mokyklos dieny tékme ir pralékes palieka beveik nematoma, bet
aisky pedsaka visy susidurusiy su juo vaizduotése. Jo imi ilgetis daznai pats to nesuvokdamas —
zymia dalimi butent iS to ilgesio pamatyti paprasty, graziy bei viliojanciy uzdaviniy ir atsiranda
milijonai dalyvaujanciyjy.

75 lemtingos darbo minutés kiekvieny mety kovo ménesio treciajj ketvirtadienj vainikuoja
begale jdéty pastangy ir kruopsty triusg, nejkyriai visam iSminties trokstanciam pasauliui be
paliovos teigdamos, kad galva lauzyti prasminga, kad ir matematikos uzduotis besprendziant
galima patirti zaisminguma, speliojimo azarta, zaibiskus, netikétus proto nusvitimus.

Nepamirskime, kad vertinami yra tik dalyviy atsakymai, o atsakymag kiekvienoje uzduotyje
reikia pasirinkti (ir kuo grei¢iau!) i$ penkiy duotyju. Ar tikrai teisingas tas atsakymas, kuris
is pirmo zvilgsnio atrodo labiausiai tikétinas? Ar tas uzdavinys tikrai toks sunkus, kad verciau
ji praleisti? O gal tereikia pastebeéti kokiag smulkmeng, savaime nekrintancia j akis, ir uzdavinys
is karto issispres? Ar pasédéti prie sio uzdavinio dar kelias minutes? O gal verciau rizikuoti ir
is karto speti labiausiai patinkantj atsakyma? Juk jei pataikysi — priklausomai nuo uzdavinio
sunkumo gausi 3, 4 ar 5 taskus, taciau jei rizika nepasiteisins ir prasausi pro salj — bus blogiau
su Saltu buhalteriniu tikslumu atimama ketvirtis to, kas butuy pridéta atsakius teisingai. (Visgi
pastebésime, kad | minusa nusiristi Kenguros konkurse nejmanoma, nes kiekvienam mokiniui vien
uz dalyvavima dosniai skiriama 30 tasky.)

Su panasiais klausimais konkurso dalyviai susiduria daznai, nes Kenguros uzdaviniy spren-
dimai buna gana netikéti, kvieciantys sprendéjg padaryti atradimg — persokti per standartinio
mastymo barikadas. Taip milijonai sprendéjy perpranta, kokia sSmaiksti gali buti uzduotis, kaip is
keliy minc¢iy bei paprasty sakiniy jau gali sukristi jos sprendimas — Stai jau, regis, net gali atskirti,
uz kuriy salygos zodziy ar skaiciy slapstosi tikrasis atsakymas.

Dabar stabtelékime akimirkai ir paklausykime keliy zodziy iS Kenguros gelmiy Lietuvoje ir
visame pasaulyje. Kas gi mums tg kasmetj viesulg siuncia?

Kaip nesunku nuspéti, konkurso idéja gimé ir labai sekmingai rutuliojosi Australijoje, o Fu-
ropoje ji émeé sklisti iS Prancuzijos. Prancuzai suteiké Kengurai ir jos dabartine organizacing is-
vaizda. Lietuvoje prie Kenguros konkurso iStaky stovéjo ir labai daug nuveiké jvairios institucijos,
mokyklos ir kitos savo gyvenima Svietimui paskyrusios organizacijos bei entuziastingi pradininkai.
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Tarp sumaniai j Lietuva Kenguros konkursa viliojusiy institucijy pirmiausiai minétini Svietimo
ir mokslo ministerija, Vilniaus universiteto Matematikos ir informatikos institutas bei Matemati-
kos ir informatikos fakultetas. Nuo 2016 m. rugséjo lietuviskoji Kengura glaudziasi po Lietuvos
matematikos draugijos sparnu. Kalbant Siek tiek zaismingiau, butent jy galingomis pastangomis
grakstaus bei efektyvaus mokymo simboliu tapes gyvunas su visa savo mokslo kariauna ir buvo
atviliotas ir, drjstame tai sakyti nedvejodami, negriztamai atSuoliavo pas mus bei jsikuré Nemuno
zeméje.

O Siaip, Kengurai nuolat musy gyvenime randantis, viskas vyksta kaip visur, kur rimtai
dirbama. Ir Kenguros ratas sukasi kiaurus metus — net vasaromis, kai, atrodyty, tik atostogos,
geriausiai konkurse pasirodziusieji mokiniai kvie¢iami j stovyklas, kur gali dalyvauti tiek sporti-
niuose, tiek matematiniuose, tiek kituose smagiuose renginiuose. O rudenj ekspertai, suvaziave is
viso pasaulio, renka uzdavinius konkursui, per ziema jie verciami j desimtis kalby, adaptuojami
ir pritaikomi taip, jog kartais atrodo, kad jie sugalvoti kaimyniniame miestelyje. Vien Lietuvoje
Kengura kalba keturiomis kalbomis: lietuviy, lenky, rusy ir angly.

Tik taip, nepastebimai bei niekada nenuleidziant ranky, ir gali uzgimti konkursas, kei¢iantis
jo dalyviy poziurj j matematika. Tik tai ir teparodo, kaip moderniam zmogui duoti derama
pasirengima dar modernesnei mus uzgriunanciai ateiciai, j kuriag jam lemta zengti.

Sis kelias nei$vengiamas — juo teks eiti. Eiti bus jdomu, kartais siek tiek baugu, gal net sunku
— bet jo vingiai jveikiami, o ji pasirinkusiyjy uzmojai stebinantys.

Kas gi miisy laukia kelionéje? Sioje knygeléje pateikti konkurso uzdaviniai, pro kuriuos
2016 mety kovo 17 diena keliavo ir gausiai sprendé 3-4 klasiu (MaZylio amziaus grupé) mokiniai.
Be to, norintys pasitikrinti, ar jie tikrai gerai sprendé, panudusieji pasiziureti, kaip dar galima
spresti Siuos uzdavinius arba kaip juos pajégia spresti jy pateikéjai, knygeléje ras ir visy uzdaviniy
atsakymus su sprendimais.

Kaip jau seniai visi zino, norint rasti ar pasirinkti teisingg atsakyma i penkiy duotyjy,
ne visada butina grieztai iSspresti uzdavinj ar kaip kitaip perkratyti visa pasaulio iSmintj, todél
ir knygeléje pateikiami kai kuriy uzdaviniy ne tik griezti matematiniai sprendimai (jie zymimi
zenklu !), bet ir ju kenguriniai sprendimai, paaiskinantys, kaip nusigauti iki teisingo atsakymo,
uzdavinio iki galo taip ir neiSsprendus (tokie sprendimai-nusigavimai pazymeti zenklu 7). Kai
vienokiy ar kitokiy sprendimo budy yra daugiau nei vienas, jie zZymimi zenklais 77, !1 !l ir
pan. Nors konkurse-zaidime pakanka klaustuku pazymeéto sprendimo, tikimes, kad matematikos
galvosukiy sportu uzsikrétusiam skaitytojui nebus svetimas ir azartas iSsiaiskinti viska iki galo bei
pereiti uzdavinio lynu be penkiy atsakymy apsaugos.

Tad kvieciame keliauti ir pavaikstinéti juo kartu su Kengura — iSméginti turimas jégas bei
zadinti savo kurybines galias, kuriy jus, mielas skaitytojau, sitiek daug turite!

Organizatoriai



Mazylis, 3 klasé, 50 geriausiyjy

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Mazylis, 4 klase, 50 geriausiyjy

Vadovaujantis 2018 m. geguzés 25 d. jsigaliojusiu Europos Sajungos bendruoju
duomeny apsaugos reglamentu, asmeniniai mokiniy rezultatai nebeskelbiami.
Dékojame uz supratinguma.

Konkurso organizatoriai



Tarptautinis matematikos konkursas
KENGURA

Dalyvio kortelé

KAIP UZPILDYTI DALYVIO KORTELE

TEISINGAS KORTELES UZPILDYMAS YRA TESTO DALIS!

1. Kortele pildykite pieStuku.
2. Jei zymédami suklydote, ISTRINKITE Zyméjima trintuku ir Zymékite dar kartg.
3. Nurodytoje vietoje jrasykite savo mokyklos Sifrg (jj Jums pasakys mokytojas) ir pavadinimg.

4. Kryzeliu atitinkamuose langeliuose pazymékite, kuria kalba ir kurioje klasé€je mokotés (gimnazijos klasés - G1, ..., G4).

5. Zemiau nurodytoje vietoje didZiosiomis spausdintinémis raidémis jradykite savo vardg ir pavarde.

Pavyzdys: Pavarde P A V A R D E N | S

6. ISsprende testo uzdavinj, nurodytoje Sios kortelés vietoje pazymékite tik vieng pasirinktg atsakyma.

Zyméjimo kryZeliu pavyzdys: R/

ATSAKYMUY DALIS

Mokyklos $ifras Mokyklos pavadinimas

Kalba

Lietuviy ]

Lenky O] Nykstukas Mazylis Biciulis Kadetas Junioras Senjoras
Rusy O Klasé 1 2 3 4 5 6 7 8 9(G1) 10(G2) | 11(G3) 12(G4)
Angly O 0 O 0 o 0 o 0 o 0 o 0 o
Vardas

Pavarde

Uzdaviniy atsakymai

A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E A B C D E
1oy g0 spgggoo »»goodg 2sggooof
2 Qg ng s QU0 22000400 2200000
sygouoogo o gbouoon sgodubd apgguood 00000
sJoOgoo oo gdg w04 200000 200000
sygUOoOogo angpogdgoo vOgodubdo 30g0o0d 200000
e U0d 20000 g0 2000400 sedgooof
PASTABOS

1. Uz teisingg atsakyma skiriami visi uzdavinio taskai. Uz nenurodytg atsakyma skiriama 0 tasky, o klaidingas
atsakymas vertinamas minus 25% uzdavinio tasky.
2. KORTELES NEGALIMA LANKSTYTI IR GLAMZYTI.

3. Atlike uzduotj, konkurso organizatoriams grazinkite tik $ig kortele. Saglygy lapelis ir sprendimai lieka Jums.

Automatinis apdorojimas, Nacionalinis egzaminy centras, 2013



2016 m. Mazylio uzduociy salygos

Klausimai po 3 taskus

1. Adelé, Bartas, Cilé, Domas ir Emilija kiekvienas parideno du losimo kauliukus ir sudéjo atvir-
tusius taskus.

:: ) o. ..} ° o. ..1 o .o. ¢
Adele Bartas Cile Domas Emilija

Kieno suma buvo didziausia?
A) Adelés  B) Barto  C) Ciléss D) Domo  E) Emilijos

2. Kangos amzius yra 1 metai ir 3 ménesiai. Po keliy ménesiy jos amzius bus 3 metai?
A)l5 B)17 C)19 D)20 E)21

3. Rask z.
17+ 3

L
Pl
L

20 — 16

A)24 B)28 C)36 D)56 E)S80

4. Ka mato Pipas (zr. pav. desingje), ziurédamas j save veidrodyje?

5. Gediminas su téveliu eina j cirka. Juy vietos yra 71 ir 72. Kuria
kryptimi jie turi eiti?

A)ﬁ B)E> C)<j D)& E)B <]Vietos41—6o

CI Vietos 61 — 80

ls Vietos 81 — 100

6. Agné obuolius pasidalijo su 5 draugais. Kiekvienam teko po puse obuolio. Kiek ji turéjo
obuoliy?
A2 B)3 C)4 D)5 E)6
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SALYGOS

7.

. Kuriame i$ Zemiau pateikty sakiniy neapsirikta?

Juodojo staciakampio dalj dengia uzuolaida. Kokia yra nematomoji to
staciakampio dalis?

A) Trikampis B) Kvadratas C) Penkiakampis D) Skritulys

E) Staciakampis

A) Apskritimy yra kiek ir kvadraty

B) Apskritimy yra maziau nei trikampiy

C) Apskritimy yra dvigubai daugiau nei trikampiy
D) Kvadraty yra daugiau nei trikampiu

E) Trikampiy yra dviem daugiau nei apskritimy

Klausimai po 4 taskus

9.

10.

11.

12.

13.

14.

Siy, 2016-tyjy mety skaitmeny suma yra 9. Kuriais artimiausiais metais skaitmeny suma vél
bus lygi 97
A) 2007 B) 2025 C)2034 D)2108 E) 2134

Pelé nori issigauti is labirinto. Kiek skirtingy keliy pelé gali pasi-
rinkti, neidama per tuos pacius vartus daugiau kaip vieng kartg?
A2 B)4 C)5 D)6 E)7

Liepa turi 2 korteles. Jose ji parase 4 skirtingus skaic¢ius — po skaiciy kiekvie-
noje kortelés puséje. Pirmos kortelés skaic¢iy suma lygi antros kortelés skaiciy
sumai. Visy keturiy parasytyju skaiciy suma lygi 32. Kokie galéty buti skai- 5 12
¢iai, parasSyti nematomose korteliy pusése?

A)8irl B) 10ir 5 C)1lir4 D)9ir6 E) 6ir 3

Pilkoji kengurélé sveré 17 kg, o rudoji kengurélé — 20 kg. Pilkoji papilnéjo 3 kilogramais, o
rudoji sulyso 4 kilogramais. Kiek dabar sveria abi kengurélés kartu?
A)36kg B)38kg C)44kg D)30kg E)37kg

Penki vaikai turi po popierinj kvadrata, popierinj trikampj ir popierinj skritulj. Kiekvienas ju
sudéjo savo iSkarpas vieng ant kitos, kaip parodyta paveiksléliuose.

N[O OWA

Keli vaikai trikampj padéjo aukséiau nei kvadrata?
A0 B)1 C)2 D)3 E)4

A)1,3ir5 B)1l,2ir5 C)1l,4ir5 D)3,4ir5
E)2,3ir5

IS kuriy trijy plyteliy galima sudéti kvadraty? A/\
3
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15.

16.

Léja baigia pildyti lentele taip, kad kiekvienas iS skaiciy 1, 2 ir 3 kiekviename | 1
stulpelyje ir kiekvienoje eilutéje buty jrasytas lygiai vieng kartg. Kam bus lygi j 2
uztusuotus langelius jrasyty skaiciy suma?
A2 B)3 C)4 D)5 E)6

Gatveéje buvo 11 parkavimo viety, paeiliui sunumeruoty skaiciais nuo 1 iki 11. Astuoni auto-
mobiliai vienas po kito uzémeé 8 vietas paeiliui, tik nezinome kurias. Kuri i$ zemiau isvardyty
viety garantuotai buvo uzimta?

A) Numeris 1  B) Numeris 9 C) Numeris 3 D) Numeris 5 E) Numeris 11

Klausimai po 5 taskus

17.

18.

19.

20.

21.

22.

Skaicius 1, 5, 8, 9, 10, 12 ir 15 reikia suskirstyti | grupes taip, kad kiekvienos grupés skaiciy
suma buty ta pati. Kiek daugiausiai gali buti tokiy grupiy? (Kai grupe sudaro vienas skaicius,
tai jis ir yra tos grupes skai¢iy suma.)

A6 B)5 C)4 D)3 E)2

Tomas, Romas ir Domas — trynukai (broliai, gime ta pacia diena). Ju brolis Simas vyresnis
lygiai trejais metais. Kuris iS nurodyty skaiciy gali buti visy keturiy broliy amziy suma?

A)25 B)27 C)29 D)30 E)G60

Stebuklingame sode auga stebuklingi vaismedziai. Kiekviename
vaismedyje kabo arba 6 kriausés ir 3 obuoliai, arba 8 kriauseés ir
4 obuoliai. IS viso medziuose kabo 25 obuoliai. Kiek kriausiy kabo
medziuose?

A)35 B)40 C)45 D)50 E)56

Musy sunys turi kojy 18 daugiau nei nosiy. Kiek mes turime suny?
A4 B)5 C)6 D)8 E)9

Joré turi trijy rusiy trinkeles: A\, O, [1. Skirtingy trinkeliy svoris skirtingas, tos pacios rusies
trinkeliy svoris vienodas. Joré j tris vienodas dézutes sudéjo po keturias trinkeles. Tada dézutes
ji isrikiavo pagal svorj nuo lengviausios iki sunkiausios (paveikslélyje i$ kairés j desine).

LA OA ADDOO oAl

Kuri i$ trinkeliy sunkiausia, o kuri lengviausia?

A) Lengviausia A\, sunkiausia [1 ~B) Lengviausia /\, sunkiausia O
C) Lengviausia [, sunkiausia © D) Lengviausia O, sunkiausia [
E) Lengviausia O, sunkiausia /A

Rasa sudéjo septynis skaicius ir gavo 2016. Vienas is sudétyjy skaiciy buvo 201. Skaiciy 201
Rasa pakeicia skai¢iumi 102. Kokig suma ji gaus dabar?
A) 1815 B) 1914 C) 1917 D) 2115 E) 2118
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SALYGOS

23.

24.

Matas 27 kauliukus sujunge i strypa.

Ta strypa jis padalijo j du gabalus taip, kad vienas jy buty dukart ilgesnis uz kita. Tada vieng
i gautyjy gabaly vél dalijo nurodytu budu, ir tesé tokj dalijima (kol tai jmanoma). Kurio is
zemiau pavaizduoty gabaly jis tikrai negaléjo gauti jokiu momentu?

oB oOE oTIE

Penki zvirbliai sutupé ant vielos (Zr. paveiksle-
1j). Kiekvienas zvirblis ¢irksteléjo tiek karty, kiek
mateé zvirbliy (toje puséje, i kuria jis pasisukes).
Pavyzdziui, Deivis ¢irksteléjo tris kartus. Po ku-
rio laiko vienas zvirblis pasisuko ir ziuréjo jau j kita puse. Kiekvienas zvirblis vel c¢irksteléjo
tiek karty, kiek maté zvirbliy. Sj karta bendras ¢irksteléjimy skaicius buvo didesnis nei pirma
karta. Kuris zvirblis pasisuko j kitg puse?

Adas Berta Cile Deivis Elas

A) Adas B) Berta C) Cilé D) Deivis E) Elas



Mazylio uzduociy sprendimai

1. @ Emilijos

! Randame sumas: Adelés 641 = 7, Barto 3+3 = 6, Cilés 2+3 = 5, Domo 4+ 4 = 8, Emilijos
544 = 9. Didziausia suma Emilijos.

Teisingas atsakymas E.

2. B 21

Kangos amzius yra 1243 = 15 ménesiy. Treji metai, t. y. 36 ménesiai, jai bus po 36 —15 = 21
menesio.

-

Teisingas atsakymas E.

3. (A) 24

Kadangi 17+ 3 = 20, 20 — 16 =4, tai x = 20 + 4 = 24.
Teisingas atsakymas A.

-

-

Zitrint j veidrodj, atvaizde kairé ranka tampa deSiniagja, desiné koja tampa kairiaja, t. y. kairé
ir desiné pusés susikei¢ia vietomis. Pipo gélyté yra jam kairéje (prie kairés ausies) kaip ir
peteliskes 3 taskeliai. Vadinasi, Pipo atvaizde gélyté ir peteliskes trys taskeliai bus prie desinés
ausies, o Pipui | gélyte atvaizde teks ziuréti kairiau, t. y. kaip paveikslélyje A.

Teisingas atsakymas A.
5. D) N

Kadangi vietos 71 ir 72 yra tarp 61 ir 80, tai jiems teks pasirinkti kryptj &

-

Teisingas atsakymas D.

6. B) 3

! Kiekvienam i§ Seseto draugy teko po puse obuolio. Kadangi obuolio pusiy buvo SeSios, tai
obuoliy buvo 3.

Teisingas atsakymas B.

13



14 UZDUOCIU SPRENDIMAI

7. @ Trikampis

! Nesunku suvokti, kad tai trikampis. Galima papildyti juodaja dalj iki sta¢iakampio.

o=

O galima samprotauti ir taip: uzuolaida dengia vieng staciakampio kampa, o dar susidaro du
nauji kampai.
Teisingas atsakymas A.

8. @ Apskritimy yra dvigubai daugiau nei trikampiy

2. Todél sakinys A neteisingas (nes apskritimy yra daugiau), sakinys B

neteisingas (nes apskritimy yra daugiau), sakinys C teisingas (nes 4 yra

dvigubai daugiau nei 2), sakinys D neteisingas (nes kvadraty ir trikampiy Q

yra po lygiai), sakinys E neteisingas (nes trikampiy yra 2 maziau nei A Q Q
apskritimy).

! Suskai¢iuokime figiiras: apskritimy yra 4, kvadraty yra 2, trikampiy yra <] O

Teisingas atsakymas C.

9. B) 2025

Perrinkime atsakymy skaicius. Skaic¢ius 2007 netinka, nes kalbame apie metus, einanc¢ius po
2016. Skaicius 2108 netinka, nes skaitmeny suma nelygi 9: juk 241+ 0+ 8 = 11. Netinka ir
2134 — juk 241+ 3+ 4 = 10. Liko du skaiciai — 2025 ir 2034. Anksciau bus 2025 metai.

Teisingas atsakymas B.

°—m
-

Zinoma, galima daryti ir atvirkséiai — rinktis i§ atsakymy artimiausius ateinanéius metus ir
ziuréti, ar ju skaitmeny suma 9. Maziausi® ateinantys metai yra 2025-ieji, ju skaitmeny suma
lygi 2+ 0+ 2+ 5 =09, taigi jie ir yra reikiami metai.
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-

*—m

!

-

-

10. (B) 4

Sunumeruokime labirinto , kambarius®, kaip parodyta paveikslélyje.

Is 1 kambario galima eiti | 2 arba 3 kambarj — 2 galimybés. Po to tiek is 2, tiek iS 3 kambario
patenkame j 4 kambarj. IS 4 kambario galima eiti tiek j 5, tiek j 6 kambarj — vél 2 galimybés.
Dabar ar is 5, ar iS 6 kambario patenkame j 7 kambarj ir vieninteliu budu iseiname is labirinto.
Taigi turime tokius kelius: 12457, 12467, 13457, 13567. Ju yra 4.

Teisingas atsakymas D.

Kiekviena i$ 2 pirmy galimybiy (eiti per kambarj 2 ar per kambarj 3) atitinka 2 ,antrosios*
galimybes (eiti per 5 ar 6). Vadinasi, susidaro 2 - 2 = 4 variantai. Toks skai¢iavimo budas
vadinamas galimybiy sandaugos taisykle.

11. (C) 11ir4

Kadangi abiejy korteliy skaiciy sumos lygios ir sudaro 32, tai kiekvienos
kortelés skaiciy suma lygi 32 : 2 = 16. Vadinasi, pirmos kortelés nemato-
masis skaicius yra 16 —5 = 11, o antros 16 — 12 = 4.

Teisingas atsakymas C.

12. (A) 36 kg

Pilkoji kenguréle papilnéjo 3 kilogramais, todél dabar ji sveria 1743 = 20 kg. Rudoji kengurélé
dabar sveria 4 kilogramais maziau, nei anksciau, taigi ji sveria 20 — 4 = 16 kg. Abi kengurélés
dabar sveria 20 + 16 = 36 kg.

Teisingas atsakymas A.

Zinoma, galima ir neieskoti, kiek dabar sveria kiekviena kenguréle.

Abi kengureélés kartu svéré 17 + 20 = 37 kg. Dabar viena pasunkéjo 3 kg, kita palengvéjo
4 kg, taigi jy bendras svoris sumazejo 4 — 3 = 1 kilogramu. Vadinasi, dabar jos kartu sveria
37 —1 =36 kg.
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13. D) 3

Pirmame paveikslélyje trikampio nedengia niekas — vadinasi, jis yra virSuje. Skritulys padétas
virs kvadrato — kitaip jo nesimatyty. Tai trumpai Zymeésime taip: KST (virs kvadrato uzdétas
skritulys, virs skritulio — trikampis).

Antrame paveikslélyje virsuje skritulys (jo niekas nedengia). Kvadratas padétas ant tri-
kampio — priesingu atveju nematytume kvadrato Soniniy krastiniy apatiniy galiuky (taip yra
penktame paveikslélyje). Taigi antrame paveikslélyje figuros sukrautos taip: TKS.

Treciame paveikslelyje kvadratas virsuje, o Stai pasakyti kaip padéti trikampis ir apskriti-
mas, nejmanoma — ir vienu, ir kitu atveju kvadratas uzdengia skritulj, taigi gali buti tiek STK,
tiek TSK.

Ketvirtame paveikslélyje virsuje skritulys, kvadrato apacia pridengia trikampis, taigi K'TS.

Penktame paveikslélyje trikampis virsuje. Trikampis neuzdengtu skritulio (zvilgtelék i
pirma paveikslélj), vadinasi, skritulj uzdengia kvadratas — turime SKT.

Taigi trikampis auksciau kvadrato (kitaip sakant — raidé T eina po K) atvejais KST, KTS,
SKT — trijuose paveiksléliuose: pirmame, ketvirtame ir penktame.

Teisingas atsakymas D.

14. (A) 1,3ir5

Ne taip jau sunku suvokti, kad prie 3 figuros reikés pridéti kity figuréliy. Tai padaryti buty
lengva turint iSkarpas. Dabar verc¢iamés taip. Pratesiame trumpiausiaja 3 figuros krastine j
virsy.

Dabar jau matome, kad j ta kampa telpa lygiakrastis trikampis 5, ir j susidariusj didelj kampa
tinka trikampis 1.
Teisingas atsakymas A.

Jei mokame elgtis su kampais, tai panasu, kad didysis figuros 3 kampas yra apie 120°, taigi
lieka iki musy iSvestos tieses 60°, todél j ji tinka lygiakrastis trikampis 5, kurio kampai po 60°.
Sudarytos figuros virsutiniai kampai lygus po 60° + 30° = 90°, taigi gautas keturkampis yra
kvadratas (pamatuokite — krastinés taip pat lygios).
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15. (C) 4

? Visigkai aigku, kad greta 1 (7r. 1 pav.) netinka nei 1 (tada eilutéje bity du vienetai), nei 2

-~

(tada stulpelyje buty du dvejetai). Vadinasi, ¢ia reikia rasyti 3. Lygiai taip pat 3 reikia rasyti
po 1 (zr. 2 pav.).

1 1|13 I |3 2
2 31 2 3] 2
1 pav. 2 pav. 3 pav.

Ir toliau lentelé pildoma vienareikSmiskai: pirmoje eilutéje truksta tik 2, ji jrasome. Antroje
eilutéje truksta 1 — jrasome. Dabar trec¢iame stulpelyje truksta 3 — jrasome. Uztusuotose
langeliuose atsirado 2 ir 3 (3 pav.), ju suma 2 4+ 3 = 5.

Renkamés atsakymag C.

Ar pilnas toks sprendimas? Kengurai tokio sprendimo gana: jsitikinome, kad uztusuotuose
langeliuose gali buti tik 1 ir 3, ir niekas daugiau. Kadangi Kenguros konkurse tikrai teisingas
vienintelis i$ atsakymy, tai bus atsakymas C.

O ko gi tam sprendimui truksta, jei pasirenkamieji atsakymai nenurodyti? Ogi Stai ko:
gal kartais tokios lentelés is viso néra — juk joje neturi likti tusciy langeliy. Uzpildykime juos.
Vel aisku, kad pirmame stulpelyje truksta 2 (jraSome), antrame stulpelyje truksta 1 (jraSome).
Dabar visa lentelé jau uzpildyta, ir jsitikinome, kad kitaip jos neuzpildysi, taigi ieSkomoji suma
lygi 14+ 3 =4.

Teisingas atsakymas C.

16. @ Numeris 5

Isbandykime du ,krastinius® masiny sustatymus: uzimant vietas nuo pradziy — 1, 2, 3, 4, 5,

6, 7, 8, ir uzimant vietas is galo — 11, 1, 9, 8, 7, 6, 5, 4. Matome, kad abiem atvejais uzimtos

vietos 4, 5, 6, 7, 8. I$ atsakymuose nurodyty viety abiem atvejais uzimta buvo tik vieta 5.
Renkamés atsakyma D.

Nesunku jsitikinti, kad ir kitaip statant masinas, visada uzimtos bus vietos 4, 5, 6, 7, 8. IS
tikryjy, sustatykime masinas nuo pradziy — 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8. Jei jas statysime pradédami
nuo vietos 2, uzimtos liks ir vietos 4, 5, 6, 7, 8. Kai statysime nuo 3 ar 4 vietos, bus tas pats.
O nuo 5 vietos pradéti statyti masinas nebegalima — buty per mazai viety, tik 7: tai vietos 5,
6, 7, 8,9, 10, 11. Taigi kad ir kaip statytum, vietos 4, 5, 6, 7, 8 bus uzimtos.

Teisingas atsakymas D.
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17. D) 3

! Cia neverta pradéti skirstyti skai¢ius bet kaip, be minties. Visy skai¢iy suma yra lygi 1 + 5 +

8+9+10+ 12 + 15 = 60. Kadangi grupés skai¢iy suma ne mazesné kaip 15 (juk vienoje
is grupiy tikrai bus 15), tai grupiy bus ne daugiau kaip 4. Bet keturiy grupiy buti negali:
kiekvienos grupeés skaic¢iy suma turi buti lygi 15, bet skaic¢ius 12 netinka né j viena grupe —
papildyti ji trejetu nejmanoma. Vadinasi grupiy gali buti tik dvi arba trys.

Paziurekime, ar galima sudaryti tris tokias grupes. Tada kiekvienos i$ juy skai¢iy suma
bus 20. Skaic¢iy 15 iki 20 papildyti galima tik penketu, skaic¢iy 12 iki 20 galima papildyti tik
astuonetu, ir treciai grupei lieka 1, 9 ir 10. Matome, kad sudaryti tris grupes galima (ir tik
vieninteliu budu). Tai ir yra didZiausias grupiu skaicius.

Teisingas atsakymas A.

Pastaba. Pasidomékime, keliais budais galima sudaryti dvi grupes. Jeigu turime 2 grupes,
tai kiekvienos i$ ju skaic¢iy suma yra 30. Galvokime apie grupe, kurioje yra 15. Toje grupéje
negali buti 12, nes 15 + 12 = 27, ir likusiy 3 néra i$ kur paimti. Jeigu toje grupéje yra 10, tai
15+ 10 = 25, ir Sia sumg papildyti iki 30 galima tik penketu. Jeigu toje grupéje yra 9, tai
1549 = 24, ir papildyti Sig sumag galima taip: 5+ 1 = 6. Pagaliau, jei toje grupéje yra 8, tai
15 4+ 8 = 23, ir papildyti Sig sumg néra kaip.

Vadinasi, dvi grupes galima sudaryti dviem budais:

15+104+5=1249+8+1 =30,

154+49+5+1=12+10+ 8 = 30.

18. 27

? Kadangi Simas vyresnis 3 metais uz savo brolius trynukus, tai atmetus 3 i$ jo amzZiaus, visi

!

keturi turéty mety po lygiai.

Tikrinkime atsakyma A. Atmete 3 iS keturiy broliy amziy sumos 25, gausime 22. Bet 22
is keturiy nesidalija, taigi amziy suma 25 nejmanoma.

Tikrinkime atsakyma B. Atmete 3 is visy keturiy broliy amziy sumos 27, gausime 24.
Vadinasi, trynuky amzius buty 24 : 4 = 6 metai, Simo amzius buty 9 metai. Taigi tokia amziy
suma jmanoma.

Renkamés atsakyma B.

Isitikinti, kad kiti atsakymai netinka, paprasta. C atsakymo atveju is 29 atéme 3 gauname 26
— i$ 4 nesidalija. D atsakymo atveju i 30 atéme 3 gauname 27 — i$ 4 nesidalija. E atsakymo
atveju 60 — 3 = 57, o 57 is 4 nesidalija.

Teisingas atsakymas B.

19. (D) 50

| Kadangi kiekviename vaismedyje kriausiy yra dukart daugiau nei obuoliy, tai ir visuose me-

dziuose kriausiy yra dukart daugiau, nei obuoliy t. y. 2 - 25 = 50.
Teisingas atsakymas D.
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1! Sunkiau uzdavinj spresti neatkreipus démesio j tai, kad abiejy rusiy medziuose kriausiy yra
dukart daugiau nei obuoliy.

Medzius, kuriuose kabo 6 kriauses ir 3 obuoliai, vadinsime skurdesniais, o kuriuose 8
kriausés ir 4 obuoliai — derlingesniais. Pagalvokime, kiek gali buti derlingesniyjy medziy.
Jeigu juy vienas, tai ant skurdesniyjy medziy kabo 25 — 4 = 21 obuolys, o tai reiskia, kad tuy
medziy yra 21 : 3 = 7. Vadinasi, kriausiy ant juy yra 7-6 = 42, o is viso kriausiy yra 50.

Jau galima buty rinktis atsakyma D, bet jdomu paziureti, ar derlingesniyjy medziy negali
buti daugiau.

Ju negali buti 2, nes tada obuoliy juose buty 2 - 4 = 8, skurdesniems medziams likty
25 — 8 =17. Bet 17 i$ 3 nesidalija.

Ju negali buti 3: obuoliy juose buty 3-4 = 12, o skurdesniems medziams jy likty 25—12 =
13, bet 13 is 3 nesidalija.

Jei derlingesniy medziy buty 4, tai juose obuoliy 4 - 4 = 16, skurdesniems medziams likty
25 — 16 =9, taigi skurdesniyjy medziy buty 9 : 3 = 3. Kriausiy is viso buty 3-6 +4 - 8 = 50.
Veél viskas iSeina taigi sode gali buti ir 1 + 7 = 8 medziai, ir 3 + 4 = 7 medziai.

Toliau, derlingyjy medziy negali buti 5, nes juose buty 5 -4 = 20 obuoliy, ir skurdesniems
likty 5 obuoliai, bet 5 is 3 nesidalija.

Derlingyjy medziy negali buti 6, nes tada skurdesniesiems likty 1 obuolys. Pagaliau, ju
negali buti 7 ir daugiau, nes juose buty 28 obuoliai ar daugiau — o tiek obuoliy néra visame
sode.

111 Jei skurdziyjy medziy buty S, o derlingyjy D, tai obuoliy juose biity 35 + 4D. Kriausiy
juose buty 65 + 8D, t. y. dvigubai daugiau. Kadangi obuoliy i$ viso yra 25, tai kriausiy yra
2-25 =50.

20. (C) 6

Suo turi 4 kojas ir 1 nosj, taigi kojy jis turi 4 — 1 = 3 daugiau. Vadinasi, kojy nei nosiy daugiau
turi 18 : 3 = 6 Sunys.

-

Beje, turint laiko verta pasitikrinti (zinoma, tai visai neprivalu). Jei suny 6, tai koju jie
turi 6 - 4 = 24, nosiy 6, taigi jie turi 24 — 6 = 18 daugiau koju nei nosiy, kaip ir parasyta
salygoje.

Teisingas atsakymas C.

21. (B) 1914

Palyginkime pirmg ir treCig dézutes. Atmetus iS juy vienodas trinkeles — po trikampj, po
kvadrata ir po skritulj — pirmoje lieka trikampis, trecioje kvadratas. Vadinasi, trikampis
lengvesnis uz kvadratg.

-

A OA AR NEN oAl

Palyginkime antrg ir trecig dézutes. Atmetus i$ jy po trikampj ir du kvadratus, lieka
kvadratas ir skritulys. Vadinasi, kvadratas lengvesnis uz skritulj. Todél sunkéjimo tvarka
isrikiuotos trinkelés yra trikampis, kvadratas, skritulys.

Teisingas atsakymas B.
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22. (C) 1917

! Skai¢ius 102 uz 201 maZesnis 201 — 102 = 101 — 2 = 99 vienetais. Tiek pat sumazés ir suma,

taigi ji taps 2016 — 99 = 2017 — 100 = 1917.
Teisingas atsakymas C.

? Paprasciau kalbéti ne apie strypus, o apie jy ilgius, nes tai skai¢iai. Po pirmo dalijimo skai¢ius

27 suskaidomas j du démenis, kuriy vienas du kartus didesnis uz kitg. Vadinasi, 27 — tai trys
mazieji démenys, taigi mazasis déemuo yra 9, didesnysis 18. Dabar kiekviena gautaji skaiciy
vel reikia skaidyti, kaip nurodyta, ir klausiama, ar kada nors gausime skaic¢iy 10. Aisku, kad
skaidant 9 gauti nauji skaiciai bus per mazi, taigi skaidome 18. Mazasis démuo bus 18 : 3 = 6,
didesnysis — 12. Vel uztenka tikrinti tik 12, jis isskaidomas j 12 : 3 = 4 ir 8. Sie démenys jau
mazesni uz 10, taigi démens 10 niekada negausime.

Renkamés atsakyma E.

O gal negalima gauti dar kurio nors démens is atitinkanciy atsakymus: 2, 4, 6, 8, 107 Jau
gavome skaicius 9, 18, 6, 12, 4, 8. IS ju neskaidéme tik 9 ir 6 (4 ir 8 i$ 3 nesidalija). Skaidydami
9, gauname 3 ir 6, i$ 3 gauname 1 ir 2, i$ 6 — 2 ir 4. Daugiau skaidyti nebéra ka. Taigi skaidant
galima gauti tik skaicius 1, 2, 3, 4, 6, 8, 9, 12, 18. Vadinasi, vienintelis skaicius atsakymuose,
kurio negalima gauti, yra 10.

Teisingas atsakymas E.

oB 0B

11 Uzdavinj sprendéme laikydami, kad visi 27 kauliukai vienodi, o strypai pamarginti tik tam,

kad lengviau buty skaiciuoti kiekvieno juy kauliukus. Bet vis délto paveiksléeliai gali reiksti,
kad kauliuky ¢ia yra dvieju rusiy — 14 juody ir 13 balty. Ir jeigu anksé¢iau kreipéme démesj
tik j strypeliy ilgj, tai dabar teks galvoti ir apie jy sudétj. Pavyzdziui, sakykime, kad turime
ilgio 3 strypelj . Ji dabar galima dalyti pagal salyga ne vienu, o jau dviem budais: arba
Ig ir , arba ir LI (kauliukai ir skiriasi — jy dantukai turi buti nukreipti j desine,
taigi apsukti ju negalima). Pastaruosius galima zymeéti 2j ir 2b — skai¢ius rodo strypelio
kauliuky skaiciy, o raidé nurodo pirmojo (kairiojo) kauliuko spalva. Panasiai Zymeésime ir
kitus strypelius, taigi salygos strypelis yra 277, o atsakymuy strypeliai 2b, 4b, 6b, 8b, 100.

Vél surasykime visus strypelius, kuriuos galime gauti. Strypelj 27b galima padalyti dviem
budais: arba 95 ir 18b arba 185 ir 95. Dabar dalyti 95 galima vél dviem budais: arba 3j ir 6b,
arba 65 ir 3j. Padalyti 18b pavyksta tik vienu budu: 60 ir 120. Dalyti 187 taip pat galima
tik vienaip: 67 ir 125. Kad nieko nepraleistume, vis imkime didziausia, kurio dar nedalijome
— dabar eile 12b ir 127. Isskaidyti 120 galima tik | 4b ir 8b, o 125 — tik | 47 ir 8j. Dabar is ty
strypeliy, kuriy ilgis dalijasi i$ 3 ir kurie dar neskaidyti, didziausi 65 ir 6b. IS 6b gauname 2b
ir 4b, i§ 67 — 27 ir 45. Dabar 35 duoda 2j ir 15 arba 15 ir 2b, o 3b — 2b ir 1b arba 1b ir 2.
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Surasome visus gautus strypelius: 17, 1b, 27, 2b, 35, 3b, 45, 4b, 65, 6b, 87, 8b, 97, 125,
120, 187, 18b. Kad sis atsakymas ne toks jau paprastas, rodo tai, kad jame yra strypelis 97,
bet néra strypelio 90. O teisingas musy uzdavinio atsakymas lieka tas pats E: negalima gauti
strypelio 100.

24. . Berta

? Perzitirekime atsakymus. Adas mato 4 zvirblius, jei jis pasisukty — matyty 0 zvirbliy. Kiti
zvirbliai kiek mate, tiek ir matyty, taigi ¢irkSteléjimy skaicius sumazety keturiais.
Berta dabar mato tik Ada, pasisukusi ji matyty daugiau — net tris zvirblius. Taigi ir
bendras ¢irksteléjimy skaicius padidéty (dviem).
Renkamés atsakyma B.

! UZbaigti sprendima iki pilno nesunku. Matéme, kad &irksteléjimy skaicius priklauso tik nuo
pasisukanciojo, ir neverta bendro cirksteléjimy skaiciaus ieskoti. Jei pasisukty Cile, ji matyty
du zvirblius, — kaip ir dabar, nepasisukusi. Jei pasisukty Deivis, jis vietoj 3 zZvirbliy matyty tik
1. Pagaliau Elas mato 4 zvirblius, o pasisukes nematyty né vieno. Taigi ¢irksteléjimy skaicius
padidéja tik pasisukus Bertai.

Teisingas atsakymas B.
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